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bis plus  quam  fatis  e*  \ 
uidensyft  diurna  , no* 
clurnaq»  manu  eudem 
cuolutris ; quam  negra 
itaret  commodiori  f \r- 
ma  , •ytpote  krtuiori , 
ixcuffum  ideo  fefe  ef- 
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fi  malueris  diftin&um 
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rum 
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rum  delineatione  ceti - 
tento , •t'*  Ji  quando  a 
tejibili  alterutrius. fpe- 
culaticne  ad  intelligi - 
bilem  congruenter  ma- 
gis ad  Mathematica- 
rum naturam  animum 
auocare  libuerit  in  hoc 
etiam  adminiculo  tibit 
ac prafto  fit  . . editius 
enim  hac , flabili  ufjue 
injident  animo  , cum 
femel  intelleEiu  fola 

fign- 
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iterum,  aut  bis  repit 
tur.  Vtere  igitur  a lh- 
rum  indujlria , ai  la - r 
bore  ad mathema  icas 
facultates  omnes  tibi, 
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dio.  Sitq\  tibi  Figura 
& gradus, non  figura,' 
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DEFINITIONZS. 

A 

i ~.  T)  Vnitum  cft  cuius  nulU 
X par  scft.vtA, 
i.- Linea  vero  longitudo  lati- 
i 4 tndinis  expers,  it  A B. 

3.  Linea  autem  termini  funt. 

punita,  vt  A & B 
4 Reila  linea  eft,qu£ex  $quo 
fua  interiecet  punita,  que 
1 videlicet  efl  talis^vt  preceden • 
j do  ab  'vno  punelo  extremo  , ad 
alterum  furacium  , nete  dif ce- 
damus neque  ad  hanc  , neque 
j ? ad  illam-fatum  , fed  ex  eque 

A pro- 
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procedamus  , neque  e fi  plus  H • 

; quam  ex  al- 

ter  a • 

j.  Superficies  eft,  quae  longitu- 
dinem, latitudinemque  tan- 
tum habet,  vt  A B c d 

6.  Superficiei  autem  extremi 
fune  lineae . 

7.  Plana  fuperficies  eft,  quae  . 
ex  aequo  fuas  interiecet  li-  i 
neas,  quod  'tntelhgituv  eadem 
ratione , qua  linei  refU  defini- 
tio . . 

*,P!anus  vero  angulus  eft  dua- 
rum linearum  in  plano  fe_^ 
mutuo  tangentium  , & non.^. 
in  dire<fftum  iacentium  alte- 
rius ad  alteram  inclinatio  > 
aduerte  autem  non  hoc  ita  ejfe 
tntelligendum , quafi  vero  an- 
iulus  fint  illi  dui  linei  tat  it: 
eft  enim  et  id  fuperficies  lineis 
tncltt fa , feu  area  illa  . 

9*  Cum  autem , qua:  angulum 

COO- 
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continent , linex  re<ftx  fue- 
rint re&ilineus  ille  angulus 
appellatur.  vtCBA . 
xo.  Cum  vero  re&a  linea  fu- 
perre^am  confidens  linei 
cos,  quifunt  deinceps  an- 
gulos aquales  inter  fe  fece- 
rit , recdus  eft  vterq;  aequa* 
f lium  angulorum,  & qux  in- 
fidit re&a  , linea  dicitur  per 
pendicularis  illi  linea  cui 
Infidit  , vt  eft  Unus  A B , qtu 
itu  cadit  fu  fer  lineam  C D,  v$ 
faciat  duos  angulos  ex  vtraque 
fartijAque  accuminatosihoc  efl 
1*  - enim  ejfs  Aquales  . 
'li.Obtufus  angulus  ed,  qui 
re.£to  maior  eft*  hoc  efl  minus 
accuminatus . vt  E B D. 
it.  Acutus  vero,  qui  minor  eft 
^ re^lo  , ideft  magis  accurem a- 
tus/vt  EEC . 

1“  i?.  Terminus  ed  , quod  alicu- 
ius extremum  cd . 

At  14.  Fi- 
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r£  Figura  eft , quae  fub  aliquo 
' vel  aliquibus  terminis  com- 
prehenditur, intellige  linea- 

* tfbus  n*n  punttualibus.  ai 
1 5.  Circulus  eft  figura  plan&j, 

fub  vna  linea  comprehenfa, 
quse  peripherca  appellatur,' 

* ad  quam  ab  vno  pun<fto  eo« 
ruro»  qn§  intra  figuram  fuht 
pofita  , cadentes  omnes  ie« 

* <fle  linee  inter  fe  funt  ^qua* 
Jes  , ex  quo  aduerte  circulum 
ejje aream  hnea  illa  mclufdm 
ncn  lineam  includentem  , iyt 
etiam  figura  eft, qua  includitor 
terminis  . - vt  A C E B C. 

x 6.  Hoc  vero  pun&um  centrli 
circuli  appellatur,  vt  £>. 

17.  Diameter  autem  circuli  eft 
re&a  quaedam  linea  per  cen- 
trum ditia  , & ex  vtraque-^ 
parte  in  circuli  peripheriam 
' terminata, quae  circulum  bi* 
fariam  iecat  • Hoc  eft  tn  duas 

par- 
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artes  aquales  ^ hoc  enlmieft 
bifariam  fecare , vt  A B . 

Semicirculus  vero  e It  figu- 
ra , qua  continetur  fub  dia- 
metro  , & fub  ea  linea,  quae 
de  circuli  peripheria  aufer- 
tur * diametro , v t AGB . 
Re&ilinea;  Mgurx  funt,que 
- fub  regiis  lineis  cotinentur  , 
%*  hoc  e fi  terminantur  rcchs  li - 
v **is  . . 

ao.  Trilater?  quidem,  qua  fub 
tribus. 

ai.Qijadrilatere,qua  fub  qua- 
«•  tupr. 

ai.  MJtilatere  autcm,que  fub 
pluribus  , quam  quatuor  re- 
tiis  lineis  comprehendun- 
tur . 

»3.  Trilaterarum  autem  figu- 
.»  rarum,  xquilaterd  eft  trian- 
gulum , quod  tria  latera  ha- 
• ber  a^ualia.t/f  ABC . 

24.  Ifofceies  autem, quod  duO 
..  A 5 tali- 
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* tantum  aequalia  habet  la- 
tera, vt  CBA 

»5  Scalenum  vero  eft  , quod 
tria  inaequalia  habet  latera_j 
'Vt  EDE. et fic  diuiduntur  tria - 
gula  ratione  laterum  : ratione 
•vero  angu  orum  iterum  . 

*6.  Trilaterarum  figurarum__>, 
re<Sangulum  qqidcm  trian- 
gulum eft,  quod  vnum  ha- 
bet angulum  reiUun,r/  EDE 
2,7.  Amblygonium,  quod  obtu- 
fum  angulum  habet  : /<•«  v- 
num  maiorem  rtfto^t  LMH. 
28  Oxygonium  quod  tres  ha- 
bet acutos  angulos, x*  1HG 

29.  C^adri  late  rarum  autem__f 
figurarum,  quadratum  qui- 
dem eft,  quod  & aequilate- 
rum,&  re^angulum  eft  , ha- 
bens angulos  rcclos  , (3  Utera 
*qualra)Vt  eft  in  figura  ABCD 

30.  Altera  vero  parte  longior 
‘r  figura  eft , qua;  reiiangula^j 

qui- 
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.quidem  at  aeqtiilatera  noo 
c(tKvt  in  figura  EFHG 
* J i.  Rhombus  autem,qu£  £qui- 
iatera,  fed  re&angula  non_# 
c k,vt  IJCML. 

31.  Rhomboides  vero,quf  ad- 
uerfa  , & latera  , & angulos 
habens  inter  fc  aequales, ne- 
que aequilatera  eft , neque 
re#anguJa/i//  PNO®^ 

33.  Praeter  has  autem  reliquae 
quadrilaterae  figarae  trapetia 
appellantur,!//  TRSV 

34.  Parallele  re<£be  lineae  funt, 
quae  cum  in  eodem  fint  pla- 
no, & ex  vtraquein  infiniru 
producantur  parte  in  neu- 
tram, fibi  mutuo  incidunt» 
quid  intellige  de  lineis  reedis  § 
& cumis  circa  tdem  centrum . 

35.  Parallelogrammum  e£t  fi- 
gura quadrilatera  , cuius  bi- 
na oppofita  latera  funtpa- 
ralella,  feu  aequidiftantia  . 

A 4 36.  Cuai 
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r$6.  Curti  vero  in  Parallelogra- 
mo  diameter  dudla  fuerit 
4 duaeqj  lineae  lateribus  para* 
,.v  . lellae  iecantes  diametrum  in 
vno  eodemque  pundlo  : ita 
vt,  parallelogrammum  ab 
s his  parallelis  in  quatuor  di- 
Jftribuatur  paralleiogramma 
appellatur  duo  illa»  per  qux 
diameter  non  tranfit  com- 
plementa ,duo  vero  reliqua 
, tpcr  quae  diameter  incedit» 
circa  diametrum  confidere 
r*  dicuntur  * *vt  A B DC; 

Petitiones  fiue  poflulata  , 

• J.  T)  Oituletur vt  a quouis 
X pun&o  in  quoduis  pun- 
ctum redtam  lineam  ducere 
concedatur^r  ab  A ad  BCD 
a.  Et  redlam  lineam  termina- 
tam in  continuum  , fcu  in-» 
dirc&um  vlterius  producc- 
rc.-uf  AB  ad  C.&  AC  ad  D, 
3.  Item  quo  vis  centro  , & in- 
, tcruallo  circulu  ieferibere  • 
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\ ± *vt  AEjAD,  AC, AB/  ' v 
4.  Item  quacumque  magnitu- 
-•  dine  data  finita  fnmi  poflc 

* aliam  magnitudinem  ,*vel 
••  maiore,  vel  minorem, vt  da- 
ta AB  fumere  CD  vel  EF. 

Communes  notiones,  fine 
AxtomMfi  * 

ii.  /*\  Vae  eidem  aequalia  , & 
inter  fe  funt  aequa- 
lia , & quod  vno  aequalium 
maius  cii,  au  t minus,  maius 
quoque  eft,  aut  minus  alte* 
ro  «qualium,*  Sc  ft  vnum  ae- 
qualium maius  eft  * aut  mi- 
• fius  magnitudine  quapiam  » 
altemur  quoque  aequalium 
‘ eadem  magnitudine  maius 
efhaut  minus  refpeiiiue.vide 
in  libello  Ftg.  pxg.ti. 

%.  Si  aequalibus  aequalia  adie- 
•'  <fta  fint, tota  funt  «qualia.  - 
3.  Si  ab  aqualibus  aequalia  a- 
blata  fintjquae  relinquuntur 

• • iuu  t aequalia,  A 5 „ 4 3.S1 
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4.  Si  inaequalibus  xqualia-ji 
adie&afint,  tota  funt  inae- 
qualia^ ii  inaequalibus  ine- 
qualia  «tdie&a  fint  maiori 
maius , & minori  minus,  re- 
manent inaequalia  . 

5 Si  ab  inaequalibus  aequalia 
ablata  fint, reliqua  funtin^- 
quaiia  * etfi  ab  inaequalibus  • 
inaequalia  ablata  fint  a ma- 
iori minus,  a minori  maius, 
reliqua  funt  inaequalia . 

6*  Quae eiufde  duplicia  funt» 
inter  fe  funt  aequalia  , & 
•quod  vnius  xqualiu  duplum 
eft,  duplum  elt  & alterius.* 

7.  Qux  eiufdem  funt  dimidia, 
inter  fc  funt  «qualia;  & c 6- 
tra  • 

8.  Quae  fibi  mutuo  congruuut 

• inter  fe  funt  «qualia. 

7.  Totum  eft  maius  fua  parte. 

so.  Duae  linex  reitae  non  ha- 
bent commune  fegmentum, 
£D,C£>  - IX. 
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'Ii*  Dux  re&x  in  vno  pun&o 
concurrentes,  fi  producan- 
tur ambx  neceffario  in  ilio 
pun&ofe  mutuo  fecabunt. 
xi;  Omnes  anguli  re#i  funt 
in  ter  fc  «quales  . 

13.  Si  ia  duas  re&as  lineas  al- 
tera rcrta  incides  internos  f 
& ad  eafdem  partes  angulos 
duobus  reitis  minores  fa- 
ciat, dux  illx  redlx  line$  in 
9 infinitum  produ&x  fibi  mu- 
* tuo  incident  ad  eas  partes, 
vbifunt  anguli  duobus  rc- 
<ftis  minores,  fi enim  fint  «• 

5 unies  duobus  reftis  probabi- 
tur infra^quod  nti coincident , 
fi fint  muior es  duobus  r sciis  , 
conflabit  ex  dicendis , quod  ab 
tunicem  di fc  edent  ^ergo  fi  fint 
minores  coincident , 

14.  Dux  re&x  linex  fpatium 
non  comprehendunt  i m +. 
nendo  in  fu*  reciitridtnc>non 

A 6 cUh- 

--  - 
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cUudurit  Areum,  non 
formuntyVt  AB,CB 

15.  Si  aequalibus  inaequalia^ 
adijciantur  , erit  totorum  ; 
exceffus  ad iu florum  exccf- 
fui  «qualis  * 

16.  Si  inaequalibus  aequalia-# 
adiungantur  , erit  totorum 
exceffus  exceffui  eorum, qug 

a principio  erant, aequalis.  } 

17.  Si  ab  aequalibus  inaequalia  • 
demantur,  erit  refiduorum 
exceffus  exceffui  ablatorum 
«qualis. 

18.  Si  ab  inaequalibus  aequalia 
demantur,  erit  refiduorum 
exceffus  exceffui  totorum 
xqualis . 

19.  Omne  totum  f quale  eft 
omnibus  fuis  partib.  fimul 
fumptis  * 

%o.  Si  totum  totius  eftduplu, 
& ablatum  ablati,&  reliqui 
reliqui  erit  duplum. 

PRO- 
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PROBLEMA  I. 

PROPOSITIO  PRIMA . 

Suftr  data  rtcla  linea  terminat* 
triangulum  tquilateram 
c o usi  t fuere  • 

Sit  data  re&a  linea  termi- 
nata AB, fuper  quam  co- 
it  ruere  iubemur  triangulum—» 
«quilaten.m.  fadiocenuoin 
A>  ad  intcrualluin  A B;  dcicii- 
batur  circulus  C £ D,&  fa. 
&o  centro  in  B,  adirterual- 
lum  pariter  BA  , deferib  tur 
alter:  circulus  C AD,  fccans 
priorem  in  C * tum  ex  punilo 
interfe&iouis  C.  ducatur vn* 
linea  ad  A.  altera  ad  B,  dico  j 
f^um  effe  triangulum  srqui- 
laterum  fuper  dataua  reddam 
lineam  finium  A B,  quoniam 

enim 
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enim  A B , & AC,  funt  duae 
rc£ix  lineae  a centro  A.  ad  cir- 
cumfcretiam  eamde  , erunt  in- 
ter fe  ^quales.  rurs9  quia  rc<ftg 
BG.BA  ducutur  ex  cetro  B.  ad 
circumferentiam  eamde  erunt 
aequales  inter  fe  : cum  igitur 
tam  B C,  quam  A C.fint  aqua- 
les ipfi  A B.  erunt  & inter  fe__, 
^quales  faiium  igitur  cft,quod 
erat  faciendum  . Patet  hinc 
aditus  etiam  ad  triangula  alte- 
j ius  generis  facienda,  vt  in  lib. 
rigpag.7- 

PROBLEMA  II. 

PROPOSITIO  II. 

Ai  datum  funftum  data  rcfta 
linei.  Aqualem  reftam  li - 
\ neam  Ponere  • 

\ 

S^t  data  linea  BCj  & fit  da-  i 
ytuni  pun&um  A.  a quo 

pun- 
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punilo  incipere  debeat  alia— i 
linea  aqualis  ipfiBC.fi  noa 
fit  duvSa  linea  ducatur  a pun- 
cto A ad  C.  fa&o  centro  in  C. 
interuallo  C B.dcfcribatur  cir- 
culus B , de  fuper  lineam  C A, 
confhu^o  triangulo  aquila- 
tere  producatur  latus  D C,  vf- 
que  ad  circulum  fi  opus  fit.  tu 
fa#o  centro  in  D.  interuallo 
D E . deferibatur  alter  circu- 
lus E,  & producatur  latus  DA» 

. vfquc  in  G.  l.in  f.  Dico  AG  cf. 
fe  lineam  imperatam, quoniam 
enim  D E ) D G.  aequales  funt 
a centro  D.  ad  eamdem  cir- 
cumferentiam ablatis  D A,DC 
«qualibus  lateribus  trianguli 
«quilateri  remanebit  A G,G  E 
«qualis,  quod  erat  faciedum  , 
nam  CE  eft^qwalis  CB,vta 
centro  C ad  eamdem  circum- 
ferentiam . 

PRO- 
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PROBLEMA  III. 

PROPOSITIO  III.’ 

• • t 

Duabus  datis  t ecii s lineis  int* 
qualibus, de  maiore  aqualem 
mtnort  detrahere « 

4 

Sint  datae  duas  rc<ftae  lineae 
inaequales  A minor  B C 
maior,*  vt  ex  maiore  detraha- 
tur linea  fqualis  minori  A.Fiat 
linea  B E,  cx  pun&o  B,  aequa- 
lis ipfi  A»  tum  fa&o  centro  in 
B interuallo  B E , deferibatur 
circulus  Ffccans  linea  CB  ia 
D,  dico  D B effe  lineam  impe- 
ratam. quoniam  enim  linea  A, 
& linea  B D funt  aequalnagdc 
B E erunt  aequales  inter  fc  ii*, 
nea  A,  & linea  B D,  quod  erat 
feriendum  • 

THEO- 
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•THEOREMAI. 

* PROPOS  1 TIO  I V. 

Si  dne  triangula  due  Uter a iu #- 
bus  Uteribus  aqualia  habeant, 
*vtrunque  vtrique  , habeant 
Viro  angulum  angulo  aqua- 
lem fub  Aqualibus  re  fi  is  lines  t 
cententwr^et  bqfim  bafi  aqua- 
lem habebunt , erttque  tetum 
triangulum  triangulo  aquale . 
CP  anguli  corte  frondentes  a* 
quale  a .*s  ' * 

Slot  duo  triangula  ABC, 
£>.E  F , & larus  B A vnius 
licxquaie  lateri  E D alterius. 
.&  C A.  ipfi  D.  F:  ftt  autem  an- 
gui us  B A C angulo  EOF  x- 
qualis  , dico  & baftm  B C bafi 
E F xqualcm,  & totum  trian- 
gulum B A C triangulo  EOF 
* . ■ , «qua- 

/ 
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aequale,  quoniam  enim  rcdla 
A B rediac  D E ponitur  aequa- 
lis,fic  vt  fi  altera  fuperponi  in- 
tclljgatur  alteri, collocato  pun 
dio  A in  D,  ipfe  fibi  mutuo  eo- 
gruant>pundiumqi  B.  cadet  in 
pun  dio  E,&  fi  redta  A C cadet 
fuper  re  diam  D F,cum  habeat 
extremum  A in  D,  C cadet  in 
F , & quia  angulus  B A C,  fup- 
ponitur  angulo  E D F aequalis, 
congruet /cum  altero  angulo, 
&ita  fuperpofitis  duobus  his 
triangulis  A cadet  in  D,B  in  E; 

C in  F,  ergo,&'bafis  B.  C con- 
gruet cum  bafi  E F:  fi  enim  ca- 
deret fupra, aut  infra,  r«- 

vix  linea:  fupcrficiem  claude- 
rent.quod  eft  abfurdum,&:  ba* 
fis  igitur, & omnes  anguli  cor- 
rcfpondentes , qui  aequalibus 
continentur  lateribus  lunt  in- 
ter fe  aquales  , & congruunt,  < 
quod  eiat  dcmonftrandum . 

THEO- 
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THEOREMA  II, 

PROPOSITIO  V. 

Jfofctlium  triangulorum , qui  ad 
bafim  funt  anguli , inter  fa 
fuat  aquales  > fr  froduclis  a - 
qualibus  lateribus  , qui  fub 
bafi  fiunt  anguli  inter  fe  4* 
quales  erunt . • 

4 

S' 

It  triangulum  Ifofceles  A' 
B C in  quo  latera  AB,  AC 
fcnt  aequalia  inter  fe.  dico  an- 
gulos A B C,*  A C B inter 
aquales  efFe  item  fi  latera  AB, 

A C producatur,  angulos  quo- 
que infra  bafim  DBG,  1CB  in- 
ter fe  aequales  efTe.Ex  linea  c* 
nim  A B produ&a  fumatur  A 
O cui  abfeindatur  ei  altera_»  1 
produfta  infinite, ideft,  vt  non 
posfitdecfle,  linea  A £ equa- 

' 1 • 
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E/em* 

JfsipfiAD,  & ducantur  re&£ 
?^E  >CD.  Canliderentur  iaftl 
duo  triangula  ABE,  ACD,  qui 
habent  conditiones  quart*,*  v 
. latus  enim  A B eft  aequale  la« 
i teri  AC,  quia  funt  lacera  tria- 
guii  IfofceKs » & latus  Al  cfl 
«quale  lateri ^ Dv  ex  conltru* 
^lioneA^aogu/iJs  B A E eftiX- 
qualis  angulose  A D eit  enim 
angulus  communis  vtriqu*^ 
triangulo,  ergo  & bafisC  D cit 
Aqualis  b&£  B E,  & angulin^  A 
E B eftxqualis  angulo  ADKJ^k 
angulus  ABE  eft  f qualis  angu- 
lo A CD,  confiderentu4  iam_» 
<Ju$>  triangula  B C &»&  C B E , 
qux  parteer  haScnt  conditio- 
nes  quartx;  latus  £nim  D C 
aionftraturn  eit  aequale  lateri 
BE*  8c  cum  A D,  A E fiht  x* 
qualia  ex  conftru&ione  , B au* 
ferantur  BA  , CA  auferuntur  c 
partes  xquales,  remanebunt 

igitur 
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igitur  B D,  C E latera  equali*5 


& angulus  B D C mon ftratitf 
! eft  aequalis  angulo  C E B:  ergo 
angulusDBC  infra  ballm’ m 
triangulo  Ifofcele  eft  aequalis 
amgulo  B C E pariter  infra  ba* 
angulus  BCD.  til  aequa- 
to angulo  CBE  . Er^iveniuin 
totus* angihlus  A C D nrionftra- 
tus  eft  aequalis  angulo  ABE  fi 
aiifcrantur  partes  aequales,  ij- 
itftrum  C B sb  angulo  ABE, 
$c  angulus  B C D ab  angulo  A 
eb;  remanebunt  anguli  ad  ba- 
futrABOACB  aequales,  quod 


i 
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THEOIEM  A III. 

A 

PROPOSITIO  VI. 

6#  tr  i unguli  duo  unguli  dquulet 
inter  fe  fuerint , &fub  &quu*. 
Itbus  ungulis  fubttnfu  luter u 
uquultu  inter  fe  erunt  • 

IN  triangulo  ABC  fint  duo 
anguii  ABC;  ACB  fupcr  la- 
tus  B C aequales,  dico  & duo 
latera  illis  oppolita  AB.  AC  effe 
sequaiia.  Si  enim  non  dicun- 
tur ^qualia, fit  AB  maius  quam 
AC,  ex  quo  abfeindatur  B D 
nsqualis  rccfce  A C , ducaturq; 
re^ta  CD  , & confiderentur 
dao  triangula  ACB, DBC;  quae, 

|x  illa  fuppofitione  eifent  ae- 
%ualia  , haberent  enim  pro- 
prietates quartas;  nam  D B di- 
f itur  squalis  ipfi  A C ; B C eit 

com- 
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' communis > angulus  DBCfup.  4 
ponitur  aequalis  angulo  A C B: 
ergo  triangulum  DBC  erit  ae- 
qua!^ triangulo  ABC  pars  to- 
ti, quod  elfc  impoffibiJe,crgo  il* 
la  latera  erant  aequalia,  quod 
erat  dcmonftranduoi . 

THEO  REM  A IV. 

PROPOSITIO  VII. 

Super  eadem  reft*  linea  duabus 
gifdem  reftis  luetis  ali  a dut  a* 

. quales  vtraque  'itriqinon  eon- 
jlitusntnr  ad  ahudy  atq\  aliud 
funftum  ad  ea / 'dem  partes . 

m 

SVperre&a  AB  fint  ducflae 
duae  re£iae  line*  A C,B O , 
quae  con  currant  in  pun&oC,  • 
dico  fu  per  eandem  re&am  A 
s B non  pofife  duci  alias  duas  . 
lineas  aequales  prioribus  vrra- 

que 
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que  ytrique  , quae  concurrant? 
ad  aliud  puncti, quam  ad  pun 
£imn  C,  S ducantur  ad  cafdcm 
partesdi  enim  pedunt  duci,du 
canturit:  cadaotin  punclo  D.  * 
linea  igitur  A C»  fupponitur  ae- 
qualis lineae  ADs&  BC  ipii  BP: 
ergo  du&a  CD,triagulum  ADC 
clt  Ifofceies.ergo  ^guli  A C D:/ 
ADC  funt  aequales  : H militer 
tria  ngn  lum  BlPC^d*  HnfccJ**  » 
ergo  anguli  FDC,  FCE  inf.a 
baftm  fune  aequales,  fed  angt*-< 
lus  A D C cii  minor  angulo  E 
D C pars  t*to ; ergo  etiam  eft 
minor  angulo  ECD,  qui  po- 
nitur equa  lis  angulo  E D C fed 
angulus  A E C ponitur  aequa- 
lis angulo  A C E , $ iam  oiten- 
cJitu r minor  angulo  F C E , qui 
cii  illius  pars:  ergo  eft  aqualis 
toto,&  minor  parte,  ergo  pars 
eft  maior»quam  totum. non  igi- 
tur concurrent  ad  pun£iurn_-» 

D, 
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D , quod  erat  Jdemonftratt* 
dum . 

THEOREMA  V. 

PRO  P.O  SITIO  ViU-  " 

» \ * 

Si  duo  tr  i angui*  duo  latera  ha- 
buerint duobus  lateribus  v* 

. Irunque  itnqi  aquali  ^habue- 
rint vero  , & bajim  bafi  aqua* 
lerni  angulum  quoque  fub  &m 
- qualibus  rettis  lineis  conten- 
. tum  angulo  aqualem  habe - 
hunt . 

* « • 

Sint  diio  latera  AB,AC  tria- 
guli  A B G duobus  lateri- 
bus DA  , D B trianguli  D A B 
f qualia, vtruDque,veriqu€,idett 
vrium  vni,alterum  alteri, iit  au- 
tem Bafis  B C Bafi  A B aequa- 
lis > dico  angulum  A aequalem 
cfie  angulo  D.  inteliigatur  c* 

B nim 
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inim  bafis  B C fupcrponi  Eafi 
A B , tum  fine  aequales  con- 
gruent,punitum  B,  punito  A , 
£t‘C.  purino  B cogitetur  tria-  \ 
gulutn  AEG  cadere  fuper  tria 
gutu  m D A B,  non  cadet  pun- 
dium  A,nili  fuper  punitum  D, 
alioquin  duae  reittf  lineae  du- 
itae ad  ea fd em  partes  aequales 
prioribus  concurrent  ad  aliud 
punitum, quod  e ii  impofiibile, 
cum  igitur  anguli  congruant» 
«quales. inter  fe  erunt , quod 
erat  demonftrandum . 

PROBLEMA  IV. 

* * 4 * 

PROPOSITIO  IX.  . 

# 

Datum  an  iulum  reiiilinium  Bi- 
fariam fecart . 

Sit  datus  angulus  B A C di- 
uidendus  in  duas  partes 

$qua- 
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jtquales.  fumantur  A D , A E 
aequales  line*.  & dicatur  r€- 
£tz  D H fuper  quam  cotattitua- 
tur  triangulum  «quila  terum-» 
V F E,  & ab  angulo  F ad  A du- 
catur F A.  dico 'hanc  lineant 
fecare  angulum  B a C in  duas 
partes  «quales. quoniam  enim 
triangulum  F D A.  habet  duo 
latera  duobus  lateribus  f qua- 
lia triangulo  FEA.  vtrunque 
vtrique,&  bafirn  bafi  «qualem 
Jatus  enim  F D eft  equalelar 
teri  F E trianguli  «quilateri,D  , 
A eft  aquale  E A.  linea  F A eifc 
bafis  communis ; ergo  angulus 
BAF  eft  equalis  angulo  CAF* 
quod  erat  faciendum . 


•<.  ..  I B a PRO- 
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PJROBLEMA  V. 

PROPOSITIO  X. 

re&Zm  lineam  finit  am-j 
bifariam  fecare  . 

Sit  data  re<£ia  linea  D E bi- 
fariam druidenda . Confti- 
tuefuper  eam  triangulum  e- 
quilaterum  D A E , deinde  di- 
uide  angulum  DA  E bifariam 
per  A F dico  lineam  D E effe 
diuifam  bifariam  in  G.  triangu- 
la enim  A D G,  A £ G fiabent 
.coditiones  quartee,-  latus  enim 
A D cft  equaie  lateri  A E,  A G 
eft  commune  i angulus  D A G 
fa<3:us  eft  equalis  angulo  EAG 
ergo  iineaDGeft  equalis  li- 
neg  EG  , quod  erat  facien- 
dum . 


ERO- 
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PROBLEMA  VE 

propositio  xr. 

J)*tarctta  Une*  , £##£0  i»  /4 

rcftam  lineam  xd  angu- 
los reftos  excitare  * 

Sit  data  redta  D E.in  ca  pu- 
, Ilum  G , a quo  excitanda 
IicGA  perpendicularis  ipfi  D 
E.  fumautur  duas  ^quales  v- 
; trinque  DG,  G E.  & ftiper  to- 
tam D E coniti  tue  triangulum 
$quilaterum  D AE  , tum  zb 
angulo  A ad  G duc  A G,  hanc 
dico  effe  perpedicuiarem:  duo 
enim  triangula  D A G,  GA  E 
habent  conditiones  o#au£  D 
A elt  aquale  lateri  A E,G  D ett 
f quale  ipfi  G E i G A eft  com- 
mune, ergo  anguli  funt  $qua- 
les,*  ergo  angulus  D G A eft  e- 
£ 5 qualis  ~ 
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qualis  angulo  E G A. ergo  linea^ 

G A eft  perpendicularis,  quod' 
erat  faciendum  . 

> r v ...  * 7 

PROBLEMA  VIL 

* * ‘ - • • . " ‘ i, 

PROPOSITIO  XII. 

Super  datam  rectam  lineam  infi- 
nttamy  a dato  punito,  ejuod  nt 
ea  nen  tfl , perpendiculare tn~> 
rectam  deducere . 

Sit  data  recSa  A B , & da- 
tum pun&um  C,  ex  quo 
lu per  AB  , demittenda  iit  * 
perpendicularis . fa&o  centro- 
in  C deferibatur  circulus  tan-* 
tx  magnitudinis  , vt  abfeinda*- 
tur  pars  aliqua  datae  lineae  AB 
puta  D E . diuidarur  autem  li- 
nea bifariam  in  F,  & a pun<flo 
C ducatur  linea  ad  F.  hanc  di- 
co effc  perpendicularem,  quo-  - 
^ - • ' niam 
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t!  a eniti*  duo  triangula  C E F; 
C D F habent  conditiones  oc- 
tau$  latus  enton  C D,  eft  equa- 
lc  lateri  CE  i centro  ad  cir- 
• cumfercntiam  arabo  . D F eft 
cquale  F E ex  t^nftrucfoonc 
F C eft  coainiuue  . *r^o  angu- 
lus C F D eft  sequat  ansula 
CFE  i ergo  C F eft  per^nd7CLl- 
laris , quod  erat  facien;»Jm 

THEOREMA  7. 

PROPOSITIO  XIII. 

Zum  re$*  line a fufer  reftaynS 
conjlslens  hneatn  angulos  f*- 
city  aut  duos  r eciosy  aut  duobus 
fefits  Aquales  faciet . 

Sit  re^la  linea  A B,qnap  con- 
fiftat  fuper  C D . dico  vel 
e /Ecere  duos  angulos  redftos,  fi 
fit  perpcndicularis,vel  equalet 

••••'*  4 duo* 
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duobus  reitis.ifi‘50a  fit.Pef' 

pendicuUris.  edatur 

E B ex  E perpendicularis ; ad 
C D ; ciuoniary ; angulus  redtus 
D B E arquaV®  duobus  an- 
gulis E B A5 A ® ® * e>Un^?fj 
polito  coi^un.  angulo  redlo 

p R C du/rc^1  ^ ® ^ E R G 
tribus  Siis  C B E , E B A, 
A b D /quales : &.  quia  angu-. 
Ius  eft  a&quaiis  duobus 

JsEB  A,  AB  Di  erunt  ap 
Po  communi  angulo  E B C> 
anguli  CB  A,  ABD.  aequa- 
les tribus  C B E,  E B Aj  A B D; 
led  illi  tres  erant  equales  duo- 
bus re6tis , ergo  eYiam  ifti  duo 
funt  aquales  duobus  rectis > 
quod  erat  demonftrandum • 


THEO* 
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theorema  VII. 

propositio  xlv. 

Si  ad  aliquam  te&at»  lineam. » 
atque  ad  eius  functum  ana  re - 
ita  linea  non  ad  eafdem  fortes 
» ducta  eo5)qui  funt  dtincefs  an- 

gulos duobus  rectis  aquales  fe~ 
cerint , tn  directum  erunt  inter 

A 

fe  illa  dua  recta  linea  « 

Sint  duplae  duae  re#ae  line* 
ad  pun&um  C in  diuerfas 
partes  CD  & CE  facietes  cut» 
A B,  angulos  aequales  duobus 
4 re&fs  D C Aj  A C E.  dico  linea 
D C E effe  vnam  continuatam 
* in  dire&um  produikam.Si  non 
clbproducatur  D C irt  di  re  ul  fu 
& Iit  D C F.quonianj  igitur  fu- 
per  rectam  D CE  ex  aduerfa- 
*io  cadit  reiia  A B faciet  duos 

B S * an- 
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• Angulos DCAiACF  sequalet 
duobus  reftis , fed  etiam  ad- 
guliDCA,  ACE  fupponun- 
tur  aequales  duobus  rectis, ergo 
aequales  inter  fe>&  tamen  hoc 
eft  totum  , illud  eft  pars  i ergd 
pars  eft  aequalis  toti  ? quod  eft 
impofl&bile.ergo  illa  linea  DCE 
\ eft  vna  linea  re£U . quod  erat 
demonftrandum . 

i , 

THEOREMA  VIII. 

‘ PROPOSITIO  XV.  ' 

I • *“  *r  4 

I 

Si  dtu  re&i  linei,  fe  mutuo  fecet> 
angulos  qui  ad  verticem  funtt 
* aquales  tnterfe  efficient. 

i . 

SI  fint  duae  tc&x  A C,  B D, 
quae  fe  mutuo  fecenc  in  E. 
• «lico  angulos  ad  verticem  E 
?qu  fles  effe, nimirum  angulum 
A E D angulo  CE  B,  & angulft 

DEC, 
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D E C,  angulo  A E B , cu  enim 
fuper  re#am  A C cadit  linea 
D B.  anguli  A E D,D  E C erunt 
q quales  duobus  re&is  fimiliter 
cum  fuper  re&am  DB  cadat 
A C.  erunt  anguli  D E A, A E B 
aequales  duobus  rectis , erunt 
fgitur  duo  anguli  A E B , D E A 
aequales  duobus  C E D,  D E A. 
ablato  igitur  communi  A E D * 
& confequenter  ab  vtroqut^, 

i>arte  aequali,  remanebit  angu- 
us  A E fi  , aequalis  angulo  C E 
D eodem  modo  demonftrabi- 
tur  angulus  DEA  angulo  B E 
C aequalis . quod  erat  faciext^ 

dum . 

* \ * 

/ 

• ♦ 

* * 1 
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THEOREMA  IX. 

. PR  OPOS  ITIO  XVI. 

i 

Cuiu/cunSfus  trianguli  vho  U* 
tere  producto  exterius  angu- 
lus vtro Ititet  interno , & oppo* 
Jito  maiot  edi  * 

i 

Sit  triangulum  A B <5 , prd* 
ductio  latere  HA  ad  D* 
dico  angulum  externum  D A 
C maiorem  effe  quolibet  in- 
terno A B C > vel  B C A » diui- 
datur  enim  C A bifariam  in  Et 
deducatur  ab  angulo  B ad  £ 
linea  B E,  quae  producatur  ex- 
tra triangulum  ia  dire<ftum_* 
tantum)  vt  E*F  Et  aequalis  ipff 
B E,  deducatur  re&a  FA,  & 
F A producatur  vtcunque  in 
I • quoniam  igitur  triangula*-# 
B E C)  A E F habent  conditio* 

nes 
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ttes  quarte,  latus  enim  BE 
cl\  «quale  dudtum  lateri  EF, 
dc  ex  diuifione  latus  E C ia^ 
^lum  eft  «quale  lateri  E A » 
& angulus  AEF  eft  aqualis 
angulo  ad  verticem  C E B : 
trgo  ar.gulus  E,CB  eft  «qua- 
lis angulo  f A E,  fed  angulus 
t>  A C eft  maior  angulo  F A E, 
totum  > parti  ,*  ergo  eft  etism_« 
maior  angui.  E CB  equaii  i AE 
eodem  modo  oftenditu*  angu- 
lus G A B maior  angulo  ABC, 
producendo  latus  C A , & du- 
cedo  lineam, vt  Udum  eft  a B 
ab  angulo  C j erH.diuifo  bi- 
faria B A in  tt.  quod  erat  de-  1 
monitrandum  . 


THEO- 
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THEOREMA  X. 

PROPOSITIO  XVII. 


Cuiujcumque  tr Unguli  duo  un- 
guit  fimul  fumpi  fnut  minores 
dnobus  rectis  > 


IN  triangulo  ABC  dico  1 
quofcunqueduos  angulos 
innui  fumptos  minores  effe 
duobus  replis  • producantur 
eniinduo  qustui*  latera  CB, 

C A , quoniam  angulus  A B D 
maior  clt  interno  , & oppofito 
B A C,  cum  duo  anguli  ABD, 

A B C iinc  arquales  duobus  ' 
re  diis  > ii  loco  anguli  ABD 
ponatur  angulus  CAB  mi- 
nor  ilio  , erunt;  duo  anguli 
j A B C , CAB  minores  duo- 
b:i>  reciis  . quod  erue  demon- 
itrandum . 


TUEO- 
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THEOREMA  XI 

. 'PROPOSITIO  XVIII. 

K 

Omnis  trianguli  maius  latus  mo- 
torem angulum  fubtcndtt . 

* 

Sic  in  triangulo  ABC  latui 
A C,  maius  latere  A B . di* 
co  angulum  ABC,  fubtenfum  a 
maioic  latere  maiorem  effo  : 
nam  ex  A C auferatur  A D.  se* 
qualis  ipfi  AB,&  ducatur  re<fta 
BD,  quoniam  igitur  duo  latera 
AB,  AD  per  conftru&ionem-j 
* funt  aequalia,  erunt  anguli  ad 
bafim  ABD,  ADB  aequales,  fed 
angulus  ADB  eft  maior  angulo 
v DCB.  ex  ternus  interno , & op-  - 
polito  in  paruo  triangulo;  ergo 
etiam  A B D cft  maior  angulo 
DCB  . ergo  multo  magis  totus 
angulus  ABC  erit  maior  anga* 

lo 


taclidis  Zttnt* 

lo  ACB,  quod  erat  demonflra- 
dum  , quo  condat  in  trian- 
gulo fcaleno  angulos  effe  inae- 
quales ♦ 

THEOREMA  XII. 

PROPOSITIO  XIX. 

Omnis  trianguli  maior  anguini  < 
a maiore  latere  fubtenditur . 

r r 

IN  triangulo  ABC  angulus  B 
maior  lit  angulo  C.  dico  la- 
tus AC  fubtendens  angulum^ 
maiorem  maius  effe:  fi  enim  no 
ed  maius  < vel  ed  aequale  , vel 
minus;  (i  ed  cquale,ergo  angu- 
li BC  ad  bafim  erunt  aequales, 
fed  fupponitur  B maior  . Si  la- 
tus AC  fit  minus  latere  AB. er- 
go angulus  B minor  erit  angu- 
lo C,  contra  iuppoficum:  fi  igi-  ' 
turuon  eii  nec  «quale,  ncc 

, minus. 


Digitized  by  Google 


Liber  PrimHS  l JJt 
Jttrfttfs ) erit  maius » quod  erit 
dcmonftrandum . 

THEOREMA  XIII. 

PRO  POSITIO  XX. 

i 

Omnis  tr Unguli  qualibet  du$  1*1 
teres  fimui  fumpta  reliquo 
funt  metior* . 

IN  triangulo  DBC  dico  que- 
libet  duo  latera  BD , DC  ii- 
uiil  maiora  efle  reliquo  BG 
producatur  enim  CD  vfque  ad 
A,  vt  re£ta  A D fit  «qualis  ipfi 
DB  , ducaturque  recla  B A in 
triangulo  igitur  lfoTc<!e  A B D 
erunt  angu:i  ad  baiim  A B D , 
DAB  aequales,-  angulus  autem 
ABC  maior  efi  angulo  ABD  to- 
tum parte  * ergo  .&  latus  CA  i 
maius  erit  latere  BC  > oppofito 
aog.  A, «quali  angulo  ABD,fed 
latus  CA  eft  «quale  duobus  la» 
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tcrilrus  BD,  TC,  cum  BD  fit  af- 
quaii>  ipfi  DA  , & DC  commi*» 
ne,-  ergo  duo  latera  BD,DG  fi- 
ioul  maiora  funt  reliquo  BC, 
quod  erat  demonttrandum . 

THFORHM A XIV. 
pr  o p o s i t i'  o xxi. 

Si  fuper  trianguli  vno  latere  ab 
extremitatibus  diu  reSt*  linea 
ducti  fuerint , quA  interius  tti - 
gantun  Ha  linea  reliquis  tria - 
guli  duobus  lateribus  minores 
erunt}maicrem  vero  angulum 
continebunt . 

Sint  in  triangulo  ABC  in  ex- 
tremitatibus B 6c  C.  con- 
lUtutac  duae  re&s  lines  , qu x- 
iungantur  intra  triangulum  ad 
pun&um  D dico  BD,DC  fimul  <• 
minores  dfe  quam  B A , A C fi- 
ni ul  , angulum  vero  BDC  ma- 
iorem 
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iorem  elfe  angulo  BAC  produ- 
catur cniui  BD  ^fquc  in  E qui 
niam  igitur  in  triangulo  fi  AS 
duo  latera  BA,  AE  fi  nui  maio« 
ra  fune  latere  B E erut  addit® 
communi  EC  , tres  lineae  B A* 
AE,EC  maiores  duabus  BE,EC 
(iiv.iliter  in  triangulo  CDE  ma- 
ff  i ora  fu  nt  duo  larera  CE,  ED  fi- 
mul  reliquo  foio  CD;ergo  addi.' 
to  communi  B D erunt  tres  Ik 
nex  CE,  ED,  DB  maiores  dua- 
bus CD,DB  ; ergo  multo  magis* 
CD,DB  minores  erunt  quam-* 
CA,  AB>  quod  autem  angulus 
fit  maior  patet;  nam  angulus 
DEC  maior  eft  angulo  A,  qui  in 
triangulo  BAE  eft  internus  , 5 C 
©ppofitusjfed  angulus  BDC  eik 
externus  angulo  CED interno» 
& oppofito,ergo  e(t  maior  illo» 
.ergo  multo  maior  angulo  A» 
quo  adhuc  ille  eft  maior,  quod 
erat  demonftrandum . 

PRO- 


i 
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PROBLEMA  VIII. 

* 

PROPOSITIO  XXII. 

Tribus  datis  retiis  lineis , quarum 
duA  fimul  tertia  fint  maior es> 
triangulum  conftituere . 

. i 

DEbent  cfle  quaelibet  duae 
hne^  fimul  reliqua  maio-, 
res , propter  den.onftrata  /ppo- 
fiuone  20  fint  igitur  data:  tres 
re^lx  lineae  A,  B>C  . ducatur 
VG  linea  in  infinitumj  hoc  eft, 
vt  non  pofiit  ex  illa  deetfe , &: 
fumatur  I>F  aequalis  ipfi  A,  FG 
^qualis  ipfi  B i & G H equalis? 
ipfi  C.  tum  fa&o  centro  iuF 
ad  interuallum  FD  defcriba- 
tur  circulus,  & fadlo  centro  in 
G interuallo  G H defcribatur  n 
alter  circulus , qui  priorem  fe- 
cabit  alioquin  lola  linea  F G 

cifet . 
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cffet  vel  xqualis  , vel  maior 
quam  dux  fimul  GH,  FD  con- 
tra fuppoittum.  ex  pun&o  igi- 
tur K in  quo  fc  fecant  circii li 
ducantur  dux  re<Sle  KF,  XG  • 
dico  triangulum  e(Te  conftitu- 
tura  tribus  ]ineis.quordatis  sut 
fquales  . nam  K F eft  squalis 
FD  a centro  ad  circumferen- 
tiam , cui  etiam  eft  ^qualis  A . 
KG  eft  ^qualis  HG  , cui  etiam 
eft  squalis  C,,FG  eft  squalis 
ipfi  B.  quod  erat  faciendum» 

PROBLEMA  IX. 

PROPOSITIO  XXIII. 

r 

Ad  datum  reciam  lineam  Aatiiq\ 
in  ea  punttumydato  angule  re - 
chlinto  aqualem  angulum  re~ 
ft  i lineum  conftituere  . 

Sltd^ta  recla  linea  AB,&  ia 
ea  datum  pun<3um  C > ia 

quo  ' 
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qno  confluendus  fit  anguliit 
FE  D equalis . Sumantur duf 
re EH,  EG  vtrinque,  & du- 
catur recta  HG,tum  fumantur 
In  redia  A B ex  pundto  C tres 
linef  ^quales  tnbus  C l ^qua- 
lis GE,CA,GH,lB,EH,Sr  ex  his 
tribu*  fiat  t;i*ngulum  1KC  , Se 
quoniam  duo  triangula  CK.I, 
GEH  , habent  conditiones  oc- 
tau§  , tria  latera  tribus  lateri- 
bus equalia,  evit  angulus  GEH 
aequali*  angulo  1 C K in  dato 
pundto,  quod  erat  faciendum. 

* . . "•  .*  V-  i * 


* i 


THEO. 
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THEOREMA  XV. 

PR.OPOSIT  IO  XXIV. 

Si  duo  trt  angui*  duo  Utera  duo- 
bus lateribus  Aqualia  imbue - 
nnty  vtrunque  vtriqvc, habue- 
rint iero  angulum  angulo  ma- 
serem  contentum  Aqualibus  re- 
tiis lineis  , & bajim  bxfi maio- 
rem habebunt  » 

Sint  dr.o  latera  AB, AC  equa- 
lia  duobus  JateribusDE, 
D H lingula  lingulis  angulus 
vero  A maior  fit  angulo  E,  DH. 
dico  & bafim  BC  maiorem  effe 
ban  HE.  conflituatur  crsimLj 
angulus  GD  E eqiuljs  angulo 
A.  per  lineam  D G,  que  iin  e- 
qualis  ipfi  D H , & producatur 
recla  GE  .quoniam igitur  duo 
triangula  BAC>EDG  habent 
* ~ con- 
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conditiones  quarte  , erit  baff 
BC  balt  EG  aqualis , fiue  igitu  ( 
dicatur  linea  EG  cadere  fupr; 
lineam  HE  fiue  nodeiriper  HC 
apparebit  minor  quam  EG  ii 
enim  congruit  patenter 
cedetjfi  non  congruit, vel  non- 
congruere  dicatur,  vt  eft  E F 
ducatur  linea  FG  . quoniam^ 
enim  duo  iatera  DG,CF  equa-i 
lia  dicuntur  erunt  anguli  ad 
bafmi  DGF,DFG  equa)e$,ergo 
angulus  EOF, qui  cit  minor  an- 
gulo DGF  erit  etiam  minor  an- 
gulo DFG,  ergo  multo  minor 
angulo  totali  EFG  , ergo  linea 
EG,  qu$  Tubtenditur  angulo 
maiori,  erit  maior  linea  E Fi 
que  fubtenditur  minori . ergo 
etiam  minor  erit  quam  BC, 
que  monttrata  eft  cqualisipfi 
GE,  quod  erat  demonftrandu. 
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theorem  a XVI 

PaoPo:siTio  xxv 

|j  iu,  trini»1* 
h,  Unr^s 

Wo  k*fi  ”a‘0,‘ZU»n'- 

*niulotfl*i0ftfn 

i i rera  AB*AC 
Clnt  dito  'a'craDE  CH  tiog,«“ 

0 1«  »««’£&  vew  fit  bafc 

11  f!“Sl ‘^angulus  A erit 
m3].r,  ^anffenitn  dicatur  *- 

ingulo  D»  * quartam  bau* 
qualis  * er«t  f ^^pir  minor » 

bafisequab*  ’ l4  t,afi  H E 
«rkbafas  BC  P.  autem  m»- 

^^craoea  mamr.qo^^ 

dtmonftrandum . 
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conditiones  quarte  , erit  bafis 
BC  baft  BG  Squalis  > line  igitur 
dicatur  linea  EG  cadere  fupra 
lineam  HB  ime  r.ojeirsper  HG 
apparebit  minor  quam  EG  i fi 
enim  congruit  patenter  cx- 
cedetifi  non  congruit, vel  non 
congruere  dicatur,  vt  eft  E F, 
ducatur  linea  FG  . quoniam.,» 
enim  duc  iatera  DG;DF  e qua- 
lia dicuntur  erunt  anguli  ad 
bafim  DGF,DFG  squales,  ergo 
angulus  EOF, qui  eit  minor  an- 
gulo DGF  erit  etiam  minor  an- 
gulo DFG  , ergo  multo  minor 
angulo  totali  EFG  , ergo  linea 
EG,  qu?  fubtenditur  angulo 
maiori , erit  maior  linea  E F ; 
qus  fubtenditur  minori , ergo 
etiam  minor  erit  quam  BC, 
que  moniirata  eft  cqualisipit 
GE,  quod  erat  demoniir2ndu. 


THEO- 


Digitized  by  Google 


I 


Liber  Trimus  / 4p 

THE  OREM  A XVI 

PROPOSITIO  XXV 

Si  duo  triangula  duo  Utera  dudk 
bus  lateribus  equah a habue- 
rint vtrunque  utrique  , bafim 
i vero  bafi  maiorem^et  angulum 
angulo  maiorem  habebunt  % 

Sint  duo  latera  AB, AC  §qua 
lia  lateribus  DE}EH  lingu- 
la fingulis  i bafis  vero  fit  bafi 
malir»  & angulus  A erit  maior 
angulo  D.  fi  enim  dicatur  ae- 
qualis , erit  per  quartam  bafi» 
bafi  aequalis  i fi  dicatur  minor » 
erit  bafis  BC  per  14.  bafi  H E 
minor ; fu pponitur  autem  ma- 
ior . ergo  ell  maior , quod$rat 
demonftrandum  . 


* 
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conditiones  quart£ , criebafis 
BC  baft  EG  ^qualis , fiue  igitur 
dicatur  linea  EG  cadere  fupra 
Uncam  HE  fmc  no,feinper  HG 
apparebit  minor  quam  EG  i fi 
enim  congruit  patenter  ex- 
cedet  j fi  non  congruit, vel  non 
congruere  dicatur,  vt  eft  E F, 
ducatur  linea  FG  . quoniam^ 
enim  duo  iatera  DG.5EF  equa- 
lia  dicuntur  erunt  anguli  ad 
baftm  DGF,DFG  equale$,ergo 
angulus  EGF,qui  eit  minor  an- 
gulo DGF  erit  etiam  minor  an- 
gulo DFG , ergo  multo  minor 
angulo  totali  EFG  , ergo  finea 
EG,  qu?  fubtenditur  angulo 
maiori,  erit  maior  linea  E Fi 
que  fubtenditur  minori , ergo 
etiam  minor  erit  quam  B C , 
que  monitrataeft  cqualisipit 
GE,  quod  erat  demoniirandu. 
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THE  OREM  A XVI 

PROPOSITIO  XXV 


Si  duo  triangulis  duo  latera  dufr 
bus  lateribus  Aqualia  habue- 
rint *vtrunque  vtrique  , bafim 
•vero  bafi  maiorem^et  angulum 
angulo  maiorem  habebunt , 

Sint  duo  latera  AB.AC  $qua 
'ia  lateribus  DBjCH  fipgu- 
Ja  fingulis  » bafi*  vero  fit  bafi 
mal#r,  & angulus  A erit  maior 
angulo  D.  fi  enim  dicatur  ae- 
qualis, erit  per  quartam  bafi* 
bafi  aequalis  ; fi  dicatur  minor  » 
erit  bafis  BC  per  14.  bafi  H E 
minor » fupponitur  autem  ma- 
ior . ergo  efi  maior , quod  $rat 
demonfirandum  . 


4 


% 
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conditiones  quarte  , erit  baffs 
BC  bafi  EG  squalis , fiue  igitur 
dicatur  linea  EG  cadere  fupra 
lineam  HE  fmc  n6,feirper  HG 
apparebit  minor  quam  EG  ;fi 
enim  congruit  patenter  cx- 
cedetjfi  non  congruit, vel  non 
congruere  dicatur,  vt  eft  E F, 
ducatur  linea  FG  . quoniam..» 
enim  duc  iatera  DG;CF  e qua- 
lia dicuntur  erunt  anguli  ad 
bafim  DGF,DFG  equa!e$,ergo 
angulus  EGF,qui  elt  minor  an- 
gulo DGF  erit  etiam  minor  an- 
gulo DFG  , ergo  multo  minor 
angulo  totali  EFG  , ergo  finea 
EG,  qu£  fubtenditur  angulo 
maiori , erit  maior  linea  E F ; 
qu$  fubtenditur  minori . ergo 
etiam  minor  erit  quam  BC, 
que  uionitrata  eft  cqualisipit 

GE,  quod  erat  demonitrandu. 

« 
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THE  OREM  A XVI 

PROPOSITIO  XXV 

St  duo  triangula  duo  Utera  duo* 
bus  lateribus  Aqualia  habue- 
rint vtrunque  vtrique  , bafim 
vero  bafi  maior  em, et  angulum 
angulo  maiorem  habebunt % 

Sint  duo  latera  AB, AC  §qua 
lia  lateribus  DE,CH  lingu- 
la lingulis « bafis  vero  fit  bafi 
mal*r,  & angulus  A erit  maior 
angulo  D.  fi  enim  dicatur  %• 
qualis,  erit  per  quartam  bafif 
bafi  aequalis  i fi  dicatur  minor » 
erit  bafis  BC  per  24.  bafi  B E 
minor  ifupponitur  autem  ma- 
ior . ergo  e/i  maior , quod  $rat 
demonfirandum . 
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conditiones  quarte  , erit  bafis 
BC  liafi EG  ^qualis , fiue  igitur 
dicatur  linea  EG  cadere  fupra 
lineam  HE  fiiic  nojemper  HG 
apparebit  minor  quam  EG  i fi 
enim  congruit  patenter  ex- 
cedetjfi  non  congruit, vel  non 
congruere  dicatur,  vt  eft  E F, 
ducatur  linea  FG  . quoniam,.» 
enim  duo  iatera  DG;DF  equa- 
lia  dicunrur  erunt  anguli  ad 
bafim  DGFfDFG  equa)e$,ergo 
angulus  EGF,qui  elt  minor  an- 
gulo DGF  erit  etiam  minor  an- 
gulo DFG  , ergo  multo  minor 
angulo  totali  EFG  , ergo  linea 
EG,  qu$  fubtendltur  angulo 
maiori,  erit  maior  linea  E Fi 
qu£  fubtenditur  minori ergo 
etiam  minor  erit  quam  BC, 
que  mondrata  ed  cqualisipii 

GE,  quod  erat  demoniirandu. 
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PROPOSITIO  XXV 

Si  duo  triangula  duo  latera  dufr 
bus  lateribus  aqualia  habue- 
rint vtrunque  vtrique  , bxfim 
•vero  bafi  maior  em, et  angulum 
angulo  maiorem  habebunt  * 

Sint  duo  latera  AB.AC  §qua 
lia  lateribus  DE}CH  lingu- 
la lingulis « bafis  vero  iit  bafi 
mal#r,  & angulus  A erit  maior 
angulo  D.  ii  enim  dicatur  ae- 
qualis 9 erit  per  quartam  bafis 
bafi  aequalis  ; ii  dicatur  minor » 
erit  baiis  BC  per  14.  baii  IJ  E 
minor  i fupponitur  autem  ma- 
ior . ergo  ell  maior , quod  <?rat 
demonftrandum  . 


% 
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THEOREMA  XVII. 

* 

PROPOSITIO  XXVI.  f 

S$  duc  tr Ungui*  duos  ungui  ot 
duobus  angulis  cquales  ha- 
buerint vtrunque  vtriquc  , 
*vnumque  lutus  vni  lateri  u- 
quale  , quodcunque  latus  fit  , 
habebunt  & reliqua  latera  , 
it  angulum  angulo  aqualem. 

Sint  duo  anguli  E.  G.  duo- 
bus angulis  B,C  ^quales, 
6c  ut  latus  B C lateri  E G e- 
quale . dico  reliqua  latera  re- 
liquis lateribus  aequalia  , 3c 
angulum  angulo  . Si  eniwi-> 
CAnoneft  equale  ipfi  ED,  I 
fed  dicitur  maius  fumatur  ex 
maiore  CA  equale  ipfi  ED,  1 
& fit  l C,  & ducatur  I B.  quo-  j 
niam  autem  duo  triagula  IPc, 

. , DEG  5 
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DEG  habent  conditiones  4* 
lacu*  BC  Jaceri  E G.  IC>ED 
aequalia, Se  angulu>C  angulo  E 
ex  fuppolitione  , erit  angulus 
1BC  angulo  DGEaequaiiS)  fed 
etiam  angulus  ABC  fupponi- 
tur  eidem  equalis,ergo  illi  duo 
IBC,  ABC  erunt  f quales  inter 
fe  , & pars  cflet  squalis  toti  * 
ergo  etiam  latera , 5c  angulus 
eit  $qualis.  quod  erat  demon- 
ftrandum . 

THEOREMA  XVIIli 

PROPOSITIO  XXVII. 

*'  . i 'ii 

Si  in  duas  reftas  linens  refi*-J 
incidens  alternatim  anentes 

O 

ecquales  inter  fe  fecerit , Par - 
e alitis  erunt  tnter  fe  re£l& 
linee, . 

Sint  duo  anguli  BGM,CMG 
quos  facit  re3a  E H . in- 
C a ci- 
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cidcns  in  lineas  AB  , CD  inter 
fe  equales , dico  A B,  CD  pa- 
rallelas : fi  enim  non  funt  pa- 

rsUlel^  produil*  concurrent 

ad  vnam  ex  partibus,  & fa- 
cient triangulum,  verbi  gra- 
tia, IMG  in  quo  angulus  ex- 
ternus LMC  equaJis  cflet  vni 
ex  internis , & oppofieis  1GM 
quod  eft  impOiHbilc.  ergo  non 
coucurrent  , neque  facient 
triangulum , ergo  funt  paralie- 

lae>quod  erat  oftendendu»  • 

• ♦ < 
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TH  EO  REM  A XIX. 

PROPOSITIO  XXVIII. 

Si  in  duas  retias  tineas  retia  in* 

» 

cidens  externum  angulum  in* 
itrao  , & cpp  fif  o ai  eafdtm^J 
fartes’ aqualem  fecerit,  aut  in- 
ternos ad  eafUem  partes  due- 
bus  retiis  aquales  > parallela  *• 
tunt  illa  retia  linea » 

* r 

* *'  "» 

ST t angulus  EGA  sequatis  in- 
terno , & oppofito  ad  eaf- 
dcm  partem  LMC.  di$o  effe  pa- 
jtaileJas>nam  anguli  EGA,BG vi 
ad  verticem  fuut  aequales , $r- 
go  fi  ille  eft  aequalis,  etiam  ifte 
erit  aequalis  ipii  LMC,  ergo  per 
hoc  erunt  parallele  . Deinde 
finr  anguli  AGM,GMC  fquales 
duobus  reffcis , etiam  anguli 
AGM,BGM  firnt  aequales  duov 

C $ bus 
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bus  re&is,  ac  proinde  sequales 
inter  fe , ablato  igitur  commu- 
ni AGM  relinquetur  B G M ae- 
qualis ipfi  GMC  alternatim^* 
polito^  ita  per  hoc  erunt  pa- 
rallelae.quod  erat  demonftran- 
dum  • 

THEOREMA  XX. 

PROPOSITIO  XXIX. 

In  parallelas  rcfta  incidens  li - 
nea,  & alternatim  angulcs  in * 
ter  fe  Aquales  & exter- 

num interno  ad  eafUem  par- 
tes y & internos  ad  eafdem-* 
f artes  duobus  retiis  squales. 

IV  parallelis  ABCD  re£la_# 
incidat  E F . dico  angulos 
alternos  AGH,  G H D inter  fe 
aequales,  ii  enim  non  funt  ae- 
quales, fit  maior  AGH , addito. 

- > com- 

* ^ 

•r  V 
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communi  BGH  , erunt  AGH.' 

H G B maiores , quam  BGH  • . 
GHD  : fed  illi  funt  duobus  re- 
plis aequales , ergo  ifti  funt  mi- 
nores duobus  rectis*  coibunt 
ergo  lineae  , quod  ed  contra_* 
fuppofitum  . Ed  etiam  anguluj 
cxternusEGB  aequalis  inter- 
no, & oppofito  ad  eafdem  par- 
tes GHD  : fi  enim  illi  AGH  eft 
aequalis , cum  huic  EGB  fit  ad 
verticem  erit  etiam  ipfe  illi  ae- 
qualis ? fic  mondrabuncur  an- 
guli interni  ad  eafdem  partes 
duobus  reddis  aequales , cum.-* 
duo  AGH  * BGH  fint  aequales 
duobus  rediis » quod  erat  fa* 
ciendum . 


C 4 THEO-; 
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• THEOREMA  XXL 

PROPOSITIO  XXX. 

Linet,  qui  funt  eidem  far  alie  U$ 
inter  fe  funt  far  alie  lu « 

Line*  AB,CD,fint  paralellg 
eidem  K 1,  vel  CD . dico 
inter  fe  effe  parallelas, ducatur 
enim  G H , qus  fecet  omnes  : 
angulus  BGL  erit  aequalis  an- 
gulo GLK  cum  fiat  parallelae , 
& huic  erit  squalis  angulus 
LMC , cum  etiam  iftae  fint  pa- 
xalell*,ergo  angulus  CML  erit 
^qualis  angulo  AGE,  ergo  crut  * 
parallelae  CD , aB  , quod  erat 
demonitrandum  • 


t J PRO- 
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PR  O B L E M A X 

PROPOSITIO  XXXI. 

Dato  punito  dau  recti,  line  a d$k i 
cere  lineum  alteri  pa* 
ralle  lam  » 

' * % 

EX  pun&oM,  ducenda  fit 
linea  parallela  AB,  duca* 
tur  ex  M vtcunque  ad  lineam 
AB  linea  ME , & ducatur  linea 
perpun&um  M,  quae  cum  H* 
nea  ME,  du&a  faciat  angulum 
GME  aequalem  angulo  fiGM* 
dico  hanc  efle  parallelam.cum 
anguli  alterni  liat  ex  conftru- 
Aione  aequales  * quod  eratfa* 
ciendum. 


' *■'  -i  . •*  ■ ' 4 * 
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THEOREMA  XXIF. 

tPROPOSITIO  XXXII. 

Cuiuf cunque  trianguli  vno  Ute- 
re frodufte  externus  angulus 
duobus  tnternis , & otfcfitis  *- 
qualis  ef},  & tres  anguli fimul 
fumfti  interni  aquales  funi 
duabus  teehs  • 

IN  triangulo  ABC  produca- 
tur latus  BC  in  D,  dico  an* 
culum  ACD  $qualem  effe  duo- 
businternis>&  oppofitis  A ,&  B 
ducatur  enim  ex  C linea  C £ » 
quae  fit  parallela  ipfi  A B;  quo- 
niam igitur  linea  AC  incidit  in 
parallelas  AB,  EC  erunt  anguli 
alterni  A,  & ACE  aequales , Sc 
quia  re&a  B D pariter  incidit 
in  eafdero  parallelas  A B , C E 
faciet angulfi  externum  D c & 
‘v,.  \ ..‘aequa- 
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aequalem  ia  cerno  ad  eafdenL~> 
parces  B . ergo  totus  angulus 
ACD  eifc  aequalis  duobus  inter- 
nis A,&  Bjcum/  autem  duo  an- 
guli ACB,  & ACD  fint  aequales 
duobus  re&is,*  erunt  etiam  an- 
gulus ACB , cum  angulis  A,  8c 
B,  $quales  duobus  rectis  ; eunt 
ifti  xquiualeant  externo,  quod 
erat  aemonftranduiti . 

THEOREMA  Xm 

PROPOSITIO  XXXIII. 

* 

\ * 

Jkefta,  Une^qtu  iquales,&  far  ul- 
le lias  Umeas,  ad  eafdem  farti & 
coni  ungunt,  & ltfe  aquales,^, 
paralleli  funt  • 

Sint  dux  re&ae  linex  AC,BD 
aequales;  & parallelae,  que 
conjungatur  duabus  lineis  AB* 
CD.dico  iltas  etiam  effe  equa- 

C i lc* 
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1 es ) & parallelas  * ducatur  e- 
nitn  linea  AD, quae, cum  incidat 
in  parallelas  AC,  DB  faciet  an- 
gulos alternos  CAD  , ADB  ae- 
quales : duo  igitur  triangulae 
CAD,  ADB  habent  conditio- 
nes quartae,  cum  latus  A C fic 
aequale  lateri  BD  * & latus  AD 
fit  commune,  & anguli  com- 
prehenfi  aequalibus  lateribus 
fint  aequales,  iarn  bafis  CD  erit 
f qualis  bafi  AB,  & angufui 
BAD  erit  f qualis  angulo  ADC. 
cum  igitur  ifti  anguii  alterni 
fint  aequales , ergo  linea  A B 
erit  parallela  C D,  quod  erat 
demonftrandum • 

«u- 


^ ^ 4 
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• * "■ 

THEOREMA  XXIVi 

'♦  • * * 

PROPOSITIO  XXXIV. 

J> 

TaralUlogtammorum  fpat iorum 
aqualta  funt  inter  fe  , </#*  <* 
sduerfo,  & Utera , c?  angui»  » 
4f<3r#£  #2/4  bifariam  [ecat  dia» 
meter  • 

INT  parallclogrammo  ABDC 
dico  latera  oppoiica 
aequalia  , & angulos  oppofitoi 
aquales,*  & diuidi  bifariam  du- 
£lz  diametro,  hac  tria  furni  i 
probantur  du&a  , vthbetdia*- 
metro  BC.  triangula  enim-# 
ACB,  DCB,  qua  refu Itanti  ha- 
bent conditiones  16 . latus  e- 
Aim  BC  cft  commu»<;angulu$  ^ 
BCA  eft  aqualis  angulo  alter-* 
no  CBD.  cum  incidat  in  paral- 
lelas linea  BC*  angulus  BCD 
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cft  aequalis  angulo  alterno  CB 
D.  cum  incidat  in  parallelas 
linea  BC  i angulus  BCD  cft  ae- 
qualis angulo  CBA  . ergo  tria- 
gula  ilia  fune  inter  fe  aequalia , 
& quoad  latera  * & quoad 
angulos : ergo  latera  oppofita 
in  parallelogrammosut  fqua* 
lia,  & anguli oppofiti  A, & D. 
fic  probantur  etiam  fi  &Cf 
quod  erat  demonftrandum  ♦ 

THEOREMA.  XXV. 

propositio  xxxv. 

Tarallelogramma  fuftr  cadent-* 
bafi  ^ (3*  inijfdem  far  alie  lis 
cenfittuta  inter  fe  siit  aqualia^ 

, * O Int  intra  duas  parallelas 
%3  AB.CDjConftituta  duo  pa» 
,1  raiielogramma  ACDE , EDCF * 
fu  per  eandem  bafui  CU . dicc* 

cflt 

' %»  — • 
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cffe  inter  fe  aequalia . Confide* 

•4* 

xentur  enim  duo  triangula-* 
ACE,  EDF  , quae  habent  con- 
ditiones 4. : latus  enim  ACelfc 
aequale  lateri  ED.  Cum  fine 
latera  oppofita  in  parallelo- 
grammo,  & latus  IF  lateri  CD 
ob  eandem  rationem.  Angulus 
AEC,  angulo  EFD  interno  , &c 
oppofito , cum  linea  A F inci- 
dat in  CE  , & DF  parallelas  S 
Ergo  totum  triangulum  toti 
triangulo  . Ergo  addito  trian- 
gulo communi  CED,eritACDE 
parallelogrammum  f quale  pa- 
rallelogrammo  EDCF,  quae  sue 
fuper  eandem  bafim  CD,  quod 
erat  demondrandum , 

- ~ THEO- 
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THEOREMA  XXVI.' 

* I 

PROPOSITIO  XXXVI.  . 

• * 

Tarallelo&ramma  fuper  Aquali - 
6 bus  bajibus  > & in  tjfdem  fa+ 
ralle  lis  conftituta  inter  fe  funt 
aqualia  ♦, 

« 

Sint  duo  parallelogrammau § 
ACEF,  &DHGBfuperx- 
qualibus  bafibus  CE,  HD,  &ia 
ijfdem  parallelis  conititu ta.di- 
co  inter  fe  cffe  aequalia  ducan. 
tu  r enim  necent  es  lineae  E B, 
CG  conftitu  en  t parallelograra 
ma,  cum  nebant  parallelas,^ 
aequales  CE,  BG  lineae  du&« . 
cum  igitur  hoc  medium  paral- 
lelogrammaCE  3G  fit  «quale 
ipli  AC  EF,  quia  e it  fu$er  eam- 
detn  balim  CE  in  ijfdem  paral- 
lelis i & fit  etiam  aequale  ipfi 
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CHDB.qr.ia  eil  fuper  eamdeiil 
baiim  B G , cum  illo  in  ijfdcni 
parallelis  i ergo  illa  duotrun* 
aequalia  voi  tertio, & inter  fc* 
quod  erat  dcmonftrandum  * '* 

PROBLEMA  XXVII. 

PROPOSITIO  XXXVII. 

Triangula  fuper  eadem  bafi  ceiu 
flituta,  & in  ii f dem  paralleli* 

' snter  fe  funt  aqualia  . 

* 

Sint  inter  parallelas  ABCD 
fuper  baiim  CD  conftituta 
duo  triangula  ACD  , & CDB  , 
hoc  e/t  linea  du<fta  per  apices 
A,  & B lit  parallela  bafi , dico 
effe  aqualia,  ducatur  enim  eX 
D linea  LE  parallela  ipfi  AC.Sc 
DF  parallela  CB,  erunt  duo 
parallelogramma  A C D E , & 
CDFB  inter fe  aequata  cuia_* 

* a fine 
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fine  fu  per  eamdem  bafim  CD 
fcd  horum  dimidia  funt  dicta 
triangula  cum  fecentur  bifaria 
a diametro  , ergo  erunt  inter 
fe  a?qualia , quod  erat  demon- 
strandum . 

TH  E O R E M A XXVII! 

PROPOSITIO  XXXVIII. 

Triangula  fuper  aqualibus  baji- 
bus  constituta  , in  tjfdertt~> 

parallelis  inter  fe.funt  aqualia 

Sint  duo  triagula  ACE,  BFD 
fuper  baiibus  aequalibus 
C£>FD  iu  ijfdem  parallelis  . di- 
co cfle  int^r  fe  aequalia,  duca- 
tur enim  EG  parallela  ip(i  AC, 
& DH  ipfi  BF  erunt  parallelo- 
gramma  FDHB  » ACEG  aequa- 
lia > cum  igitur  horum  dimidia 
fiat  triangula  dicta,  erunt  & 

inter 
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inter  fe  aequalia,  quod  erat  de* 
monftrandum . 

THEOREMA  XXIX 

PROFOSITIO  XXXIX.  ■ 

» « 

Si  duo  triangula  fint  fuper  eam- 
dem  bafim  > constituta  ad 
ea f dem  partes  , (£»  fi  fit  tuter  fe 
aqualia  , erunt  tn  tjfdem  pa- 
rallelis . 

% V 

SI  enim  funt  inter  fe  aequa- 
lia iriungula  ABC,  & CED 
fuper  eadem  bafi  CB,  & ad  eaf 
dem  partes  ducatur  alia  linea 
parallela  ipfi  BC,  & fit  AF,  vel 
AE,fi  no  eft  AD, vel  ECiugatuI: 
FC  erunt  igitur  duo  triangula 
ABC,&  CEB  , aequalia, fed  eide 
triangulo  ABC  eft  aequale  tria- 
gulum  B D C ex  fuppofitione  $ 
ergo  duo  triagijla  BCD,&  BCS 
« erunt 
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erunt  inter  fe  aequalia  totum 
fcilicet : & pars  ergo  primau» 
A D erat  parallela  bafi,  & non 
fccuoda  AF,  vel  AE  , qua  pofi- 
tata  fequeretur  idem  abiusdui 
quare  fi  duo  triangula  & C£t. 
quod  erat  demonitrandiim  • 

THEOREMA  XXX. 

. PROPOSUIT  IO  XL. 

. « 

Triangula,  qua  funt  conflit  ut  as 
ad  eafdem  p artes  fuper  equa* 
hbus  hafibus  fi  fint  inter  ftS 
aqualia  erunt  tn  tjfdem  fa» 

. raiUUi  • 

f 

SI  enim  duo  triangula  A B 
C, DEFfint  conftituta  ad 
eaidem  partes  fuper  aequali- 
bus bafibus  BC,EF,  & fint  in- 
ter fe  aequalia  non  tamen  di-  < 
catur  linea  AD  parallela  ipli  B 
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p ducatur  alia,q«  x fit  paralle- 
la huic  , & fit  AG,vel  AH  du- 
catur GF,cum  igitur  duo  tria- 
gula  ABC,FGE  dicantur  in  ijf- 
dem  parallelis  fuper  aequali* 
bus  bafibus  erunt  equaliaj  fed 
eidem  A B C ett  aequale  FDE. 
ergo  & duo  triangula  FDE:  E 
GF  erut  inter  fe  aequalia, pars, 
& totumiidem  fequitur  polita 
AH  pro  parallela  eidem  BF,& 
du&a  HF  non  igitur  AG  , vel 
AH,  fed  AD  eft  parallela  ipfi  B 
F.quod  erat  demonftrandum. 


TIJEO 
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THEOREMA  XXXI. 

PROPOSITIO  XLl. 

Si  parallelogrammum  habuerit 
eamdem  bafim^cum  trt angulo^ 
& fuerit  in  tjfdem  parallelis 
paralleUgramrnum  erit  dti - 
pium  ipjius  trianguli , ' 

COnflituatur  inter  eafdetn 
parallelas  AB,  DC  luper 
eamdem  bafnn  DC  parallelo- 
graminum  EDCA,  & triaogulu 
CDB  dico  parallelogrammum 
triangulo  efle  duplum  du&a 
enim  diametro  AD  erunt  trii- 
gula  ACDjEAD  aequaliajat  pa- 
rallelogranmum  duplum  efl 
triangulo  ADQergo  , & duplfi 
triangulo  CDB  , eidem  ACD 
«quali  quod  erat  demonfira-  > 
dum  • 

PRO- 
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PROBLSMA  Xr. 

s 

PROPOSITIO  XLII. 

J^ato  triangulo  aquale  far  alit* 
logrammum  conftitutn  in  da* 
u angulo  rcttilineo . 

, O It  datum  triangulum  AB 
O C,  & angulus  re<ftilineus 
l>,  diuidatur  vnum  latus  tria* 
guli  BC  bifariam  in  D , & fi.ic 
angulus  BDA  aequalis  angulo 
D ducatur  item  per  A linea_> 
AG  parallela  ipfi  BC  , qua  fe« 
cet  DF  in  F , & ducatur  re*5la 
CG  eritque  parallelogrammu 
GFDC  cum  angulo  FDC  ae- 
quali dato  angulo  rcililineo 
D quod  autem  iit  aequale  tria-  • 
gulo  patet, 'naai  eft  duplum^ 
^trianguli  CDA  fup.er  eadem  ba 
fi  in  ijfdcm  parallelis»  fc  J tria- 

gulum 
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gulam  ACD  ett  dimidiu  trian- 
guli BACVcum  duo  triangula 
BAC  » BAD  iint  aequalia!  fuper 
aequalibus  frafibus  conttituta  , 
erit  6i  parallelogrammum  ae- 
quale triangulo  id  dato  angu- 
lo rc&ilineo,  quia  angulus  AD 
B,qui  e It  xqualis  angulo  £),eit 
^qualis  etia  anguloFDC  quaie 
tam  AD  , quam  FD  fupra  BC  I 
faciunt  angulos  aequales  duo- 
bus re&is  ablnto  igitur  com- 
muni ang  »!o  ADF.remanebut 
ADB , & FDC  aquales  inter 
fc . quod  erat  deaionftrandu. 


THEO- 

i 
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THEOREMA  XXXII* 

PROPOSITIO  XLIII. 

In  omni  fArallelcgrammo  eom» 
plementa  , quefunt  arca  di  A» 
metrum  inter  J e funt  Aquali*. 

IN  Parallelogrammo  ABDC 
complementa  CG,  BG  di- 
cuntur efie  aequalia  . Cum  e- 
nim  triangula  ACD  , & ADB 
(int  aequalia  : fimiliter  trian- 
gula IDG  , & GDF;  nec  noa.» 
AGE,&  AGH,fi  ex  ADB  aufe- 
rantur ha;c  duo  AGB  , & 1GD 
& ex  ADC,  ADH  , & GFD  au- 
ferrentur partes  aequales  re- 
manebunt igitur  EI,&  HF.co- 
plementa  aequalia . Quod  eiat 
deuionihandum  # 


i 
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PROBLEMA  XI!. 

PROPOSITIO  XLIV.  ! 

jid  datam  retium  It  neam  appls» 
e are  in  date  angulo  reftiltned 
far  alie  h*ramr/ium  date  tria- 
iulo  squale  • 

Sit  dati  re&a  linea  A,fupra 
quam  fit  conitrucndum-»  ! 
parallclograrnmum  aequalem 
triangulo  B , quod  habeat  an- 
gulum C,cofjftruatiir  paralle- 
1 ^gramnmm  GB  aequale  tria- 
gulo  B,quod  habeat  angulum 
IGE  aequalem  angulo  C , dato 
producaturq;  IG;ad  H,vt  GH  i 
fit  aequalis  ipfi  A,  ducaturque 
HA  parallela  ipfi  EG  donec  , 
occurrat  lineae  BE  produ&se  { 
in  A.  dcmittaturqi  BI,  donec 
occurrat  liaex  produftx  per  j 

AG, 
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AGJn  D ducatur  DC  paralle- 
la GH,prodti&is  AH  ia  C.&  B 
G m F dico  parallclogramma 
FH  cfle  imperatum , edeniin 
fupCriatU'  GH  «quale  ipd  \f 
angulus  FGd  eft  «qualis  an- 
gulo EGI>nuc  elt  angulo  C*  $c 
eit  ?quaie  complemento  GBt 
hoc  ed  triangulo  B.quod  erat 
facieudum  • 

PROBLEMA  XIII, 

PROPOSITIO  XLV. 

Super  datam  rectam  lineam^  da~ 
to  re&ilinao  lauale  parallelo» 
grammtsm  conft/tuere,i/i  d*t$ 
angulo  rectilineo . 

* 

Srt  datum  re&ilineumAB 
C cui  conilituendum  iit 
parallegrammum  «quale  , cu- 
lus vnnm  latus  fit  data  re#a 

D i EF, 
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BF,&  datus  fit  angulus  D.  df-  | 
uidatur  datum  re&ilinetim  ia 
quotlibet  triangula  ABQ  tum 
coftituatur  parallelogramma 
FH, cuius  fit  vnum  larus  EF»& 
angulus  EFG>fit  f qualis  angu- 
lo D,  & fit  parallelogrammum 
duplum  triangulo  A,  tum  fu- 
* perliueam  GH  , & angulo  IH 
G,  fiat  parallelogrammum  GI 
duplum  triangulo  J$,ita  & KM 
fupra  1K  duplum  triangulo  C* 
Cum  igitur  totum  Parallelo- 
grammum MF  fit  duplum  re- 
«ftilineo  dato;  dico  FH  eius  di- 
midium eidem  re£i!ineo  eflfe 
g quale  ad  datam  re&am  linea 
. in  dato  Angulo  re&iiineo  i 
quod  erat  faciendum . 


| 

PRO. 
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PROBL  EMrX  XIV: 

7 

PROPOSITIO  XLVl. 


Data  retta  linea  quadratum-* 
deffrtbere . 

Sit  data  re&a  A B fupcr 
quam  oporteat  quadratu 
defcribeie.  fu  per  AB,  erigan- 
tur perpendiculares  AD , BC, 
que  fumantur  aequales  ipti  A 
B,  & conn edantur  re&a  DC, 
dico  ABCD  efie  quadratu m-n 
cum  enim  anguli  A , & B fine 
re^i  erunt  AD,BC  parallelas  , 
& funt  aquales  igitur,  & AB, 
BC  parallela  funt>&  aquales; 
cum  igitur  quatuor  linea  iint 
f quales  , & anguli  re&i  om- 
nes,erit  quadratum.quod  erat 
faciendum . 

D 3 THEO- 


Digitized  by  Google 


I 


yS  luclidts  'Bleml 

THEOREMA  XXXII!, 

PROPOSITIO  XLVII. 

In  triangulis  rt&angulis  qua- 
dratum, quod  a lature  reclum 
Angulum  fubttndente  de  feri" 

• bitur  aquale  ejl  quadrat  is^quo,  , 
a lateribus  reftum  angulum 
continentibus  dtfcribuntur • 

IN  triangulo  ABC,  angulus 
BAC  iit  redus,  fi  defcribi- 
tur  quadrare  fupCr  BC,  & Ai« 
per  AB,  AC,  dico  quadratum 
defcnptum  a BC  lolurrijcHe.^ 
^quale  alijs  duobus  delciiptis 
a BA,AC.  ducatur  enim  reda 
AK  parallela  lateribus  BE.CD 
qu§  fecet  BC,in  L>&  ex  A du- 
catur AE,ducarurq,  FC,  quo- 
niam igitur  duo  anguli  BAC»  » 
BAG  iunc  redierunt  G A,  AC 

vua 
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vna  re<fta  linea  iimiliter  vna«* 
rc&a  BA  > AI  confiderentur  ia 
duo  triangula  FBC,AEE  , qua 
habent  conditiones  quarta 
latus  eniti'  EB  in  triangulo  AB 
E eft  aquale  lateri  BC  in  alte- 
ro triangulo  BCF,funt  enim-t 
latera  eiufdem  quadrati»  5c  A 
B eft  aquale  lateri  BF,  eadem 
ratione  & angulus  ABE  eft  ae- 
quale angulo  FBC.  cum  enim 
anguli  FBAjCBEilot  re&i,  3c 
confequenter  aquales, addito 
vtrique  communi  angulo  AB 
C erit  angulus  ABE  totus  ae- 
qua Iis  angulo  FBC,  ergo  illa—» 
duo  triangula  funt  aequalia, 
fed  triangulum  FBC  eft  dimi- 
dium quadrati  EG^B,  cum  fit 
fu  per  eatrdem  bafim  FB  in  ijf- 
dem  parallelis  FB,GC,  ergo  e- 
tiam  triangulum  ABE  erit  di- 
midium eiufdcm  quadrati,  cu 
fit  illi  aequale,  fed  eft  etiam-» 

D 4 di- 
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dimidium  parallelogrammi  B 
Kcumfit  fu  per  eamdem  ba- 
fim  BE,&  in  ijfdem  , parallelis 
ergo  parallelogrammlnn  BK 
eft  aequale  quadrato  FGt\B 
eodem  demonftrabicur  paral- 
ie logrammum  KC  aequalem 
quadrato  A1HG  , ergo  totum 
quadratum  lineae  BC  eft$qua 
le  duobus  quadratis  linearum 
BA,AG.  quod  erat  dcmoftfoa- 
dum . 

t 


mv 
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THEOREMA  XXX 17 

> 

PROPOSITIO  XLVIII. 

Si  quadratum, quod  ab  vne  lata* 

' re  trianguli  defcribitury4tqua~ 
lejit  eis  quadratis  tqua  a rei U 
quis  trianguli  lateribus  dem 

♦ Jcrtbuntur , angulus  comfre» 
benjus  illis  latersbus  erit  re* 
itus. 

* 

Sit  quadratum  lateris  AC 
equale  quadratis  laterum 
AB  , £C.  dico  angulum  ABC 
efTe  redum.  ducatur  namque 
£D  perpendicularis  ipfi  BA  $- 
qualis  red*  BC  tonnedatur-  i 
que  reda  AD.  quoniam  igitur 
in  triangulo  ABD  angulus  AB  i 
D eft  redus,erit  quadra  tunL-e 
AD  «quale  quadratis  AB,  BD, 
fed  quadratum  BD  eft  «quale 
- D S qua; 
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quadrato  B C » cum  ex  con- 
ftru&ione  nnt  latera  aequalia 
DB  , BC  ergo  quadratum  AD 
cit  aequale  quadratis  AB,  BC 
fed  ijfdem  di  aequale  quadra- 
tum AC, ergo  quadrata  ^D,AC 
funt  aqualia,  ergo  delineat  A 
C,AD.  duo  igitur  triangula  AB 
C.ABD  erunt  aequalia  cuijl-* 
habeant  tria  latera  aequalia 
igitur  angulus  ABC  erit  #qua 
Jis  angulo 

ter  re^us  etiam  ipfae  cum  ille 
fit  re&us,  quod  erat  demoo- 
ftranduai  . 
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li* EU.  SECr^Drti 

.DEFINITIONES.' 
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> < • » . 

jl  parallclogrammd 

V^r  rc<ftaiigulum  coarinc 
ri  dicitur  fub  rectis  duabus 
lineis, quas  comprehendunt 
‘ vnum  ex  re&is  angulis . 
jD um  enim  vna  fufr a altam 
ad  re&os  angulos  retia  duci 
intelkgitur  formari  inteHigu 
tur  r octangulum ,ut  in  kb.Fig. 
fag.  io  ABCD 

% ln  omni  paraiielogramnio 
fpatio  9 parallelogrammuiii 
illudrquod  circa  diametrum 
diameter  ducatur>vn* 
P 6 cum 
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cum  duobus  complementis  | 
Gnomon  vocatur, vtibidem-j 
Gnomon  eft  multilatera  Figu- 
ra ex  tribus  reliqui^paralleio- 
grammis,fi  excipiatur  vauia-> 
in  ijs  per  quae  diameter  tran- 
ftt,vt  ea  perquam  tranfit  cir» 
cuferentia  HGM. 

theorema  l 

* * » 

. PROPOSITIO  .1. 

f 

Si  fuerint  duc  refla  linea  yfite* 

. turqi  i p furum  altura  in  quot* 
- cunque  partti  reflangulum 
temfrahenfum  fub  illis  dua- 
bus rectis  lineis  aquale  efl  eis 
reBangulisyqua  fub  ntn  Je3*) 
iJ*  omnibus  illis  fartibus  eem- 
prehenduntur  • 

* 

Sint  dux  re&x  A > Si  BCt 
quarum  BC  fecctur  ia  D, 
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6c  E j dico  reilangulum  cofli^ 
preheafum  fub  A , & BC  tota 
aequale  effe  redargui  is  , qu« 
fiunt  ab.  eadem  A,&  BD.vnau-» 
cum  re&angu  lis, quae  fiunt  nb 
A,  & DE  , &.  EC.  fiat  enim  rt- 
Hangulum  BF  , ex  BG  aequali 
ipfi  A,&  ex  BC , deinde  ex  D 
erigatur  parallela  ipfi  BG  li* 
©ea  DH,  & ex  E altera  eidem 
parallela  EI , oftendo  in  toto 
illo  re^langulo  BF  efle  inclufa 
tria  re&angula  ex  A ,&  ex  illis 
tribus  partibus  , quae  fiunt  ex 
fefta  BC,&  confequenter  ef- 
fe aequalia! cum  enim  DH,  fit 
parallela  , & aequalis  ipfi  BG> 
*rit  BH  rc&angulum  ex  GB  , 
hoc  cft  A.  & BD:  finfiliter  DI 
erit  re&angulum  ex  DH,  boc 
eft  BG,feu  A , quae  fune  inter 
fe  aequales, & DE,*&  cum  EI  fit 
parallela, & aequalis  ipfi  DH 
confequenter  ipfi  A,erunt  re- 

&an-  , 
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ftangula  BH,Dl,EF  explent 
-totum  re&angulum  EF,&  c#- 
* fequenter  illi  aequalia , quod 
- erat  demonitrandum. 

THEOREMA  II. 

k » 

PROPOSITIO  II. 

• - * 

Si  reBa  linea  feBa  fitvtcuncjui 
reBangula,  qu&ftib  tota  , <$» 
quolibet  foitnontcrum  com - 
frehenduntur  Aqualia  fun $ 

quadrat o,quad fit  s tota  • 

* * 

RE<3a  linea  CA  diuidatar 
vtcunque  in  E.  dico  r*- 
£la«gula,qu£  fiunt  a tota  CAf 
& a patribus  CE  , & EA  eff^ 
«qualia  quadrato,  quod  fit  i 
tota  CA,fiat  emm  quadratum 
totius  CA }5c  iit  cK.  deinde  ex 
A erigatur  AK  parallela  ipfi 
CF.  oitendo  iliud  quadratum 
V ” ads- 

v * • 
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tdequatc  diuifum  cflc  :n  duo 
xe&angulafa&aex  AE,  EI,  & 
ex  EG*CF?&  confequcnter  ef- 
fe  illis  duobus  sequale.  lioeau* 
enim  CF  eft  parallela, 5:  aequa 
lis  ipfi  AKjhirc  autem, cum  fit 
latus  quadrati  erit  aequalis  ip- 
fi CA,&  confequCDter  etiam-» 
CF  erit  aqualis  ipfi  1E  , cuui 
autem  angulus  C fit  re&us,  e- 
rit  etiam  A EI  redlus  , erit  igi- 
tur CK  re&angulum  fub£F, 
hoc  eft  CA,  & EC,  fimilitef  CC 
erit  re&angn lum  ffrb  CF,koc 
cft  AC,  & CE : cum  igitur  dux 
iftae  partes  adaquent  totunuj 
quadratum  , erunt  illi  aqua- 
les , quod  erat  demonlUan- 
dum  • 


THEO- 
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THEOREM  A III. 

PROPOSITIO  IU. 

Si  reti*  litu  a ficelur  'Utcunque 
reti  angulum  fub  tota , &vne 
figmentorum  comprehenfut n 
aquale  tfl  illi  rett  angulo,  qucd 
fit  a fegmentts,  vna  cum  qua- 
drato,quod  fit  ab  illo  figmen* 
te  prius  fumpte . 

Sit  re&a linea  AB  diuifa  vt- 
cuuque  io  Cdico  re&an- 
gulum  comprchenfanrifub  to- 
ta AB,&  vna  parte  AC,  vt  re- 
&angulura  A F aequale  efle  re- 
#angulo  , quod  fit  a partibus 
AC:CB,vna  cum  quadrato  ip- 
fius  AC»  tiat  enim  prfdidlum 
re&angulum  AFoftendo  in  ip 
fo  includi  adequatC)  & tecta- 
gulum  illarum  partium  » Se 

qua- 
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quadratum  ipfius  AC,  ex  C e* 
nirn  erigstcutCD  parallela  i pi 
AE.AFerit  re&angulum  com- 
prehenfum  fub  partibus  AC,C 
B,Sc  AD  erit  quadratum  ipfitij 
'AC,  ^fE, enim  fupponitur  ?qua 
lis.  ipii  AC  in  re&angulo  AVt 
ergo,&  FB,DCcnni  (int  latera 
oppofita  in  paralleiogrammo 
AD.  erg o^Deft  quadratum 
ipiius  AC,  & cum  angulus  A 
fit  re&us  etiam  angulus  BCD 
erit  re&us.ergo  cum  CD  (it  ae- 
qualis ipfi  ^C,erit  AF  re<ftan- 
gulum  ex  CD.hoc  eft  AC  , &c 
CB.  quod  erat  dcmonilraa- 
dum. 


a*** 
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THEOREMAIV. 

PROPOSITIO  IV. 

Si  reda  line*  feH*  fit  vtcunque 
quadratum  , quod  a tot*  de- 
fiet ibit  ur  Aquale  eft  illis,  quA  * 
fermentis  defcribuntur  qu *•  A 
dratis,&  ei , \Uod  bis  fiubfieg* 
mentis  cemfr  ehenditur  re£t&» 
iulo  . 

SItre&a  diuifa  vtcun- 
que in  C fiat  quadratum 
totius  AB  oflcndo  iftud  qua- 
dratum diuidi  adequate  inyj 
duo  quadrata  partium  AC,  C 
B,  & in  duo  ie#angtila  , quae 
fiant  vtraque  cx  A C,  CB  du- 
catur enim  diameter1  EB,  de- 
inde ex  C erigatur  CF,  paral- 
lela iprt  A E,&  per  pun^li 
jrbi  feccatur  diameter  in  Q 

duc  a- 
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ducatur  IH  parallela  ipfi  aB> 
cum  igitur  IH  fit  parallela  ipfi 
jtB,£\  angulus  A cft  regius,  & 
angulus  AH G erit  re&us  » & 
fimiiiter  BCG>&  linea  CG  erit 
«qualis  ipfi  -**H,&euni  CG  iit 
parallela  ipfi  Bi,quae  eft  paral 
Jcla  ipfi  AH  y tiiz8c  illi  aequa- 
, iis  claudens  CB,  &GI  aequa- 
les & cum  triangula  EA B,  ED 
B habeam  conditiones  4.  la- 
tus enim  EA.  «quale  eft  lateri 
DB,&  ED,  & angulus 

A angulo  D.erir  & angulus  A 
BE  angulo  DBE  «qualis  : ergo 
in  triangulo  partio  GCB  cum 
fir  angulus  C re&us,vt  eft  an«* 
gulus  1 in  triangulo  GIB  , dC' 
angulus  CBG  angulo  IBG.  8c 
latus  GB  commune  erit  CG. 
GI,&  CB, lateri  BI  aequale.eo- 
dem  modo  oftendetur  latus  H 
G , GF  «quale  cum  triangula 
EHGjJEFG  fint  *qualia>&'HE, 

EF. 
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EF.  erit  igitur  HF  quadratum 
ipfius  AC,&  Cl  quadratum  ip 
iius  CB,cum  latera  omnia  (int 
aequalia, & anguli  rePi.eodem 
modo  conftar  AG  eflfc  rePan- 
gulum  fub  AC,CG.  hoc  cft  G 
B,  & GD  alterum  rePangnl& 
fub  GF,qu*  eft  aequalis  ipii  H 
G.hoc  eft  ipfi  AC,  & Gi-ifeu  C < 
B, igitur  intra  quadratum  AD 
fu nt  adaequate  duo  quadrata 
partium  AC,cB,tk  duo  repa- 
gula earumdum  partiu  ,quod 
trat  demon ftrandu in  . 

* Conftat  ex  hoc  Theorema- 
te rePangula,  quae  funt  circa 
diametrum  in  quadrato  efie^» 
quadrata  • 
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THEOREMA  V. 

propositio  v., 

« 

Si  rec&a  lines  fetetur  in  partes 
squales,  & non  squale s,re£ld- 
gulum , quod  fit  ab  tnsquahius 
fegmentts  , a/JM  quadrato 
tnter  medis  feci  tonis  squale  efi 
quadrato,  quod  fit  d dimidia  • 

Dluidatur  re<fta  AB  bifariam 
in  C , & non  bifariam  in 
|J.  dico  re&angulum  factum-» 
cx  fegmcntw  inaequalibus  aD, 
DB  , vna  cum  quadrato  mter- 
mediae  CD , quae  citinrerfe- 
^iones  , aequale  e/Te  quadrato 
dimidiae  CA,  fiat  enim  quadra- 
tum CF  ex  dimidia  CA  , & du- 
<£ta  diametro  EA, ex  D erigatur 
DG  parallela  ipfiAF,  & per 
pua&uin  fe&ioais  H,  ducatur 

iK 
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IK  parallela  ipfi  AB  oftedo  re- 
^tangulum  BK,  quod  remanet 
extra  quadratum  CFjXqua^e^ 
effe  re&angulo  DF,  quo  often- 
fo  patebit  quadratum  C F , x- 
quale  cffe  reftangulo  l A , vnx 
cum  quadrato  KG  . probo  au- 
tem, nam  linea  AF  eit  «qualis 
ipfi  AC  , quia  funt  latera  qua-  * 
drati , Sc  BC  elt  xqualis  eidem 
CA  cum  tota  (Itdiuifa  bifariam 
inC;  ergo  BC  eit  aequalis  ipfi 
AF,  Da  e it  aequalis  ipii  AI,cum 
D 1 iit  quadratum  ex  fupradi- 
&ts,  ergo  eft  etiam  xqualis  ipfi 
B I.  ergo  re&anguluin  DF  eft 
aequale  IC  . quod  erat  demon- 
ftrandum  ; cum  fub  aequalibus 
lineis  contineatur. 


THEO- 
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9 * 

THEOREMA  VI. 

/ * * * 

PROPOSITIO  VI. 

Si  reti*  line  a fecetur  bifariam  t 
& ilii  adijctatur  alia  recta  li~ 
ne  a , reti  angulum  compreken- 
fum  fub  compojita  ex  tota  , 
admntia  , vna  cum  quadrata 
dimidia  Aquale  cft  quadrato  , 
quod  fit  ex  hnca  compofita  ex 
dimidia^  & adiefta* 

RE-Sa  A D fecetur  bifariam 
jn  C illique  alia  addatur 
BD . dico  re&angulum  facium 
ex  tota  AB  , quae  componitur 
ex  tota  , & adie&a  , & cx  B D 
adieite  , vna  cum  quadrato 
ipfius  CD,  aequale  effe  quadra- 
to, quod  fit  a CB,  quae  conitat 
* cx  dimidia,  8c  adiedta  . deicri- 
baturenim  quadratum  CF,  ex 

C» 
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CB,  & du&a  diametro  EB,*eri- 
gatur  paralella  DG  ex  pun<£io 
V per  pungam  inter  feftionis 
H ducatur  1L  paralella  iph  BA. 
oftendo  re&angulum  H F sc- 
quale  effc  re&angulo  LC  quod 
vbioftendero  habebo  intentu: 
reliqua  enim  continentur  in- 
tra quadra  tum,  vt  apparet  jCB 
tero  cum  fit  aequalis  ipli  BF,& 
DB  , ipfi  B I,  cum  fint  latera^ 
quadratorum  , fi  haec  auferan- 
tur a primis,  remanebit  F l ae- 
qualis ipfi  DC  , haec  autem  aE- 
qualis  eft  ipfi  CA,  cum  fit  di- 
uifa  bifariam.Bl  eft  aequalis  ipfi 
AL , cum  fint  latera  oppofita^» 
re&anguii,  huic  autem  eft  eda 
aqualis  DB  , feu  GF  , quae  illi 
opponitur ..  ergo  re&aogulmn 
CL  eft  aequale  re&angulo  HF  , 
quod  eft  demonftrandum,nam 
quadratum  F.H  conflat, etf*^  ^ 
quadratum  ipfius  CD . 

THEO. 
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THEOREMA  V I f. 

PROPOSITIO  VII. 

» 

Si  retta  line a fecetur  vtcunque 
dico  quadrat*yquA  fiunt  ait  er  ii 
a tota  , alterum  ab  vno  ftgmi* 
torum  Aqualia  ejfe  fimul  fum - 
pta  r eclangulo,  quod  fit  a totat 
& dztto  fegmento  bis  fum  f te  , 
& addito  quadrate  alterius 
fcgmentia . 

SEcetur  re£a  BA  vtcunqut 
io  C,  dico  quadratum  to- 
tius B A vna  cu  quadrato  fcg- 
menti  B C scqtule  cffc  re&an- 
gulo  fa^o  a tota  B A j &<i  Teg- 
mento BC;  ii  bis  fumaturj&  iiii 
addatur  quadrarum  alterius 
fegmenti  CA,  deferibatur  enim 
quadratum  ex  tota  BA  cxC, 
frigatur  paraiejia  jpfi  jbD,  linea 

E CF, 
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CF  i Sc  fumpra  BH  aequali  ipfi 
J*  C.  clueatur  H I parallela  ipfi 
B A , & ad  faciliorem  demon- 
ftrationem  produ&a  CF,vfquc 
ad  L.  vt  iit  aequalis  fegmento 
BC.  producatur  etiam  D ad  K 
5c  liat  quadratum  FK.oftendo 
quadratum  A H vna  cum  qua- 
drato FK,quod  eft  quadratum 
iplius  CB  , vt  condat  ex  con- 
itru&ione  continere  duo  re- 
&angula  ex  A F,  C B , & qua- 
dratum I F,  quodeonitat  eife 
quadratum  ipfius  A C . patet 
autem  hoc  , cum  enim  C B iit 
aequalis  ipfi  BH  e^  conftru- 
dbone  Bl  erie  repangit lum  ex 
AB,  BC  . (imiliter  Cum  BE  , iit 
«qualis  ipfi  AB.BF  erit  re&an- 
gulum  ex  BA,  BC,  quia  autem 
bis  fiimitur  quadratum  CH, fu- 
matur fecunda  vice  qtiadr3tu  1 
FK  illi  aequale  , & erunt  com-  » 
pleta  duo  rcvfcangula  igitur  in 
v .♦  1 qua- 
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Quadrato  A D vna  cum  qua* 
draco  FK  fune  illa  duo  re&an* 
g;*la  vna  cum  quadrato  ipfiui 
AC , quod  eft  quadratum  EG. 
vt  conftac , quod  erat  demon* 
Arandum . 

T HEOREMA  VIIL 

PROPOSITIO  VIIL  • 

/ 

Si  retta  linea  feeetur  vtcunque  f 
rett  ungulum  quater  comfra» 
henfnm  fub  tota , ty  njno  fegm 
mentorum , cum  eo,  quod  a rt~ 
liquo  ftgrnento  fit  quadrato 
aquale  eft  et  quod  a tota, et  di- 
ft*  fegmtnto  tanquam  ab  wn* 
linea  , defcnbitur  quadrato . 

Sit  rc&a  A B diuifa  vtcunq; 

in  C dico,fi  fumantur  qua- 
, tuor  reciangula  facta  ex  AB, 
CB  , vna  cum  quadrato  ipfius 
AC , «qualia  elfe  ifta  o nnia-* 
B » qua- 
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quadrato, quod  fit  ex  tota  AB, 
BC , tanquam  ex  vna  Iinea^»  . 
Addatur  enim  BD  aequalis  ipfi 
CB.  & deferibatur  quadratum 
AE»  tunc  per  punPum  B,&  C 
ducantur  recte  BG  , C1  paral- 
lelx  lpfi  DE,  6 c fumptis.  DM,& 
MP>qux  fine  aequales ipfi  CB, 
ducatur  alix  parallelx  ML,PO  i 
oltendoin  toto  quadrato  A E 
£ffe  qua  tuor  rePangula  diPa, 
vna  cum  illo  quadrato, ex  quo 
fequetur  ilia  rePangula  cum 
quadrato  diPo  efle  aequalia-» 
quadrato  AE.  nam  IO  e it  qua- 
dratum ipfius  C A , vt  conttat 
cx  fu  p radicis  LB,  & HA,  funt 
duorePangulaex  AB  cB, cum 
MD,&  PM  iint  fumpta  squales 
ipti  BG  . fimiliter  HE  eit  repa- 
gulum tertium  ex  AB,BCmam 
<MF  eft  squalis  ipfi  AB  , cutTL-> 
AD,  DE  line  litera  quadrati, 
ac  proinde  xqualia , demptis 
, ergo 


J 


Digitized  by  Google 


tibn  Secundus*,  jof' 
ergoBD,  DM,  squalibus  remt* 
ncbitAB,ME  equalis*&  CE  ip(f 
DB,  fcu  CB  e£t  squalis  qua r tu 
cfiet  jre&angulum  HI  , fed  iliis 
deeft  quadratum  KH  fumprii 
iam  in  rc&angulo  OH,locoigi-* 
tur  illius  ponatur  quadratum 
HD  illi  squale  cum  habeat  la- 
tera «qualia,  ergo  in  toto  qua- 
drato AE  continenrur  quatuor 
di&a  re&angula  vna  cumdi- 
ao  quadrato , quod  erat  dc- 
inoaitrandum. 


* -f 
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THEOREMA  IX. 

PROPOSITIO  IX. 

Si  re  Ei  a linea  fecetur  in  partes  a- 
quales , & non  Aquales  i qua - 
drata,qui  fiunt  d partibus  *»*- 
quahbus  fiunt  tlupltcia  qua - 
dr  at  erum  , qu&  fiunt  d dimi- 
dia , tnteruli a inter  di- 

pitdtanh&  alteram  fiettionem. 

SEcetur  refta  AB  bifariam  in 
Ci  & non  bifariam  in  D . 
dito  quadrata  redarum  A D, 
DB  /irnuJ , fflfe  dupla  quadra- 
torum AC.  CD.  educatur  enim 
ex  C ad  A B perpendicularis 
C E , quae  fit  «qualis  ipfi  AC  , 
iunganturqne  re#se  EA  > EB  f 
deinde  ex  D erigatur  retfa_» 
perpendicularis  vfquead  F,  dc 
per  F ducatur  F G paralie 
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ip(i  AB,  & denique  ducatur 
rc&a  AF  . quoniam  igitur  in^» 
triangulo  ACE, AC, CE  funt  la- 
tera «qualia,  erur  anguli  CAE, 
CEA  «quales  cum  aurem  an- 
gulus ad  C fit  re&us  ifti , qui 
continent  alterum  replum.  , 
erunt  femiredti . eodem  modo 
demonftrabirur  angulus  CEB, 
&:CBE  remirewlusjcx  quo  etia 
inferetur,  quod  anguli  DFB,  Sc 
GFE  fint  femire&ij  cum  & an- 
gulus BDF  , & FCE  fint  re&i 
ex  conftru&ione  ,*  ergo  totus 
etiam  angulus  A E F conftan* 
ex  duobus  femire&is  , erit- re- 
^us  . cum  igitur  in  triangulo 
ACE  angulus  Cfit  re&us,  qua* 
dratum  AE  erit  «quale  qua* 
dratis  AC,CE,qusB  cum  fint  ae- 
qualia erit  AE  duplum  qua- 
drati AC.  eodem  modo  cum  in 
triangulo  E G F angulus  G iit 
re&us , erit  quadratum  FE  «• 
£ 4 quale 
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quale  quadratis  FG,GE,&  co* 
fequenter  duplum  quadrati 
FG,  cum  illa  latera  line  aequa- 
lia, & duplum  quadrati  GD,cu 
C D lit  aequalis  ipfi  G F ; ergo 
quadrata  AE  > EF  erunt  dupla 
quadratorum  AC, GD,  cum  ve- 
ro in  triangulo  AEF  angulus  ad 
£ fit  re^us, quadratum  AF  erit 
aquale  quadratis  AE,EF, 
confequenter  duplum  qua- 
dratorum AC,  C.D,  cum  autem 
in  triangulo  AFD , angulus  ad 
DC\t  re&us  ,•  erunt  quadrata^ 
AD , DF,  feu  DB  , cum  illa  duo 
fiat*  latera  aequalia  , eo  quod 
anguli  fint  aequales . sequalia_» 

3uadrato  AF,  & confequentet 
upla  quadratorum  AC  , CD  # 
quod  erat  demonftrandum  • . 

, . ‘ , / THEO 
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THEOREMA  X. 

propositio  x. 

Si  refla  linea  fetetur  bifariam, (jr 
illi  addatur  qu&uis  refla  linea* 
quadrata, que  Jiunt  d tota  eum 
*dtunfta,fr  ab  adiunfla  fola » 

• funt  duplicia  quadratorum  f 
que  fiunt  d dtmidia » & J com~ 

' $ ofit a ex  dimidta,  & adiunfla*  ' 

% 

SEcctur  rc^a  A B bifariam^# 
io  C , & ei  addatur  qua  Ii* 
bet  BD.  dico  quadrata  re&aru. 
AD,DB  duplicia  e£fc  quadrato» 
rum  AC,CD  . erigatur  enim  ex 
C perpendicularis  CE,*^ qua  Iis 
dimidie  AC;  iunganturq;  re<Sa& 
AE.EB,  ducaturq;  per  D re<5ta 
G F parallela  ipfi  CE , & duca-  ‘ 
tur  EF  ad  angulos  re&os  eunt 
CEf  & producatur  EB,  vt  per» 
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tingat  ad  G , ac  demum  duca- 
tur* A G Cum  igitur  angulus 
ACE  iit  redlus  ; anguli  etiarii_» 
AEC,CEA  oilendentur  femire- 
&i,  cum  latera  C A,  CE  fine  ae- 
qualia,ergo  & anguli  ad  later* 
aequales,  vt  etiam  CB  , CE , dc 
anguli  adC  fint  redii;  eodem 
modo  angulus  DBG  oftende- 
tur  femiredlus  cum  (it  ad  ver- 
ticem, cum  CBE,  & confeque- 
terDGBeric  femiredlus  cum 
angulus  ad  D in  triagulo  BDG 
Iit  re  dius,  cum  autem  in  trian- 
gulo EFG»  angulus  F lit  redlus 
angulus  ad  C femiredlus  ad  E 
erit  femiredlus ; & confequen- 
ter  latera  EF  , FG  erunt  aequa- 
lia, quoniam  igitur  quadratuo) 
A E cft  xquale  quadratis  AC, 
CE  erit  duplum  quadrati  AC ; 
'quia  illa  funt  aqualia . Cum-» 
vero  CF  fit  parailelogrammu  , 
erit  EF  aqualis  ipfi  CD . igitur 
* it  cum 
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Cum  in  triangulo  £ F G}  qua- 
dratum EG  iit  aequale  quadra- 
tis EFjFGcrit  duplum  quadra- 
ti  EF>  feu  quadrati  CD  . igitur 
quadrata  AE,  EGfunt  dupJa_» 
quadratorum  AC,CD.  cum  au~ 
tem  in  triangulo  AEG,  qua- 
dratum AG  fit  «quale  quadra»! 
fis  AE>EG,  erit  iftud  folum  du- 
plum quadratorum  AC,CD,  & 
cum  triangulum  ADG  fit  re- 
dtangulum , erunt  quadratsui 
AD,  t>G,  feu  DB,  quae  funt  li-* 
aeae  aequales,  aequalia  quadra- 
to AG  i & confequenter  ipfa_* 
etiam  dupla  quadratorum  AC* 
CD.  quod  erat  demonftrandflf 
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PROBLEMA  I. 

I <* 

. PRQPOSITIO  XX. 

~ •* 

E>atam  r ellam  lineam  fecare  » vi 
recl angulum  comfrahen fum~* 

- fub  tota , altero  fegmentord 
aquale  fit  quadrato , Jit  A 

reliquo  Jegmento  * - . | 

SItdiuidenda  re&aAB;  ita 
vc  re&angulum  comprf- 
henfum  fub  tota  AB,  & altero 
fegmentoBG  sequale  fit.  qua- 
drato f quod  fit  ab  altero  Teg- 
mento AG  • deferibatur  ex  AB 
quadratum  AG  : diuifoque  la- 
| . tere  AD  bifariam  in  E,  erigatur 
E ad  B,-  cui  fumatur  aequalis 
EF  produ&a  DA  vfque  in  F . 
Sumaturque  G A aequalis  ipfi 
AF,  fiatque  quadratum  AH  et 
. AG  . dico  Kftam  A B , fe^am 
f v . efle 
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cfleinG,  ita  vt  re&angulum 
fub  AB,BG  fit  aequale  quadra* 
to  AG  « ducatur  enim  GH  vfq» 
ad  I erit  re&angulum  GC  c 6* 
pr^henfum  fub  AB, BG>  cum-» 

BC  fit  «qualis  ipfi  AB, eo  quo<| 
fint  latera  eiufdem  quadrati>& 

AH  erit  quadratum  jpfius  GA.  - 
probo  igitur  re^angdum  GC 
effe  aequale  quadrato  AH.quo- 
niam  igitur  re&a  AD  diuifa  eft 
bifariam  in  E,  & addita  alia  AF 
erit  rc&angulum  fub  DF  , FA  , 
hoc  eft  re&angulum  DH  , vna 
cum  quadrato  dimidie  £ A a* 
quale  quadrato  re&c  EF  . eft 
autem  quadratum  re&e  E B 
aequale  quadrato  EF,  cum-» 
fumptae  funt  illae  lineat  aequa*» 
lesi  ergo  re^angulum  fub  DF  , 

FA  , vna  cum  quadrato  AE  eft 
aequale  quadraro  EB;  in  friati* 
gulo  autem  rc^angulo  HAFf  , 
quadrata  EA,  a B aequalia  fuit 

qua-  l 
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quadrato  EB  . igitur  quadrati* 
KA.aB  aequalia  funt  reciaagu- 
lo  DH  , vna  cum  quadrato  EA 
ablato  igitur  communi  quadra- 
to FA  , remanebit  re&angulit 
DH  aequale  quadrato  AB,  hoc 
eft  quadrato  AC, dempta. com- 
muni parte  GD  remanebit  re- 
ftangulum  1B  aequale  quadra- 
to AH,  quod  erat  dernoaltran* 
dum. 

- 1 

* 
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THEOREMA  X.£ 

PROPOSITIO  XIL  •' 

4 V 

Inamblygontjs  triangulis , qua* 
dratum,  quod  fit  d latere  obtu - 
. fum  angulum  fnbtendentemar 
. bus  esi  quadratis  , fiunt  ab 
altjs  lateribus  , duplici  reft an- 
gulo, >quod  fiat  ab  vno  latere d\ 
obtufum  angulum  formante  + 
quod  i firj»  protrattum  fuerit . 

perpendicularis , & ab 
abfumpta  exterius  linea  inter 
perpendicularem  f & obtufum 
angulum  • 

Sit  triangulum  ABC  habena? 

angulum  ABC  o6tufum« 
producatur  latus  C B , donec 
demifla  perpendicularis  ex  A, 
cadat  fuper  ipfum  in  D . dico 
quadratum  lateris  A C , quod 
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opponitur  angulo  obtufo  B y * 
elie  maius , quam  fint  quadra- 
ta AB,  CB  duplici  re&angulo 
compr£hcnfofubCB,CD.cum 
enim  re&a  CD  fit  vtcunqu^ 
*diuifa  in  B , erit  quadrarunt 
• rCi^e  CD  aquale  duobus  qua- 
drans redarum  RC,DB,  & re- 
&angulo  bis  comprehenfofub 
BC,  BD,  addito  igitur  edimini 
quadrato  AD , erunt  duo  qua- 
drata regiarum  CD,  DA  aequa- 
lia quinque  figuris  » quadratis 
DB,BC;DA,  & duobus  re«ftati- 
gulisex  CB,  BD,  & quia  trian- 
gulum ACD  eii:  re&aogulum , 
erit  quadratum  A Cfolum  x- 
qual.e  quadratis  AD  , DC,  ergo 
erit  aequale  quinque  dialis  fi- 
guris quadratis,  fcilicet  tribus 
DB,BC.DA  , & duobus  reAan- 
gulis  ex  BC.BD;  cum  autem  & 

' triangulum  ABD  fitre&angu- 
lum,erit  quadratum  AB  equa» 
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' lrquadratis  AD,  DB  . cum  igf* 
tur  cji&um  fit  quadratum  AC 
sequale  quinque  figuris  duo- 
bus re&angulis , fcilicet  fub 
CB,BD,&  tribus  quadratis  CB 
PD.  DA,  loco  horum  duorum 
fu mma tu r BA  i erit  igitur  qua- 
drarum A C aequale  duobus 
quadratis  CB  , BA  & duobus 
reoiangulis  fub  CB  , BD . ergo 
quadratum  ipfius  A C excedit 
ilia  duo  quadrata  ijs  duobus 
re<5iangulis}quod  erat  deruoa- 
ffcraadum  • 


THEO»  1 
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THEOREMA  XII. 

PROPOSITIO  XIII. 

In  oxygonijs  triangulis  quadro» 
■ tum  a later*  acutum  angulum 
fubtendente  tntnus  efl  qua i 
(iratis  , qua  fiunt  a lateribus, 
eundem  comprehendentibus  > 
duplici  reclangulo  comprahen - 
fo  ab  uno  Utere  , in  quod  per - 
pendtcuUris  cadit, & ab  ajfum 
pta  interius  linea  inter  per- 
pendicularem » O'  acutum  ars - 
gulum  . 

Sit  triangulum  ABC  habens 
omnes  angulos  acutos  , 8c 
ab  A demiflfa  perpendicularis 
AD,  cadat  in  latus BC.  dico 
quadratum  lateris  AB  minus 
c fle  quadratis  laterum  AC,CB 
duplici  repagulo  fa&o  ex  CB, 

DC, 
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DCy  hoc  cft  quadratum  lateris 
AB  9 vna  cum  iJIis  re$angulis 
?quale  efle  quadratis  AC,  CB.  . 
cum  enim  re£a  BC  diuifa  fit 
vteunque  in  D,  cruntquadra- 
ta  redarum  BC,  CDzqualia_» 
duplici  repagulo  fub  BC , CD, 
& quadrato  re^le  BD  . addito 
ergo  communi  quadraro  re#$ 
DA  , erunt  tria  quadrata  BC, 
CD  , DA  aqualia  quatuor  figu- 
ris duobus  recfcangulis  BC,CD, 
& duobus  quadratis  BD  , DA  , 
loco  autem  duorum  quadra- 
torum CD  , DA  fumatur  vnici 
quadrarum  CA  , erunt  igitur 
duo  quadrata  BC  , CA  aqualia 
quatuor  figuris.duobus  fcilicet 
re#angulis  BC.CD,  & BD,  DA 
loco  horum  duorum  quadra- 
torum DB  ,DA  fumatur  vnicfi 
quadratum  BA  illi  «quale  , e- 
runt  igitur  duo  quadrata  BC, 
CA  «qualia  tribus  figuris  qua** 

drato 
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drato  fcilicec  BA*  & duobus  J 
re&angulis  ex  BC,  CD  . quod 
erae  dcmonftrandum . 

PROBLEMA  II. 

PROPOSITIO  XIV. 

J)ato  rettilineo  aquale  quadra- 
tum confUtuere  • 

i . 

Sit  datum  re(&]ineum  A, cui 
quadratum  aequale  con- 
flituendum  eft , conftituatur 
re&angulum  , hoc  eft  paralle- 
logrammum  in  angulo  re&o  , 
aequale  dato  rewiilineoA. 
producatur  latus  DC  vfque  in 

Fi  ita  vt  latus CF fit *quale_> 

lateri  CB  : deinde  tota  F D di- 
uidatur  bifariam  in  G,  & fa&o, 
centro  in  G deferibatur  femi- 
circulus  DHF,  tumBCprodu. 
catur  vique  ad  perlpheria  H 

dica 
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Uber  Secundus,  'lin 
dico  quadratu  CH  cfifc  cquaic 
re&ilinco  A dato,  iungatur  rc- 
dia  GH,  quoniam  redla  DF  di- 
uiditur  bifariam  in  G , & non 
bifariam  in  C , erit  redlangulu 
fub  DC,  CF,  hoc  e/l  redla  ngu- 
lum  D B , feti  redlilineum  A » 
quod  eft  illi  aequale  , vna  cum 
quadrato  redle  GC  aequalem 
quadrato  redl^ GF , fcu  GH  » 
quae  fur.t  aequales  i fed  qua- 
dratum GH  eft  aequale  qua- 
dratis GC,  CH . igitur  redlan- 
gulum  DB  , feu  redlilineum  A, 
vna  cum  quadrato  re^e  GC 
eft  squale  quadratis  re&arum 
'GC,  CH,  ablato  igitur  comuni 
quadraro  G C , remanebit  re- 
drangulum  D B ,feu  redlilincii 
A aequale  quadrato  redi*  CH, 
quod  erat  dcmonftrandum. 

'•  • EV- 
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EVCLIDIS 

ELEMENTORVM 

x 

L1BEII  T EBjTiy  S. 

D EFINITIO  NES. 

I.  A Equales  circuli  funt, 
±\  quorum  diametri  fune 
aquales,  vei  quorum  , quae 
cx  centiis.  rectoe  lineae  (unt 
aquales , 

% Re^la  linea  circulum  tau. 
gere  d:cicur , quae  cum  cir- 
culum tangat , ii  produca- 
tur, circulum  non  iecat. 

3.  Circuli  fe  fe  mutuo  tangere 
dicuntur , qui  fe  fe  mutuo 
tangentes  , fe  fe  mutuo  non 
fecanc  , 

4 la  circulo  aequaliter  diftare 

a cen- 
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i centro  re&sc  line*  dicun- 
tur > cum  perpendiculares  » 
. qu*  a centro  in  ipfas  ducu- 
tur,funt  aequales . Longius 
autem  abefle  illa  dicitur , ia 
• quam  maior  perpendicula- 
ris cadit . «i  • . 

5.  Segmentum  circuli  eft  figu- 
ra , qu*  fub  redta  linea , & 
circuli  peripheria  compr*- 
henditur , 

6. Segmenti  autem  angulus  eft, 
qui  fub  feAa  linea,C\;  circuli 
periphe.ia  comprf  heditur . 
7.  In  tegmento  autem  angulus 
eft  , cum  in  tegmenti  peri- 
pheria fumptu  fuerit  quod- 
piam pun&um  t & ab  illo  in 
terminos  re&*  eius  lines?  , 
qu*  fegmenti  ha  fis  eft,  adiu- 
Ctx  fuerint  re^le  line*  : Is, 
inquam  , angulus  ab  adiun- 
iliis  lineis  comprghcn- 

fus. 

S.  Cu  m 
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$.  Cu*n  vero  comprehenden- 
tes angulum  re&ae  line?  ali- 
quam affumunt  peripheria, 
illi  angulus  infiitcre  dicitur . 
9.  Se«3or  autem  circuli  eft,  cu 
ad  ipfius  circuli  centrum— > 
conflitutus  fuerit  angulus, 
comprehenfa  nimium  figu- 
ra,& a replis  lineis  angulum  1 
continentibus, & a periphe- 1 
m ab  illis  nfiumpta  . 
to.  Similia  circuli  fegmenta-i 
funt , qu*  angulos  cupiunt 
«quales,  aut  in  quibus  an- 
guli inter  fe  funt  «quales 
exempla  harum  omniu  vide 
in  libeliofiguraru  pag.  huic 
corrcfpoudenti . 
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PROBLEMA  I. 

PROPOSITIO  I. 

t 

Dati  circuli  centrum  referire  l 

Sit  circulus  datus  ABCD,cu* 
ius  centrum  oportet  inue* 
fl  te  . Ducatur  in  eo  linea  vt- 
cunque  AC  % quae  bifariam  di- 
uidatur  in  F , & per  F ad  A C , 
perpendicularis  agatur  BD  , v- 
trinque  in  peripheria  termi- 
nata in  pun&is  BG.  Hac  igituc 
biiariam  fe&a  in  F,  dico  F effe 
centrum  circuli  propoiiti . Ia 
ipfa  enim  re&a  BD,  aliud  puo* 
ftum  , praeter  F,  non  erit  cen- 
trum, cum  omne  aliud  pun&u 
ipfam  diuidat  inxqualiter  , 
quandoquidem  in  F,diuifa  fuit 
^qualiter.  Si  igitur  F non  efl 
centrum,  Bt  pundhim  E,  extra 

F te- 
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re&am  B D , centrum  , si  quo  j 
ducantur linex  EA, EC>ED.  1 
Quoniam  ergo  latera  AE,  ED , 
trianguli  A E D , xqualia  funt 
lateribus  CE,ED,triaguli  CEDj 
& bafis  AD,bali  CD;  (a  centro 
enim  duci  dicuntur)erunt  an- 
guli ADE,  CDE  xquales  , ideo-^ 
que  re&i:Erat  autem  fk  angu-  j 
lus  ADF  redfcus  ex  collru Ilio- 
ne. Igitur  rc&i  ADF , ADE  , ae- 
quales funt , pars  $c  totum__» , 
quod  eft  abfurdum  . Non  eii 
ergo  pun<^um  E,  centrum,  ea- 
demque  elt  ratio  de  omni  alio, 
quare  F centrum  erit . Itaque 
dati  circuli  centrum  reperi- 
f&us,  quod  erat  faciendum  • 


THE©. 
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< THEOREMA  L 

* * t 

PROPOSITIO  II. 

f *■  > 

Si  in  circuli  peripheri a du§  que* 
libet  punfta  accepta  fuennt  ; 
Refla  linea, que  ad  ipfa  punita 
admugitur  > intra  circulunu i 
cadet  • 

' •>  * ( 

HOc  theorema  dem$ftrari 
poterit  affirmatiuc,  hoc 
modo : Reita  A B , coniungac 
duo  punita  A,  & B,  in  circun- 
ferentia  circuli  AB  , cuius  cen- 
trum C.  Dico  rectam  AB,  intra 
circulum  cadere  . ita  vc  omnia 
cius  punita  media  intra  circu* 
Juin  cxiftantrAffumatur  enim 
quodcunque  eius  punitu iti_j 
intermedium  D , & ex  centro 
educantur  rcite  CA,  CB  , CD. 
Quoniam  igitur  duo  latera-j 
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CA,CB,  trianguliCAB  aequalia 
fuiU  , erunt  anguli  CAB  , CBA 
^quales  : Ed  autem  angulus 
CDA,  angulo  CBD , maior,  ex- 
ternus interno . Igitur  idem_* 
angulus  CDA, angulo  PAD  no  a* 
ior  erit,  &.  ob  id  latus  CA  late- 
re CD  maius  erits*  Quare  cum 
GA  fit  du&a  a centro  ad  cir- 
cunferentiam,  vfque,  non  per- 
ueniet  re&a  C D ad  circunfe- 
rentiam , ideoque  puo^um  D 
intra  circulum  cadet.  Idem 
oiiendetur  de  quolibet  alio 
pun&o  affumpto,  tota  igitur 
re&a  AB  intra  circulum  cadit. 
Quod  eft  propefitum  • 


THEO- 
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THEOREMA  II. 

PROPOSITIO  III. 

Si  in  circulo  recla  quedam  lines 
fer  centrum  extenfa  quandam 
non  per  centrum  extenfam  bi • 
fartam  fectt  > & ad  angulo t 
rvftos  iffam  fecabit , Et  Jt  ad 
angulos  reclos  ipfam  fecabit  4 
; Et  btfariam  quoque  eam  feca* 
btt , 

PEr  centrum  E,  circuli  BCD, 
re&a  BA  , extenfa  diuidat 
reftam  DC  , non  per  centrum 
extenfam,  bifariam  in  F.  dico 
re&am  AF,  efle  ad  angulos  re- 
gios ipfi  DC  i du&is  eniro  re- 
&is  ID , EC , erunt  duo  latera 
ED,EF,  trianguli  EDF , duobus 
EF,EC,  trianguli  ECF  ^qualia* 
& bafes  DF,FC  ^quales.  Igitur 
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Digitized  by  Google 


1 14  'Euclidis  Elem* 

CA,CB,  trianguli CAB  «qualia 
fufl  t , erunt  anguli  CAB  , CBA 
^quales  : Eft  autem  angulus 
CDA,  angulo  CBD , maior,  ex- 
ternus interno . Igitur  idem_* 
angulus  CDA, angulo  CAD  ma- 
ior erit,  & ob  id  latus  CA  late- 
re CD  maius  erit^  Quare  cum 
GA  fit  du&a  a centro  ad  cir- 
cunferentiam,  vfque,  non  per- 
ueniet  re&a  C D ad  circunfe- 
rentiam  • ideoq-ue  pun^um  D 
intra  circulum  cadet.  Idem 
oiiendetur  de  quolibet  alio 
pun&o  atfumpto,  tota  igitur 
redfca  AB  intra  circulum  cadit* 
Quod  eft  propoficum  • 


CPfh 

« 

: 

THEO- 

. - i 


Digitized  by  Google 


Liber  Tertius  ; \%f 

THEOREMA  II. 

PROPOSITIO  III. 

Si  in  circulo  fecla  qu&dam  lines 
fer  centrum  extenfa  qttandam 
non  per  centrum  extenfam  bi • 
furiam  fectt  > & ad  angulos 
rcftos  iffam  fecabit . Et  Jt  ad 
angulos  rectos  ipfam  fecabit  § 

; Et  bifariam  quoque  eam  feca~ 
bit  • 

PEr  centrum  E.  circuli  BCD, 
re&a  BA  , extenfa  diuidat 
regiam  DC  » non  per  centrum 
extenfam , bifariam  in  F . dico 
re&am  AF,  efle  ad  angulos  re- 
&os  ipfi  DC  i du&is  enim  re- 
&is  KD , EC , erunt  duo  latera  f 
ED,EF,  trianguli  EDF , duobus 
EF,EC,  trianguli  ECF  fqualia* 
& bafes  DF,FC  squales.  Igitur 

F } an- 
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CA,CB,  trianguliCAB  aequalia 
fune , erunt  anguli  CAB  , CBA 
^quales  : Eft  autem  angulus 
CDA,  angulo  CBD , maior,  ex- 
ternus interno . Igitur  idem__» 
angulus  CDA, angulo  CAD  ma- 
ior erit,  & ob  id  Taxus  CA  late- 
re CD  maius  erits.  Quare  cum 
GA  fit  du&a  a centro  ad  cir- 
cunferentiam,  vfque,  non  per- 
ueniet  re&a  C D ad  circun fe- 
rendam • ideoque  punctum  D 
intra  circulum  cadet.  Idem 
oiiendetur  de  quolibet  alio 
pun&o  aflumpto,  tota  igitur 
recta  AB  intra  circulum  cadit* 
Quod  eft  propefitum  • 
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THEOREMA  II. 

PROPOSITIO  III. 

Si  in  circulo  recla  quidam  Unes 
fer  centrum  extenfa  quandam 
non  per  centrum  extenfam  bi+ 
furiam  fece  e > (J*  ad  angulos 
rtftos  ipfam  fecabit . Et  fi  ad 
angulos  reclos  tpfam  fecabit  * 

; Et  btfariam  quoque  eam  feca* 
btt . 

PEr  centrum  E»  circuli  BCD, 
re&a  BA  , extenfa  diuidat 
re&am  DC  » non  per  centrum 
extenfam , bifariam  in  F . dico 
re&am  AF,  efle  ad  angulos  re- 
ctos i pfi  DC  i du&is  enim  re- 
&is  ID , EC , erunt  duo  latera  >• 
ED,EF,  trianguli  EDF , duobus 
EF,EC,  trianguli  ECF  ^qualia» 
& bafes  DF, FC  ^quales.  Igitur 

F $ an* 
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anguli  EFD.EFC  ^quales  crfiti 
hoc  eft,revii.  Quod  erat  primo 
propofitum  . 

Sit  iam  AF  ad  angulos  redtos 
ipfi  DC  i dico  re&am  CD  bifa- 
xiam  fecari  in  F , g re£la  EB  * 
dti£i$  enim  iterum  redfcis  ED  y 
EC:  cum  latera  ED,  EC , trian- 
guli EDG  fint  equalia  , erunt 
anguli  E D C , E C D ^quales  . 
Quoniaigitur  duo  anguli  EFD, 

' ED  F,  trianguli  E FDequales 
funt  duobus  angulis  EFC,ECF, 
triaguli  ECF,  & latera  EC,  ED. 
qu£  re&is  angulis  aequalibus 
opponuntur,  ^qualia  quoque : 
erunt  latera  CF,FD  aequalia^,. 
Quod  fecundo  proponebatur  . 
Si  igitur  in  circulo  re&a  quae- 
dam linea  per  centrum  exten- 
fa,  &c.  Quod  dcmonftrandum 
erat  • 


f - * • . , 
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THEOREMA  III. 

PROPOSITIO  IV. 

Si  in  circulo  dui  re&t  linet  fe  fe 
mutuo  fecent  non  per  centrum 
extenfti  fe  fe  mutuo  bif artam 
non  fecabunt  • 

DV§  rc£?  AB,CD,fe  mutuo 
in  F i fecent  in  circulo 
ACBD  , non  per  centrum  ex- 
tenff  . Dico  fieri  non  poffe,  vt 
ixmtuo  fe  fe  bifariam  fccent.  Si 
epim  vna  earum  per  centrum 
tranfit,  certum  eft,  eam  bifarii 
non  fecari:  folum  enim  in  cen- 
tro , per  quod  altera  ponitur 
non  tranfire  , bifariam  diuidi- 
tur:  Si  vero  neujra  per  cen- 
trum extenditur, quamuis  vna 
earum  nonnunquam  bifariam 
ab  altera  diuidatur » tamen  ai- 
A * F 4 tcra 


1 1&  'Euclidis  ElerA, 
anguli  EFD.EFC  ?quales  erfifj 
hoc  ert,revli.  Quod  erat  primo 
propofitum  . 

Sit  iam  AF  ad  angulos  re&os 
ipfi  DC  i dico  re&am  CD  bifa- 
riam fecari  in  F , g rc£a  EB  * 
dti<fti$  enim  iterum  re&is  ED, 
EC:  cum  latera  ED,  EC , trian- 
guli EDC  iint  equa  lia  , erunt 
anguli  EDC,ECD  ^quales  . 
Quonia  igitur  duo  anguli  EFD, 
E D F , trianguli  EFD  equales 
fu nt  duobus  angulis  EFC,ECF, 
triaguli  ECF,  & latera  EC,  ED, 
qu£  reddis  angulis  squalibus 
opponuntur,  ^qualia  quoque 
erunt  latera  CF,FD  squalisL-,, 
Quod  fecundo  proponebatur  • 
Si  igitur  in  circulo  recla  quae- 
dam linea  per  centrum  exten- 
fa,  &c.  Quod  dcmonftranduin 
«tat. 

* * 
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THEOREMA  III. 

PROPOSITIO  IV. 

(i  in  circulo  dui  re&i  linee,  fefe 
mutuo  fecent  non  per  centrum 
e xt  en  fi.  i fefe  mutuo  btf artam 
nonfecabunt . 

DVf  re£?  AB,CD,fe  mutuo 
in  F i fecent  in  circulo 
ACBD  , non  per  centrum  ex- 
tenf§  . Dico  fieri  non  poffe,  vt 
mutuo  fe  fe  bifariam  fecent.  Si 
enim  vna  earum  per  centrum 
tranfit,  certum  eft,  eam  bifarii 
non  fecari:folmn  enim  in  cen- 
tro , per  quod  altera  ponitur 
non  tranfire  , bifariam  diuidi- 
tur : Si  vero  neujra  per  cen- 
trum extenditur, quamuis  vna 
carum  nonnunquam  bifariam 
ab  altera  diuida tu r,  tamen  al- 
a - I’  F 4 tcra 
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tera  minime  fecabicur  bifaria  . I 
Diuifa  enim  fit  AB ,&  CD,  fi  fie-  * 
ri  poteft,  bifariam  in  F.  Inuen- 
to  igitur  centro  circuli  E , du- 
catur ab  eo  ad  F,re<fti  FE,quo 
niam  ergo  F E ponitur  fecare 
re<ftam  AB, bifariam  in  F,  feca- 
bit  ipfam  ad  angulos  re&os . , 
Eadem  ratione  fecabitur  C D 5 
ad  angulos  re&os , cum  pona- 
tur bifariam  diuidi  in  F Quare 
rc&us  angulus  EFD , redlo  an- 
gulo EFA,equalis  eft,pars  toti, 
quod  eft  abfurdum . ltaqi*e 
6 in  circuld  du£  re&§  linee  Ft 
fc  mutuo  fecent,  &c.  Quod  e» 
rat  dcaionftrandum. 
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# 

THEOREMA  IV. 

^ • r 

PROPOSITIO  V. 

Si  duo  ur  culi  fefe  mutuo  fu 
eent , non  erit  illorum 
idem  centrum  • 

DVo  circuli  ABC,  ADC, 

mutuo  fecent  ia  A»  & C. 
Dico  ipfos  aoa  habere  ide*a_» 
centrum . Sit  enim  , fi  fieri  po- 
tetfc  1 idem  centrum  vtriufque 
E.  a quo,dug  re<%  ducantur; 
EA*»  quidem  ad  fe&ionem  A • 
EB,  verofecans  vtramque  cir- 
cumferentiam in  D,  & B.  Quo- 
niam igitur  E , centrum  poni- 
tur circuli  CDA,  erit  rc&a  EA> 
r ED  equalis  . Rurfus  quia 
E , centrum  quoque  ponitur 
Circulj  ABC*,  erit  & re&z  EB  9 
cidem  re&g  EA  gqualis.Quar^ 

E 5 re&g 
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refte  EB,  ED , f quales  inter  fe 
erunt,  pars,&  totum,  quod  eft 
abfurdum.  Si  igitur  duo  cir- 
culi fe  fe  mutuo  feccnr,  &c. 
Quod  oftendendum  erae. 


THEOREMA  V. 


rius  tangant;  eorum  non  erit  > 
idem  centrum  • 

Vo  circuli  AB,A£>,  fe  inte- 


rius tangant  in  A.  Dico 
eos  non  habere  idem  centru* 
Habeant  enim,  fi  fieri  poteft* 
idem  centrum  E, a quo  au$  r§- 
ducantur;  EA , quidem  ad 
ta#um  A , At  EB  fecans  vtra- 
que  circumferentiam  in  D,  & 
B.  Quoniam  igitur  E , Ponitur 
centrum  circuli  AD,  erit  re&a 

b r'  w 


PROPOSITIO  VI. 

fc  % • •- 
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Si  iu»  circuli  fefe  mutu»  intt- 


AE, 
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AE,  re<5fcae  ED,fquaJis  . Rurfui 
quia  E , ponitur  centrum  cir- 
culi AB, erit  Efi,  eidem  re&e  fi 
A^quaJis.  Quare  re&ae  ED,& 
EB  inter  fe  erunt  equaJes,pars 
& totum, quod  eft  abfurdum.* 
Si  igitur  duo  circuli  fe  fe  mu« 
tuo  interius  tangant,&c.Quod 
dejuonftraudiun  erit . 


i 
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\ THE  OREM  A VI. 

PROPOSITIO  VII. 

I 

Si  in  diametro  circuli  quodpiam 
* fumatur  pundum  » quod  cir- 
culi centrum  non  fit , ab  coquo 
fufto  ik  circulum  quodam  re - j 
do  lineo  cadant:  Maxima  qui- 
dem erit  ea  , in  qua  centrum » 
minima  vero  reliquai  aliatum 
vero  proptnquior  illi  , quo  per 
centrum  ducitur,  remotiore  se- 
fer  maior  efl  : Duo  autem  fo- 
lum  redo  lineo  aquales  ab  eo- 
dem pando  in  circulum  ca- 
. dunty  ad  vtrafque  partes  mi - 
nimO)  vel  maximo . 


IN  diametro  AB, circuli  AG 
EB, cuius  centrum  D,  pun- 
itum afluuiatur  quodcunque 
C.  prftc r centrum,&  ex  C,ca* 

^ 1 dane 


Digitized  by  Google 


Liber  Tertimt * i|§ 

dant  in  circulum  quotcunqut 
Jince  GC,FC,CE.  Dico  omniu» 
q u?  ex  C,  ad  circumferentiam 
ducuntur, maximam  effe  CA.in 
qua  eft  centrum, minimam  ve- 
ro reliquam  CB,  qu^  diametrfi 
perficit:  Deinde  rectam  CG* 
que  rectf  CA  , per  centrum.» 
duct£  propinquior  eft,  maiore 
recta  CF , qu§  ab  eadem  CA» 
plusdiftat>&  eadem  ratione  C 
F, maiorem  recta  CE, at  que  ita 
de  alijs  lineis, fi  ducerentur,  in 
infinitum . Denique  ex  C , ad 
.vtrafque  partes  mini.nf  lineg 
CB,vel  maxim£  CA,duci  pofle 
.tantummodo  duas  lineas  in- 
ter fe  aquales.  Ducantur  e 
centro  D,ad  G,F>&  E,  rect$  li- 
nee DG  DF,  DE.  Quoniam  igi- 
tur duo  latera  GD,DC , trian- 
guliGDC,  maiora funt  latere 
-GC.Sunt  autem  recte  GD.DC, 
quales  rec  tis  ADJDQhoc  eft, 

toti 
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toti  rect$  CA,  erit  & CA, maior 
quam  CG.  Eadem  ratione  ma- 
ior erit  recta  CA,quam  CF  , 6c 
quam  CE.  Qgarc  CA,  maxima 
ert  omnium,  qu£  ex  C , in  cir- 
culum cadunt. 

Deinde  quoniam  in  triangu- 
lo ECD,  latus  ED  , minus  eft 
duobus  lateribus  DC,  CE . Bft 
autem  DE,  ipli  DB, ^qualis  erit 
& DB  , minor  duabus  rectis  D 
C,  CB. Dempta  ergo  communi 
recta  CD  remanebit  adhuc  C 
B, minor,  quam  CE.  Eadem  ra- 
tione minor  erit  CB,quam  CF» 
& quam  GC.  Quare  CB, mini- 
ma eft  omnium,  que  ex  C,  im-» 
Circuli  circumferentiam  ca- 
jl  dunt  . 

Rurfus,  quia  duo  latera  CDf 
DG. trianguli  CDG  > ^qualiau* 
(unt  duobus  lateribus  CD,DF, 
? trianguli  CDF  i & angulus  to- 
tus CDG  * maior  eit  angulp 
; . . FDC, 
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FDC,*  erit  bafis  GCJ,  maior  bar 
fe  FC . Eadem  ratione  maior 
erit  GC,quam  CE;  Item  maior 
erit  CF,quam  CE.  Quare  linea 
propinquior  ei,  quae  per  cen- 
trum ducitur.maior  eit  ca.qug 
remotior . 

Fiat  iam  angulo  BDE/ex  ai- 
,tera  parce  aequalis  angulus  BD 
H,&  ducantur^  rc&a  CH. Quo- 
niam igitur  latera  ED,DC, trian- 
guli EDC  , aequalia  funt  lateri- 
bus HD,DC, trianguli  HDc,  & 
anguli  his  lateribus  contenti 
EDC,HDC,xquales>  erunt  re- 
£tx  CE,CH,  ex  vtraque  parte 
ipfius  lineae  minimae  CB . vel 
maximae  CA»  aequales  inter  fe. 
Quod  auteiqnulla,alia  his  dua 
bus  poffit  effe  fqualis,  con- 
ftat . Nam  fi  ex  C,  ducatur 
alia,  qu$  cadat  fupra  pun&uin 
FJ.  erit  ea, cum  fit  ei , que  per 
per  centrum  ducitur^»  propin- 
• 'v  quior. 
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quior, maior  quam  CH;  fi  vero 
cadat  infra  H,  erit  ea,  cum  fit 
remotior  ab  eadem  CA  , per 
centrum  du&a, minor  quam—» 
CH,vt  ofienfum  fuit:  Duae  igi- 
tur ductaxat  re&x  lineas  *- 
. quales  ad  vtrafque  partes  mi- 
nimae CB,vel  maximae  CA,  ca- 
dunt . Itaque  fi  in  diametro 
circuli  quodpiam  fumatur  pii- 
i&um,&c.  Quod  erat  demon- 
Arandum  . 


i • 
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THEOREMA  VIL 

. PROPOSITIO  VIII. 

Si  extra  circulum  fumatur  fu *• 
Bum  quodpiam,  ab  eoque  fun- 
Bo  ad  circulum  deducantur  re - 
eia  quidam  linee, quarum  o >ni 
• quidem  per  centrum  frotenda - 
fur,reliqud  vero  vtlibet ; /» 
canam  peripheriam  cadentium 
reclarum  linearum  maxim *-* 

. quidem  eft  tlla,qui  fer  centri 
ducitur  i altarum  autem  fro • 
finquior  ei3que  fer  centrum 
franfit , remotiore  femfer  ma- 
ior e Bi  in  conuexam  ver. e fe- 
ripheridt»  cadentium  refiard 
linearum  minima  quidem  ei§ 
illa, qui  inter  f unctum, & dia- 
metrum interponitur  i aliarum 
autem  ea, qua  propinquior  e SI 
. fiotnitnty remotior e femfer  mi- 
ner 
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nor  efl . Dua  autem  tantum 
recti  linei.  Aquales  ab  ee  pun- 
iio  in  ipfum  circulum  cadunt , 
ad  vtrafque  partes , minima  , 
vel  maximi  . 

EX  ..pun&o E, extra circulu 
BCDu4t  cuius  centrum  F* 
lmte*  fecantes  circulum  duca- 
tur , quarum  AE,  per  centrum 
tranfeat, aliae  vero  EB,EC,  ED, 
Vtcunque.  Dico  omnium  efle 
maximam  AE, quae  per  centrii 
ducitur,  propinquior  illi  EB, 
maiorem  re&a  EC , qu£  remo- 
tior  eft  ab  eadem  AE.Et  eadem 
ratione  EB,  maiorem  quam  E 
D,e  contrario  autem, re&am-j 
EG  omnium,  quae  extra  circu- 
lum fu  nt, minimam  efle:  Dein- 
de reftam  EH,qu$  vicinior  eft 
minimae  EG,  minorem  efle  re- 
&a  EI, remotiore,  Et  eadem  ra- 
tioncjipfana  EI, minorem  quam 
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EK.  Denique  ex  E*  ad  vtrafq; 
partes  minimae  lineae  EG  , vel 
maxim^  AE,  duci  pofle  tatum- 
rnodo  duas  lineas  redas  inter 
fe  aequales.  Ducantur  ex  cen- 
tro F,  ad  punda  C,D,B,G,H,  I 
K redae  FC,FD,FB,FK,FH,Fl. 
Quoniam  igitur  duo  latera  EF, 

FB,  trianguli  EFB,  maiora  fune 
reda  EB  ; Sunt  autem  redae 
EF,FA, aequales  redis  EF , FB  , 
hoc  eft  tota  reda  A Ederit  & A 
E, maior, quam  EB. Eadem  ratio 
ne  erit  AE,maior,quam  EC,  3c 
quam  ED.  Quare  AE  , eft  om- 
nium,quae  ex  E, in  circulum  ca 
dunr, maxima . 

Deinde,  quoniam  latera  EF, 
pB, trianguli  EFB, aequalia  fune 
/ateribus  EF,FC  , trianguli  EF  " 
CZi  Et  angulus  totus  EFB  , ma- 
jor eft  angulo  EFC,*  erit  bafi* 
eb  ,bafi  EC, maior  . Eadem  ra- 1 
tioxac  maior  erit  EB,quam  ED;± 
* Item 
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Item  EC, maior, quam  FD.Qua- 
re  linea  propinquor  ei, qug  per 
centrum  ducitur,  maior  eft  li- 
nea remotiore  • 

Rurfus,  quia  in  triangulo  EF 
H,re&a  EF  , minor  eft  duabus 

EH. HF,  fi  auferantur  aequales 
FG,FH;  remanebit  adhuc  EG, 
minor, quam  EH.Simili  ratione 
erit  EG, minor, quamvEI,&  qua 
EK.  Quare  EG,  omnium  linea- 
tum extra  circulum, quae  ex  E* 
dicuntur, minima  eft. 

Rurfus  , cum  intra  triangulu 
EIF, cadant  dux  re&$  EH,HF, 
ab  extremitatibus  lateris  EF* 
erunt  EH,HF, minores, quam-j 

EI , IF.  Sublatis  igitur  «quali- 
bus FI,FH,  remanebit  adhuc  F' 
H,  minor, quam  FI, Pari  ratione 
erit  EH, minor, quam  EK:  Item 
Ei, minor, quam  EK.  Quare  li-  ^ 
uea  propinquior  minimx  line§ 
EG, minor  eft,  quam  remotior 

eadem  • Po- 
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Poftrcmofiat  angulo  EFH, 
angulus  EFL,aequali$,  & fuca- 
tur re&aEL.  Quoniam  igitur 
latera  EF,FH,  trianguli  EFH,e- 
qualia  funt  lateribus  EF  , FG, 
trianguli  EFL,  Sunt  aute  & an- 
guli EFH,EFL»  dlfiis  lateribus 
contenti  aequales;  erunt  re&x 
EH,EL,ex  vtraque  parte  mini- 
ni» EG,yel  maximae  EA  inter 
fe  aequales.  Quod  autem  nu£- 
la  alia  his  posiit  elfe  aequalis  » 
conftat . Nam  fi  ex  E,  duca- 
tur re&a  cadens  vitra  L,  erit 
jpfa , cum  fit  remotiora  mini- 
ma,maior  quam  EL  Quod  fi  ca 
dat  inter  G>&  Ljerit  ea,  ciinv^ 

' fit  minimae  propinquioivninor 
,quam  EL>  vt  ofienfum  eit.  Du$ 
igitur  folum  redfoe  lineae  aequa 
lcs;  ad  vtrafque  partes  mini- 
mae , vel  maximae  cadunt . Si 
Igitur  extra  circulum  fumatur 
pundtuui  quodpiam,  ab  coque 

pun- 
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pun&o  ad  circulft  deducantur 
re&ae  quasdam  lineae,  quarurxi 
vna  quidem  per  centrum  pro- 
tendatu  r * &c.  Quod  erat  de-, 
monftrandum . • 

THEOREMA  VJIL 

PROPOSIT  IO  IX. 

f 

Si  in  circulo  acceptum  fuerit  f&- 
fturfl  aliquod  , do  ab  io  punito 
ad  circulum  cadant  plure s • 
quam  duo,  re&U  linea  aquales: 
acceptum  punctum  antrum 
efl  tpfius  circuli , 

A Puncto  aiTumpto  ^,in  cir- 
culo BCD , cadant  plu-r 
res  regiae, quam  duae,  AB,  AC  A 
D,inter  fe  aequales.  Dico  A,pu- 
vlum  eflfe  centrum  circuli. Co- 
ne#anrur  enim  pun&a  B,C,D 
replis  BC  ,•  CD>  quibus  diuiiis 
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bifariam  in  E, & F, ducantur  c* 
A>re<5iae  AE,AF.  Quoniam  io** 
tur  latera  -4E,EB, trianguli 
B,  fqualia  funt  lateribus  AE> 
EC>  trianguli  AECitk  bales  A fi’ 
AC,  ponuntur  etiam  aequales* 
erunt  anguli  AEB,AEC,  aequa- 
les , ideoque  re&i . Eodem_j 
modo  oftendemus , angulos  ad 
F,  cffe  re&os.  Quare  cum  rc*? 
<Sle,AE,AF,diuida;it  rectas  BC, 
CDjbifariam»  & ad  angulos  re- 
£to s,  tranfibit  vtraque  produ- 
cta per  centrum  circuli,  per 
corollarium  Propof.  i.  huius 
Jib.Pun&um  igitur  A,in  quo  fe 
mutuo  fecant  , centrum  erit 
* circuli . Si  enim  eflet  aliud 
punctum  centrum, non  tranii- 
J ret vtraque  per  centrum.  Si 
itaq»  in  circulo  acceptum  fue- 
rit punChim,&e. Quod  demon- 
| itrandum  erat . 

% 

TH  EO 
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THEOREMA  IX 

PROPOSITIO  X. 

Circulas  circulum  in  pluribus 
quam  duobus, funftts  non 
fetnt . 

SEcent  fe  ijdem  duo  circu- 
li, ii  fieri  poteii,  in  tribus 
pun&is  A,B,&  Ejinuentum  a t 
tem  fit  I, centrum  Circuli  AGB 
DHE,a  quo  ad  di#a  tria  pun- 
cta ducantur  re £tx  IA,  IB,  IE, 
qux  defin-  circuli  squales  e- 
runt  inter  fe.  Quoniam  igitur 
intra  circulum  ABCDEF,  afsu- 
pcum  eft  pungam  I,a  quo  ca- 
dunt in  circumferentiam  plu. 
res, quam  du»,  re&*  squales, 
<vit  I,  centrum  circuli  ^BCD 
EF.  Erat  autem  idem  pun&tim 
i,  centrum  circuli  AG3DHE. 

Duo 
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t>uo  ergo  circuli  fe  mu  ruo  fe- 
cantes, habent  idem  centrum. 
Quod  eft  abfurdum . 

theorema  X. 

PROPOSITIO  XI. 

* 

Si  duo  eirculi  fe  fe  intus  eentim - 
■ gant}  atque  accepta  fuerint  eo - 
rum  centra » ad  eorum  centru 
• adtunfta  retta  lineM>&  produ- 
Ha , in  contactum  circulorum 
cadet. 

T Angat  circulus  ABC , cir* 
culum  ADF,  intus  in  A » 
& lit  E,  centrum  circuli  ABC  • 
& G,  centru  circuli  ADF, quod 
nec  diario  ab  illo  diuerium-» 
ent,  cum  duo  circuli  interius 
fe  tangentes,  non  poiTint  idem 
centrum  habere.  Dico  re^am 
extcnfam  per  G,&£,  cadere 

G in 
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in  contst&um  A.  Si  enim  noni 
cadit  > fe£et  vtruraque  circuli 
in  pundtis  D,B,C,F,  & ex  con- 
taftu  A,  ad  centra  E,  G,  re&a 
.ducantur  AE,AG . Quoniam-* 
igitur  in  triangulo  AEG,  duo 
latera  GE,  EA,  maiora  fuut  la- 
tere GA.  Eft  autem  GA , recla 
re&ae  GD  ^qualis  * ( quod  G' , 
pefitum  iit  centrum  civculi 
ADF  ) erunt  & GE , FA , rz£tx 
maiores  re&a  G D,  Dempta-# 
Igitur  communi  GE, remanebit 
EA  maior, quam  ED.  Qjare  cu 
EA, aequalis  iit  ipfi  EB,(quod  E, 
politum  fuerit  centrum  circuli 
<ABC  ) erit  & EB,  maior,  quam 
ED , pars  quam  totum  , quod 

eftabfurdum. 

¥ , * 

* ✓ 
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THEOREMA  XI. 

••  PROPOSITIO  XII. 

Si  duo  circuli  fe  fe  exterius  cote* 
tingunt , linea  retia  , que,  ad 
centra  eorum  admugitur  , per 
eontattum  tranfibtt . 

i • 

Clrcttli  duo  ABCjDBE,  tan- 
gant fe  exterius  in  B , & 
centrum  circuli  ABC,fit  F,  cii> 
culi  srero  DBE  , centrum  fit  C. 
Dico  re&am  extenfam  per  F , 
& G , craniire  per  conta&u  B. 
Si  enim  non  tranfit , fecet  cir- 
cumferentias in  G,  <k  E , du- 
canturque  a centris  F,  G , ad 
B, conta&um  re&E  FB,G  B . 
Quoniam  igitur  in  triangulo 
»FBG,  latera  duo  BF,BG,ma:ou 
ra  funt  latere  FG:  Eftautcm-j 
re&a  B F , re^*  F C equalis  r 
‘ i G 1 (quod 
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(quod  F ponatur  centrum  cJr* 
culi  ABC J & re£a  BG.  re&se 
GE, aequalis,  ( quod  G ponatur 
centrum  circuli  DBE  ) erunt 
& re&e  FC,GE, maiores  quam 
re&a  FG  , pars  quam  totum  * 
(cum  FG,  c6tineat  procer  FC, 
GE,  re&am  adhuc  CE,  ) quod 
«ft  abfurdum . Si  igitur  duo  cir- 
culi fe  fe  exterius  contingant» 
&c.  Quod  erat  demonftrandft. 

THEOREMA  XII. 

PROPOSITIO  XIII. 

Circulus  circulum  non  fungit  itu 
pluribus  punclis , quum  vno% 
Jiue  intus»  fiuc  extra 
tangat  • 

T Angat  fc  fe  circuli  ABCD, 
AECF,  intus  . fi  fieri  po- 
teli,  io  pluribus  puu  viis, quam 
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vno,A,&  C . Aifumantur  au tene 
centra  horum  circulorum^  Gt 
Hi  qu$  diuerfa  erunt»  per  quae 
reda  GH,in  v tramque  partem 
extendatur » quam  neceffe  eft 
cadere  in  contadus  A»  & C. 
Itaque  cum  G,  fit  centrum , 8c 
reda  AGHC,diameter,  diuide* 
tur  AGHC,  bifariam  in  pundo 
G.  Simili  ratione  diuide tur  ea- 
dem AC  y bifariam  in  H.  quod 
eft  abfurdum  . Vna  enim  reda 
in  vno  dumtaxat  pundo  diu i- 
ditur  bifariam . Si  namque  GC 
eft  dimidium  totius  4C»eri£ 
neceffario  HC,  dimidio  minor  » 
cum  &t  pars  dimidij  G C. 


C J TUEO; 
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THEOREMA  XIIL 

mJr' 

PROPOSITIO  XIV. 

" 

i»  ‘ **  ■ 

In  circule  Aquales  refla  linea  a* 
qualiter  dislant  * centro  • T.t 
qua  aqualiter  difiant  a ccn* 
tro j aquales  funt  inter  fe  » 

Sint  in  circulo  ABCD, cuius 
centrum  E,  du§  reflae  ae- 
quales  AB,  CD  . Dico  ipfas  ac-j 
qualiter  dift^re  a centro  E.  i 
Ducantur  enim  ex  E , centro 
ad  re&as  AB,CD,du*  perpen- 
diculares EF,  EG  , & coniun*. 
gantur  re&e  EA,FD.  Secabunt 
re&£  EF,  EG  , re&as  AB,  CD* 
bifariam.  Qjare  cum  totae  AB, 
CD,  £ quales  pona^ti? , eruat 
& dimidia  earum,  re&e  videli- 
cet AF,DG,  ^qualia . Quoniam 
Igitur  quadrata  reptaram  EA  * 

^ J ED, 
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•D  , equalium  , inter  fe  iunt 
^qualia;  Quadratum  autem-* 
re&e  EA,  aquale  efl  quadratis 
rectarum  & quadratarum  re- 
ctae E D,  quadratis  rectarum-» 
D G)G  E : ' Erunt  quoque^/* 
quadrata  rectarum  A F , F E, 
seqivalia  quadratis  rc&arum— i 
DGjGE  Ablatis  ergo  quadratis 
^qualibus  aequalium  rectarum 
AF-DO,  remanebunt  quadrata 
rectarum  FE»GE,equaiia,ideo- 
que  & re&£  EF  , FG , aequales 
erunt.  Diftant  igitur  per  4.  de- 
fin.  huius  lib-  re&e  AB  , CD* 
§ qualiter  a centro  E. 

- Rurfus  dident  re&e  AB,CD, 
^qu^liter  a centro  E.  Dico  eas 
inter  fe  e fle  f quales  . Ducan* 
turenim  iterum  ex  centro  E, 
ad  AB,  CD,  perpedicularcs  EF, 
EG,  quae  per  4.  ctefimt.  huius 
lib.  squales  erunt  ,*  diuidentq» 
i c&as  AB,CD  bifariam.  Duftis 
.i.T  G 4 igi- 
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Igitur  replis  EA,ED,  erunt~earu 
quadrata  ^qualia : Eft  autem 
quadratum  reA*  EA  , equale 
quadratis  reAarum  AF#  FE;  te 
quadratum  retl§  ED , aequale 
quadratis  re&arum  DG  , GE  . 
Igitur  & quadrata  redarum-# 
AF,  FE,  equalia  funt  quadratis 
retiarum  DG  » GE  > ideoquc^ 
ablatis  aequalibus  quadratis  §- 
qualium  redarum  EF,  BG,  re- 
manebunt quadrata  re&arum 
AF,  DG.  equaha  i atque  adeo 
retle  AF,  DG,  ac  propterea_» 
carum  dupl§  AB,  CD  , ^quales 
quoque  erunt . Itaque  in  cir- 
culo squales  re<£le  lioe^.equa- 
liter  didant  a centro,&c.quod 
erat  demonftrandum • 


« i 
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THEOREMA  XIV. 

*■  # « » i 

. PROPOSITIO  XV.  . 

* * $ 

$B  circuli  maxima  quidem  line* 
efi  diameter  i aliarum  autem** 
propinqui  er  ce  utre  » remetior* 
/empe*  maior  . r 

• . V 

IN  circulo  ABGDEF,cuiu$ 
centrum  G » diameter  ftf 
A Fi  & re&a  ei  propinquior 
Hi  > remotior  autem  CD.  Dico 
omnium  e fle  maximam  AF  , $C 
HI, maiorem  quam  CD.Ducan- 
tur  enim  ex  G centro  re<£iae 
GK  ,GL,  perpendiculares  ad, 
CD,  HI.  Et  quia  remotior  eft 
CD,a  cetro,quam  HI, erit  GK* 
maior  quam  GL  * per  4.  derin. 
huius  lib»  Abfcindatur  ex  GK» 
re&a  GM,  ipfi  GL§qualis,acqf 
per  M,  educatur  BME,perpea- , 

. ‘ G < di- 

v • ■* 
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dicuiaris  ad  GK , & conne&S- 
tur  rCj£lf  GB  , GG.i  QP  j GE  i 

Quoniam  igitur  re&«  perpen- 
diculares GM>GL>^li  a ics.  Slltf 

equaliter  diflabunt  redle  BE, 
HI, a centro,  per  4-defin-  huiuSv 
lib.  & ideo  inter  fe  «quales 
erunt*.  Rurfusquia  GBt 
GE,maiores  quidem  funtre&a 
BE,  squales  autem  diametro 
AFi  erit  & diameter  AF,maior, 
quam  BE.  Eadem  ratione  ofte- 
detur  AF  , maior  omnibus  alijs 
lineis  . Deinde  quia  latera  GB, 
GE,  trianguli  BGF , «qualia-» 
fu-nt  lateribus  GC,CD,  triaguli 
CGD  i dc  angulus  BGE,  maior 
eft  angulo  CGD;  erit  re&a  BE, 
maior  quam  CD  ,*  atque  adeo 
HI,  qus  squalis  oftenfa  fuit' 
Ipii  BE, maior  quoque. erit  qua 
CD.  In  circulo  igitur  maxima 
quidem  linea  eli  diameter, &cv 
Quod  erat  demonltrandum, 

' i v THEO. 
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THEOREMA  XV,'  • 

« » / * I 

•propositio  xvi. 

. 1 1 . < . • . 

ab  extremitate  diametri  ct£ 
tufque  circuli  ad  angulos  red 
flos  ducitur, extra  ipfum  cireHm 
lum  cadet  i & in  Iccum  inter 
iffam  reflam  lineam,  & fetu1 
fheriam  comfrabenfum, alter* 

* recta  linea  non  cadet\&  femU 

* circuli, qutdem  angulus  , quo~ 
quis  angulo  acuto  refliltneo > 

~ maior,  efljreliquus  autem  mi~* 

t nor . * • • ■ ,* 

< ’ 

IN  circulo  ABC,  cuius  cen- 
trum D, diameter  fit  AC, ai  ‘ 
quam  ex  A , punwlo  extremo; 
perpendicularis  ducatur.  Dico  - 
Jianc  lineam  perpendiculare 
neccflario  extra  citculum  ca- 
dere . Si  enim  cadit  jncra  ip^;  * 
* ' G 6 . fum> 


t<6  Eiitiidis  Eletn*  , 

fum, quali*  eit  ABjdu&a  DB.C- 
runt  duo  anguli  DA^ttBA.  *- 
qii  ales  ,fcd  DAB.reitus  eft,  pec 

conftrudionemilgitur  & DBA 

re&us  erit, quod  ettabfiirdum. 
Duo  enim  anguli,  in.  triangulo 
aiinotes  funt  duobus  rettM  * 
Non  igitur  cadet  perpendica- 
laris  intra  circulumi  tteq,  ean- 
dem ob  caufam  m ipfam  ciP- 

cu  mfe  rentiam.fed  ex  tra, qualis 
eft  EF.  Dico  iam  ex  A,  inter  a 

E, rectam  circumferentiam 

AB  , non  pofle  cadere  alteram 
redam.  Cadat  enim, fi  fieri  po- 
teft.  redta  AG,  ad  quam  ex  D, 
ducatur  perpendicularis  C » 
fecans  circumferentiam  m ** 
ause  neceffario  ad  partes  an- 
culi  acuti DAG, cadet , exco- 
roll.*.  propof.  17-  hb-  *•  Qil 
niaoi  igitur  in  triangulo  D » 
duo  anguli  DHA.DAH,  mm- 

res  funt  duobu»  re#isi& J°"A* 
. icdus 


i 
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rc£lus  cft, per  couftru&ionein,' 
erit  angulus  DAH , revomi- 
nor,ideoque  re&a  DA,  hoc  eft, 
rewla  illi  aequalis  Di, maior  erit 
quam  DH,pars  quam  totum-»» 
quod  cii  abfurdum  . Non  igi- 
tur intercipietur  re&a  inter 
AE ,&  circumferentiam  AB:fed 
quaecunque  ex  A,  ducatur  iu* 
fra  AE,  ea  fecabit  circulum  . 
Dico  denique  angulum  femi- 
circuli  , contentum  diametro 
AQ&  circumferentia  AB,  ma- 
iorem efle  omni  acuto  angulo 
je&ilineo,  reliquum  vero  an- 
gulum contingenti*  , qui  con- 
tinetur re&a  AE  , circumfe- 
rentia AB,  mino;em  efTe  omni 
acuto  angulo  re&ilineo  . Quo- 
niam enim  oftenfum  elt,  oume 
re<ffcam  ex  A, ductam, in  fra  per- 
pendicularem AE, cadere  intra 
circulum,  faciet  neceffario  ea 
. linearum  AC, angulum  resili- 

neum 


V 


* 


Yf$.n  ■ ttiWfta  ilem* 


" - 


neom  acti cittri  minorem  angu- 
lo remicircuH  i at  vero  cum_j 
AE,angtvIum;  te&ilineum  acu- 
tum maiorfciti  angulo  contin* 
gelitiae^uiti  ille  fit  pars  anguli 
femicirculi,  * hic  vero  totum-* 
quidpiam*  rerpe^tu  anguli  co- 
tingentiae  Id  quod  liquido 
£onftat,du<fla  recfta  AB  , quo- 


ipodocunqe  itafra  AE.  Nam  cu 
lisec  linea  AB  , intra  circulum 
tadat,vt  demonftratum  eft,  e- 
rit  angulus  resili neus  acutus 
CAE,  minor  angulo  femicirciw 
li  contento  fub  diametro  AC, 
& circumferentia  v4BC,cufa-* 
ille  huius  fit  pars;  Angulus  ve- 
to contingenti^  contfcus  fub 
tangente  linea  AE,  & circum-' 
ferentia  ABC,minor  angulo  re-’* 
ftilineo  acuto  BAE.quod  ili*-* 
huius  pars  fit.  Eademque  ra- 
tio eft  de  omnibus  alijs  angulis 
acutis  re&iiineisy cum  omner 

A . i » it 
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contineantur  a.  diametro  AC*’ 
vel  tangente  A E , & re&is  e* 
A,fub  AE,  du&is , quae  omnes  1 
intra  circulumcadent»  vt  de- 
mon ftrauimus . Angulis  igitur 
femicirculi  maior  cft  omnia- 
cuto  angulo  re&ilineo , rcli-^ 
quus  autem  angulus  contio-, 
gentif.minor.  Itaque  quae  ab 
extremitate  diamctri,cuiufquo 
circuli  ad  angulos  re&os  duck 
tur ) &c.  Quod  erat  oftcndeiK 
dum.  . 

PROBLEMA  II.  . 

* , y • 

, PROPOSITIO  XVII.  j 

/ * I ' 

rJL  dato  funfto  rtftam  lineamJf  r 
ducere ,qu&  datum  tan- 
gat circulum  « . , 

♦ % / 1 i' 

• 4 

EX  pun&oA*  ducenda  fit, 
iioea?  quae  tangat  circu-  4 

Ium 
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Ium  BC, cuius  centrum  D.  Du- 
catur refla  AD,  fecans  circu- 
lum BG , in  B.  Deinde  cebtrp 
D, in  teruallo, autem  DA.defcri- 
batur  circulus  AE>&  Cx  B edu[ 
catur  B E perpendicularis  ad 
AD  , fecans  circulum  AE  in  Er 
Du&a  deniq*  t.efla  ED,fecant€ 
circula  BC,  m C.  conncflatut 
feflaAC:  quamdfco  tangere 
circulum  BC,  in  C.  Cum  enim 
duo  latera  DE^DB.  trianguli  B 
DE,equalia  fint  duobus  laterK 
bus  DA,  DC,  trianguli  CDA,  v- 
trumqi  vtriq*  vi  constat  ex  cif 

culi  definitioneiangulufque  D, 
contentus  diflis  lateribus  iit 
communis  : Erunt  & bales  B 
E,C A,&  angtilVDBE,DC-d» 
per  i p fas,* quales . . Eli  autem 
i>BE,reflu«  ex  conftrudione. 
liiitur  &DCA, reluserit.  Ita- 
que  CA,eum  iit  perpendicula- 
ri, ducta  ad  C , extremum  fc- 

mi- 
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midiametri  CD,  tanget  circu- 
lum,per  corollarium  praecede- 
tis propofitionis  . A dato  ergo 
pun&o  A,  du&a  eft  AC,  re&a 
tangens  circulum  BC  , in  C. 
quod  faciendum  erat . 

THEOREMA  XVI. 

% 

PROPOSITIO  XVIII. 

Si  circulum  tangat  refla  qu&fim 
linea  , a centro  autem  ad  con~ 
talium  a dt ungatur  refla  qui- 
. dam  hnea  : qua  adiunfla  fue- 
rit , ad  tpfam  contingentem-* 
\ ferfendicularis  erit . 

« p 1 i 

R’  E&a  linea  AB, tangat  iiuJ 
. Qcirculu  CD, cuius  cen- 
tru  Et&  ex  E, ad  C>re£ia  duca- 
tur EC/DicoEC)  perpendicu- 
larem efle  ad  AB.  .Si  enim  non 
eft, ducatur ££«  perpendicula* 
i ria 


EutUdis 

* * lttiH  BC, cuius  centrum  D.  Du- 
• catur  reAa  AD,  fecans  circu- 
lum BGV,  in  B.  Deibde  centra 
! v D, in  teruailo, autem  DA.defcri- 
batur  circulus  AE>&  ei  B edu 
catur  B E perpendicularis  adt 
) aD  , tecans  circulum  AE  in 
DuAa  deniqi  reAa  ED,fecanc$ 
circula  BC,  rn  C.  conncAatur 
Aa  AC : quam-dico  tangere 
^ifcuium  BC,  in  C • Cum  enim 
duo  latera  DE*DB.  trianguli  B 
DE,equalia  fint  duobus  lateri*, 
bus  DA,  DC,  trianguli  CDA,  v- 
trumq*  vtriq;  vi conffat  ex  cit 
culi  definitione;angulufque  D, 
contentus  di  Ais  lateribus  iit 
communis  : Erunt  & bafes  B 
E*CA,&  anguli'DBE,DCM,  fu** 
per  ipfas,sequales . , Eit  autem 
DBE,reAu*s  ex  conft  rtt  Aio  ne. 
Igitur  $i  DCA,reAus  erit.  Ita- 
que CA,eum  iit  perpendicula- 
ri* duAa  ad  C , extremum  te* 

nu: 
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midiametri  CD,  tanget  circu-  . 
Ium, per  corollarium  procede- 
tis propofitionis  . A dato  ergo 
pun&o  A,  du&a  eft  AC,  re&a 
tangens  circulum  BC  , in  C. 
quod  faciendum  erae . 

THEOREMA  XVI. 

«• 

PROPOSITIO  XVIII. 

Si  circulum  tangat  re&a  qu&pi* 
linea  , a centro  autem  ad  con~ 
t altum  adi  ungatur  refta  qua- 
dam Imea  : qua  adiuncta  fue- 
. ftt , ad  ipfam  contingentem—* 

: perpendicularis  erit • 

. * * • k 

RE&a  linea  AB.tangat  in-J 
.Ctcirculu  CD, cuius  cen- 
tru  E,&  ex  E, ad  C,re&a  duca- 
tur EC.  Dico  EC,  perpendicu- 
larem eBe  ad  AB.  .Si  enim  non 
cft, ducatur  £F*  perpendicula* 

. ria 


i£%  'Euclidis  Elenu 
rls  ad  AB,  fecaus  circumferen- 
tiam in  D.  Quoniam  igitur  ia_j 
triangulo  C E F , duoMDguU 
E C F , EFC*  minores  funt 
duobus  re&is  ,•  Et  eft  E F C 
rc&us  ex  conftructione  : erit 
ECFjininor  . Quare  maior  erit 
$e6ta  EC,hpc  eit,ED,quam  EF 
pars  quam  totum, quod  eft  ab- 
fui dum  . £(t  igitur  EC, perpen- 
dicularis ad  AB  * Quare  fi  cir- 
culum tangat  reJia  quaepiam 
linea, &c.  Quod  demonfiran- 
dumerat.  . 

Aliter  EGinon  efl  perpendi- 
cularis ad  AB*  erit  alter  angu- 
lorum ad  C,  obtufus , & alter 
acutus . Sit  ergo  ECB, acutus» 
qui  eunt  maior  fit  angulo  femi- 
circuli  ECD,erit  angulus  femi- 
■circuli  minor  angulo  aliquo  a- 
‘Ctito:  qi|cd  efl  abfurdum  Om- 
inis Equidem- angulus  femicir** 
«uli  maior  eft  omni  acuto 

THEO. 
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THEOREMA  XVII. 

• * 

* 

. propositio  ix;  : 

Si  circulum  tetigerit  refta  qudpiJt 
line  a, a contaftu  autem  refla. -J 
' linea  ad  angulos  reflos  ifji  t 
genti  excitetur : In  excit  at  (t-q 
- erit  centrum  circuli . 

T Angat  re&a  A B, circulum, 
CDE,in  Ci&c  ex  C,  duca-* 
tur  CE,perpendicuJaris  ad  AS 
Dico  in  CE , e/Te  centrum  cir  - 
culi. Si  enim  eft  extra  CE,  fit 
F, centrum, a quo  ad  C,  duca. 
tur  re&a  FQquae  perpendicu- 
laris  erit  ad  AB.  Quare  re&us 
augulus  FCBj  re&o  angulo  EC» 
B,aequalis  erit  pars  toti : quod* 
eift  abfurdum.Non  igitur  extr^ 
CE,  centrum  circuli  exiftet , ** 
Itaque  fi  circulum  tetigerit  raj 
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&a  quaepiam  linea, &c.  Quod  1 
erat  demonftraudum. 

THEOREMA  XVIII. 

' propositio  xviu.  ■ 

► * \ 

In  circulo, angulus  ad  centrum -f 
duplex  eft  anguli  ad  penphe - 
riam,  cum  fuerit  eadem  peri*  1 
fheria  bafis  angulorum . 

‘ \ ■ * 

IN  circulo  ABC,  cuius  cen- 
trum D, fu  per  bafm  BC,c»- 
fb tuatur  angulus  BDC,ad  ce 
trum  y & fuper  eandem  bafin 
angulus  BAC,  ad  peripheria. 
Dico  angulum  BDCduplum-* 
eflfe  anguli  B^4C.  per  centrum 
D,redta  extendatur  JCE.  Quor 
* niam  igitur  re<%  DA, DB, equa 
les  fu nc.erunt  anguli  D^4B,DB  j 
Aequales:  Eft  aurem  exter-  l 
nus  angulus  BDE^qualis  duo- 

bus 
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bus  angulis  internis  DAB,  DB 
Quare  BDE,  duplos  erit  al- 
terius eorum, vt  anguli  DAB. 
Eodem  modo  duplus  oltendc- 

tur  angulus  CDE,anguJiDAC. 
Quapropter  totus  BDC  , du- 
plus erit  totius  BAC.  Quando 
enim  due  magnitudines  dua- 
rum funt  dupl*,lingulag  lingu- 
larum, eft  quoque  aggregatum 
ex  illis  aggregati  ex  hfs  duplu 
vonitat  ergo  propofitum  , 6c 
eodem  fere  modo  oflendetor 
alijs  cafibus . 


THEO- 


ZftcliJts  El*ml 

• * r i 

THEOREMA  XIX. 

«.  t 

PROPOSITIO  XXI. 

A 

K * * * 

'fn  circulo,  qui  in  eodem  fegmen* 
to  junt,  annuit  funt,  inter; 
fe  Aquales. 

IN  circulo  ABCD, cuius  cea 
trumEexiftant  anguli  A > 
& B,  in  fegmento  DABC.  Dico 
cos  effe  f quales . Sic  enim  feg*- 
mentum  D^BC, primum  fepd- 
circulomaiusj&  ducantur  re- 
£tx  DE , CE ) ad  centrum  E • 
Quoniam  igitur  angulus  DIC , 
ad  centrum,  duplus  elt  tam 
anguli  D A C , quam  DBC , ad 
peripheriam , cum  omnes  ha- 
beant eandem  bafim  DC;eru  nt 
anguli  A.&  B, dimidiat^  partes 
anguli  E- Quare  inter  fe  equa-i 
!ei  crun:  • Eademque  rarione 

omnes 
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omnes  alij  anguli  ex iftentes  in 
fegmento  DABC , oftendentt/r 
effe  equales  . 

THEOREMA  XX. 

propositio  xxil 

* ' * * * 

fjuadriUtererum  in  circulis  de* 
ferctorum  anguli , qui  ex  ai* 
uc'fo>  duobus  redis  funt  aqua* 
• les  , 

N - 

IN  circulo,  cuius  centrum  E, 
inferiptum  (it  quadrilaterfi 
ABCD.  Dico  duos  angulos  op- 
politos  ABC,CBA  .Item  BCD, 
DAB  , aequales  efle  duobus  re- 
<£tis . Dualis  euim  diamerris 
duabus  quadrilateri  AC,  BD, 
erunt  duo  anguli  ABD,  ACD, 
§n  eodem  fegmento  ABCD , x- 
quales  . Similiter  erunt  duo 
anguli  CBD,  CAD,  i,u  eodcm_* 


.f4§  T&cUdislUtril 
fegmento  CBaD , asquales* 
Quare  duo  anguli  ABD  , C3Df 
hoc  ed , totus  angulus  ABC  , 
equalis  eft  duobus  angulis  AC 
D,CAD.  Addito  igitur  com- 
muni angulo  CDA  , erunt  duo 
anguli  ABC,  CDA*  equale^  tri- 
bus angulis  ACD,  CAD , CDA . 
Sed  hi  tres  aequales  funt  duo- 
bus re&is . lgirur,&  duo  ABC, 
CDA,  duobus  erunt  re  Ais  ae- 
quales. Eodem  modo  oiien- 
demus  i angulos  BCD,DABf 
duobus  efle  reftis  equales . 
Nam  rurfus  duo  anguli  ABD , 
ACD , funt  aequales : Item  duo 
BCA,  BDA;  ac  propterea  totus 
angulus  BCD , duobus  angulis 
ABD,BDA,equalis  erit.  Addito 
igirur  communi  angulo  BaD  i 
erunt  duo  anguli  BCD , BAD , 
equales  tribus  angulis  ABD, 
Bda,DAB  . Sed  hi  tres  funt 
$ quales  duobus  Jre&is . Igitur 

& du'' 
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Sc  duo  BCD,  DAB  , duobus  rei 
^is  f quales  erunt  . Quadri  la- 
te rorum  igitur  in  circulis  de* 
fcriptorum,  &c.  Quod  demon» 
ftrandum  erat  . 

THEOREMA  XXI. 

* ^ 

PROPOSITIO  XXIII. 

Super  eadem  re&a  lineay  duo  feg~ 
pient  a circulorum  fimilia  , 
in&qualia  , non  continuentur 
ad  eafdem  partes  * 

SI  enim  fieri  poteft  fuper 
recta  AB,conitituantur  ad 
eafdem  partes  duo  Tegmenta—* 
fimilia.&  in^qualia  ACB,ADB. 
Peifpicuuin  e/i  autem,  quodfc 
folum  interfecent  io  pun&is 
A y&c  B»circulus  enim  circulum 
non  fecat  in  pluribus  pungis* 
quam  duobus  . Vnde  periphe- 

H ria 


IfQ  Euclidis  Elem. 
rla  vnius  Tegmenti  tota  erit  ex« 
tra  peripheriam  alterius.  Du- 
catur igitur  re&a  AD , fecans 
circumferentias  in  C , & D , 6c 
conne&antur  re£fce  CB,DB. 
Quoniam  igitur  Tegmenta  po- 
nuntur fimilia,  erit  per  io.  dc- 
fin.  huius  lib.  angulus  ACB,  ae- 
qualis angulo  ADB , externus 
interno  : quod  eft  abfurdum  , 
Non  igitur  Tegmenta  funt  fimi, 
lia  : Quare  Tu  per  eadem  retffca 
lineatae.  Quod  erat  demon- 
ftrandum . *. 

THEOREMA  XXII. 

{ 

PROPOSITIO  XXIV. 

Super  Aqualibus  retiis  lineis  , fi- 
• milia  cir6ulorum  fe^mentCL^e 
funt  inter  fe  Aqualia  . 

SVper  re&is  lineis  equalibus 
A B B C D # conftituca  fine 

feg- 
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fegmenta  fimilia  AEB,CFD; 
Dico  ea  inter  fe  effe  aequalia. 
Linee  enim  AB,  CD,  cum  fiat 
f quales  , congruent  inter  fe,  fi 
altera  alteri  fuperponatur  • 
Dico  igitur  & Tegmentum  AEB 
fegmeiuoCED, congruere.  Si 
enim  non  congruit , cadet  auc 
extra, aut  intra, aut  partim  ex- 
tra, partim  intra.  Quod  ii  extra 
cadat, aut  intra , confiituentujr 
fu  per  eadem  re.ila  C D , duo 
fegmenta  AEB,  AFB,  limilia,  & 
inajqualia  , quorum  vnam  to* 
tum  extra  ahud  cadit  , quod 
cft  abfurdum . Demomiracum 
enim  cft  con  trarium . Quod  fi 
partim  extra  cadat,  partim  in- 
tra , fecabunt  fe  fe  in  pluribus 
pungis, quam  duobus, duo  cir- 
culi . quod  eft  abfurdum  . Cir- 
culi enim  non  fe  fecantin  pia 
ribus  pun&is,  quam  duobus  • 
•Congruet  igitur fegmenmnu* 
• - H z AEB, 
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/VEB,  fegmento  CFD , atqti«3 
adcoipfa  inter  lexqualia  e- 
runt . Quocirca  fuper  aquali- 
bus re&is  lineis*  &c.  Quod  e- 

jat  demonftrandum . 

• - 

P RO  BLHMA  III. 

PROPOSITIO  XXV.  , 

Circuli  fegmento  dato,defcribctt 
circulum, cuius  iUfegmentkm. 

»« 

Sit  fegn&entum  circuli  ABC, 
quod  perficere  .oporteat . 
Subtendatur  re&a  AC, quae  bi- 
fariam fecctur  in  D,piUto,  per 

quod  perpendicularis  ducatur 
t>B,conne&aturque  AB . An- 
gulus igitur  D3A,  vel  maior  eft 
angulo  DAB  , vel  aequalis , vel 
minor.  Si  maior/ quod  quidem 
conringet, quando  legmentum 
ABC, minus  fuerit  femicirculo; 

. . , . . Tunc 
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T unc  enim*  quia  BD  trafit  per 
centrum;ex  corollario  propof. 
z.  huius  lib.  quod  eft  extra»» 
Tegmentum  , cum  ponatur  efle 
minus,  erit  DA,  maior,quaDB, 
cum  DB  perficiens  diamctruni 
fit  omnium  minima,  qux  ex 
pun&o  D , in  circunferentiam 
cadunt . Qnate  angulus  DBA. 
maior  erit  angulo  D^B  Jomni- 
no  fi  e fi  fiatqi  angulus  BAE,  ae- 
qualis angulo  DB^&  Tscet  re- 
£la  AE,re&am  BD,  producam 
in  E.  Dico  £,  ciie  centrum  cir- 
culi, cuius  Tegmentum  ABC.  . 
Du&a  enim  re&a  EC, erunt  la- 
tera AD, DE,  trianguli  ADE,  ae- 
qualia lateribus  CD,DE,  trian- 
guli CDE  , & anguli  contenti, 
re^li Quare  bafes  EA,  EC,  ae- 
quales erunt,  Efi  autem  & EA, 
aequalis  ipfi  EB  , quod  anguli 
EABjEBA,  aequales  fint . Igitur . 
tres  lineae  EA,£B,EC>  ^quales 
H i erunt, 
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erunt,  ac  propterea  E,  centrfi 
erit  circuli  ABC,  quandoquide 
ex  E,  plures  quam  duae  re&se 
aequales  cadunt  in  circumfe- 
rentiam . 

THEOREMA  XXIII. 

i 

' * • i 

PROPOSITIO  XXVI. 

. . . . i 

In  AqUalibus  circulis • , Aquales 

• anguli  Aqualibus  peripherifs 
infiflunt , Jiue  ad  centra  , fine 
ad  perifhtrias  conflit  ut  i infi- 

• Jiant,* 

t 

IN  circulis  aequalibus  ABC  • 
DF’  quorum  centra  G,H, 
condituri  fi nt  primum  ad  cen- 
tra-anguii  equales  AGC,  DHF. 
Dico  peiipherias  AC,  DF  , qui- , 
bus  infiftunt , fiue  fuper  quas 
afeenderunt,  efffc  equales  . Su*  . I 
mantur  enim  in  peripberijs 

• : ABC, 
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'jfBC,DEF,  duo  pun&a.B.E,  ad 
qu£  re#£  ducantur  A B,  CB  , 

DE,  FE,  conne&anturque  re- 

AC,DF  Quoniam  igitur  an- 
guli B>&  E,  dimidij  funt  «qua- 
lium angulorum  G H;  erunt 
& ipft  equales  inter  fe . Quare 
cx  definitione  Tegmenta  ABC, 
DEF,fimilia  erunt . Et  quia  la- 
tera AG,GC,trianguli  AGC,  ae- 
qualia funt  lateribus  DH  , HF, 
trianguli  DHF  , propter  circu- 
lorum aequalitatem , & anguli, 
quos  continent, G>H,  aequales, 
ex  hy  pothefi,-  erunt  bafes  AC, 
DF>£qu3les.  Cum  igitur  fegm£- 
ta  (imilia  ABC,  DEF,  fint  fuper 
line»  f quales  AC,  DF',  erunt 
ipfa  inter  Te  aqualia  . -'Qii.arc.fi 
a circulis  ecqualibus  dematur, 
remanebunt , & Tegmenta  AC, 

DF,  inter  fe  equalia;  atq;  adeo 
peripheriae  AC,  DF : Qiiod  eft 
propofitum. 

' ' : H 4 Sint 
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Sint  deinde  ad  peripherfas 
conftituti  duo  anguli  ?quales 
Ji,  & E.  Dico  rurfus  > periphe- 
rias  AC»  DF,  fuper  quas  afcen- 
derunt,effe  «quales . Erunt  e- 
nim,vt  prius , fegmenca  ABC. 
DEF.ftmilia.  Cum  igitur  fine 
fuper  aequales  lineas  AC , DF  : 
(cum  enim  anguli  G,  H,  aequa- 
les fint , quod  fint  dupli  angu- 
lorum aequalium  B,&  E:erunt, 
vt  prius, retiae  AC,DF  ^quales) 
erunt  ipfa  iinter  fc  aequalia  . Si 
igitur  a circulis  equalibus  de- 
trahantur, remanebunt  & Teg- 
menta AC,DF,  aequalia.  Inae- 
qualibus itaque  circulis,  squa- 
les anguli,  &c.  Quod  erat  de- 
jnonftrandum .. 


L. 


^HEp, 


Digitized  by  Google 


liber  Terti***»  1 77 

THEOREMA  XXIV 

PROPOSITIO  XXVII. 

* 

In  aqualibus  circulis,  anguli,  qui 
aqualibus  ptrtpherijs  infitttint, 
funt. inter  fe  aquales  , Jfiue  ad 
centra,  fiue  ad  pertpberias  e$n* 
Jlituti  injsslant  • 

t ^ » , * 

IN  circu  lis  «qualibus  ABC  • 
DEF , quorum  centra  G,H» 
infiiiant  primum  anguli  ad  ce- 
tra AGQ&  DHF,« qualibus  pe 
ripherijs  AQ,  DF  • Dico  angu- 
los AGC,&  DHF, «quales  effc  » 
Si  enim  non  funt  «quales , fit 
angulus  G»  maior , finque  an- 
gulus AGI , equalis  angulo  DH 
F.  Erunt  igitur  peripherix  AI» 
DF,  equales  . Cum  igitur  peri- 
pheria  AC, «qualis  ponatur  pe 
ri pheri«  DF,  erunt  peripherix 
AI,  AC , inter  fe  f quales,  pars, 

. : h $ & 
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ic  tdtumi  quod  eft  abfurdumt 
Sunt  ergo  anguli  AGC  , DHF  » 
aquales , 

Infiftant  deinde  eifdem  peri- 
phetjjs  equalibus  AC»  DF  , an- 
guli B,&E,ad  peripherias,quos 
turfus  dico  equales  effe . Nam 
fi  alter, vt  ABC,  maior  eft : fiat 
angulo  E.equaiis  angulus  ABI, 
cruntque  peripherif  A I , D F. 
f quales  . Quarejvt  prius, erunt 
peripberi§  Al,AC,equaIes,pars 
& totum  > quod  elt  abfurdum . 
Sunt  ergo  anguli  ABC»  DEF,  e~ 
quales.  In  ^qualibus  igitur  cir- 
culis, anguli,qui  equalibus  pe- 
ripherijs  infi(tunt>&c.  Quod 
dcmomtrandum  erat . 


»•* 

*.  ’ 4 ► v 

THEO- 
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THEOREMA  XXV. 

PROPOSITIO  XXVIII. 


In  aqualibus  circulis,  aquales  re* 
£U  linea  aquales  ferifhertas 
auferunt , unator  em  qutUtm-a 

maiori , minori  aurem  mineri  • 

» *•  / * 

IN  circulis  equalibus  ABC, 
DEF,  quorum  centra  G,  &C 
H,  fint  reAx  gquales  AC,  DF  * 
Dico  maiorem  peripheriamu» 
ABC^qualena  e (Te  maiori  DEF 
& minorem  AC  > minoriDF^ 
D nilis  enim  re&is  AG,  G c,  D 
H,  HFi  erunt  latera  AG  % GC , 
trianguli.AGC , § qualia  lateri- 
bus DH  , HF , trianguli  DHF 
Ponuntur  .autem  & bafes  ACP 
DF,  £ quales  . Jgitur  anguli  G f 
H,f  quales  erunt:ac  propte- 
rea  peripheri*  AC,DF,  quibus 
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infillunt , squales  erunt ; quae 
ablatae  ex  totis  equafibus  /re- 
linquent etiam  squales  ABC  > 
DE B . In  squalibus  ergo  circu- 
lis aequales  re&ae  lineae , &c. 
Quod,  erat  demonftrandum « 

THEOREMA  XXVI. 

V * • * «-—  * * 

PROPOSITIO  xxix.  , 

r ] 

fn  Aqualibus  circulis , aqualei 
firipherias)  aquales  re&a 
linet  t Subtendunt  • 

ir 

IN  circulis  eifdem  squalibus 
ponantur  squales  periphe- 

rix  ABC , DEF , Item  AC  , & 
DF . Dico  re&as  AC  , DF,  quf 
eas  fubtendunt , efle  squales . 
Du&is  enim  lineis  9 vt  prius 
erunt  latera  AG,GC,  trianguli 
AC€)  squalia  lateribus  DH/ 
&F|  trianguli  DHF ; £qat  au  te 

& 
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8c  anguli  G,H,  squales  , quod 
«qualibus  peripherijs  AC,  DF. 
iniiftant  • Igitur  bafes  AC,  DF> 
«quales  erunt.  In  squalibus 
ergo  circulis, f quales  periphe- 
rias,&c.  Quod  erat  oltendeu* 
dum* 

PROBLEMA  IV: 

* « 

PROPOSITIO  XXX. 


t - * 

pat*m  perifheritm  bifariam 
' fecare  # 

Sit  peripheria  >£BC,  fecaft* 
da  bifariam  , Ducatur  re- 
&a  fubtendens  AC,  qua  diuifa 
bifariam  in  D, erigatur  perpen- 
dicularis DB,qiiae  peripheriara  1 
ABC, bifariam  fecabitin  B. Du- 
itis enim  replis  AB,  CB,  erunt 
latera  AD,  BD,  trianguli  ADB, 
«qualia  lateribus  CD,DB,tria- . 

. guli 
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guli  CDB  : Sunt  autem  & ari? 
guli  ad  D,  ^quales  , nempe  re- 
&i . Igitur  & bales  AB,  CB,  ae- 
quales erunt  i ac  propterea^» 
peripheriae  AB,  CB  , erunt  ae- 
quales / Datam  ergo  periphe- 
riam  bifariam  fecuimus.  Quod 

erat  faciendum . 

- * ; . » * * - * — ■/ 

THEOREMA  XXVII 

PROPOSITIO  XXXI. 

, v ' • *«■  * 

* ' *•# 

In  circulo  angulus » qui  in  femi- 
circulo,rettus  efl:  qui  autem  tr% 
maicre  fegmento^miiter  rCclo  : 
qut  ver O' in  minore  fegmento  , 
mater  e fl  recto  . Et  tnfuper  an - 
gulas  maioris  fegmenti , reflo 
quidem  maior  efl:  minctis  au- 
tem, fegmenti  angulus , mtnor 
efl  reflo  . 

Circuli  enim  A B C , cuius 
centrum  D,  diameter  fic 

AC, 


\ 
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/ C,  comtituaturquc  in  femi- 
circulo  angulus  ABQexiftetqi 
angulus  BAC,in  maiori  fegmc- 
to  CAB  . Conftituatur  quoque 
in  CEB  , minori  fegmento  an- 
gulus BEC . Dico  angulfi  ABC, 
in  femicirculore&um  cffcs  an- 
gulum vero  BAC , in  maiort-r 
fegmento , minorem  rc&o  ; Sc 
angulum  BEC , n minori  feg- 
mento, maiorem  rc^io . Item 
angulum  maioris  fegmen  ti  co- 
pr^henfumredta  BC , & peri* 
pheria  BAC,elfe  re#o  maiore. 
Ac  angulum  minoris  fegmenti 
compr$lienfum  redta  BC,  & 
peripheria  BEC»  redio  mino- 
rem . Ducatur  enim  re<fta  BD, 
ad  centrum,&  extendatur  AB 
in  F.  Quoniam  igitur  re&£  Da, 
DB,  squales  funt,  erit  angulus 
UBa , angulo  DAB , squalis  . 
Eadem  ratione  erit  angulus 
, angulo  DCB , equ  a lis , 

tueo- 
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ideoque  totus  angulus  ABC  » 
duobus  angulis  BAC,  BCA  , x- 
qualis  erit . Eft  autem  & angu- 
lus FBC,  externus  eifdem  duo- 
bus  interni;  angulis  BAC, BCA 
«n  triangulo  ABC ^qualis.Qua- 
xc  equales  erunt  inter  fe  an- 
guli ABC, FBC, * ac  propterea— • 
Vterque  re&us  . Re<5lus  igitur 
«ft  angulus  A BCj  quod  clt 
primum.  1 

Quoniam  vero  iii  triangulo 
ABC,  duo  anguli  ABC,  & BAC 
funt  duobus  re^is  minores,-  Et 
tft  angulus  ABC  oftenfus  re- 
s : Erit  angu  lus  B^C , in_* 
fegmento  maiori, re&o  minor; 
quod  e(t  fecundum  . l . 

Rurfus,quia  in  quadrilatero 
ABEC , intra  circulum  defcri- 
pto,duo  anguli  oppofiti  B^C > 

& BEC , fune  duobus  rpwiis  x- 
quales,-  Et  angulus  BA(i  ofteu-  1 
lus  cit  rtvlo  minor  • Erit  BEC» 

} angu- 


i 
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angulus  in  fegmento  minore  » 
rcSto  maior:  quod  eft  tertium» 
Quartum  patet  ex  demon - 
ftratis  angulis  enim  Tegmento- 
rum, vel  additu^  vel  detrahi- 
tur re&o . 

THEOREMA  XXVIII 

PROPOSITIO  XXXII. 

Si  circulum  tetigerit  aliqua  refla 
line  a, a contaflu  autem  ptedu* 
catur  quidam  refla  linea  ctr- 
culum  fecans : Angult^quos  ad 
contingentem  facit.  Aquales  siit 
ijs , qui  in  alternis  circuli  fig- 
mentis confiflunt}angulis  • 

T Angat  re&a  -^B,  circulum 
CDE,in  C,  pun&o,  a quo- 
ducatur  re&a  CE,diuidens  cir 
culum  in  duo  Tegmenta  , in-* 
quibus  fiant  anguli  CGE  CDE. 

I pico 
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Dico  angulum  ACE,  equalem 
e(Te  angulo  CGR,  in  alterno 
Tegmento  $ & angulum  BCE, 
angulo  CdE  , in  alterno  quoq»  * 
Tegmento.  Du&a  igitur  re&a 
CF,per  centrum,  conne&atur 
reila  EF  : eritque  CF  perpen- 
dicularis’ ad  AB  , & angulus 
CEF»re&u5;  ac  propterea  reli- 
qui anguli  EOF,  EFC , seqtfales 
erunt  vni  re#o  , vt  angulo  re- 
£to  ACF  . Dempto  ergo  co in- 
nui ffi  angulo  EcF,erit  reliquus 
ACE  y reliquo  C F E , aequalis 
clt  autem  angulo  CFE  fqualis 
quoque  angulus  CGE  , cum  v- 
terque  Et  in  legmento  CGE. 
Quare  angulus  ACE,  angulo 
CCF,cqualis  erit . Quoniam—» 
vero  in  quadrilatero  CD  E Gi 
duo  anguli  CDE,  CGE,  duobus 
fnnt  re&o  squales:  Stintautd 
& duo  angub  ACE,  BCE,  duo- 
bus revtis  equales ; fi  auferan- 
- * * tur 
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tur  aquales  anguli  ACE,  CGE,' 
remanebit  angulus  B C E > an- 
gulo CDE,eqnalis  .Si circulum 
igitur  tetigerit  aliqua  re&a  li- 
nea, a conta&u  autem,  &c. 
Quod  eratoftendendum. 

problema  V« 

PROPOSITIO  XXXIII. 

i 

Super  data  recia  linea  defer  ib  er  i 
fr 'mentum  cireult , quod  cad 
piat  angulum  aqualem  dat # 
angulo  rechlineo . 

AD  pun&um  Ajfiat  angulut 
DAB  , ^qualis  angulo  C t> 
acuto  ,*  & agatur  ad  D A , per- 
pendicularis A E,  quae  cadec 
fupra  AB  . Fi.it  deinde  angui®: 
FAB , ^qualis  angulus  FB^f,  fe«, 
cetque  BF>  re&am  A E,  in  F . 
Erunt  igitur  re&ae  FA  > FB , ae- 
quales • Quare  fi-c exuro  F,  de 

in- 
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intcruallo  FA , circulus  defcri- 
batur  AGB,traniibit  is  per  B.^ 
Dico  igitur  angulum  in  fegme- 
ro  AGB  , quod  defcriptum  eft 
fuper  AB,  effe  aqualem  angulo 
C.  Fiat  enim  angulus  in  difto 
fegmento  AGB.  Quia  igitur  AE 
per  centrum  F,tranfit,  &ei 
perpendicularis  eft  DA,  tanget 
t>A , recla  circulum  in  A , per 
Coroll.  propof.  1 6.  huius  lib. 
Quapropter  angulus  DAB.hoc 
©it,  angulus  datus  C,  ^qualis 
erit  angulo  G,  in  Tegmento  al- 
terno AGB. 

Si  vero  (it  angulus  dattis  H » 
obrufus  . Fiatrurfus  angulo  H, 
fqualis  angulus  IAB,  & agatur 
ad  (^perpendicularis  AE,quf 
fupra  AB, cadet.  Reliqua  orn* 
nia  fiant , vt  prius,  defcriptfiq# 
erit  fuper  AC,fegmetum  AKB, 
in  quo  angulus  K , equalis  eft  i 
angulo  dato  obtufo  H.  Nam-#1 

an- 
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angulus  IAB,  hoc  eft , angulus 
datus  H,  f qualis  eft  angulo  K| 
in  alterno  Tegmento  AKB.  Ea- 
dem enim  eft  demonftratio . 
itaque  fu  per  data  re<3a  linea 
defcripfimus  Tegmentum,  &c. 
Quod  efficiendum  erat  • 

PROBLEMA  Vi; 

PROPOSITIO  XXXIV. 

I 

A dato  circulo  fegmentum  ab~ 
fc indere  captens  angulum  £• 
qualem  dato  angulo  reftilineo. 

DAtus  circulus,  fit  A B C , a 
quo  auferre  oporteat  Teg- 
mentum , in  quo  angulus  exi* 
ftes^qualis  fit  dato  angulo  D. 
Ducatur  re&a  EF, tangens  cir- 
r culum  in  A.  Fiat  deinde  angu- 
lus FAE  , ^qualis’ angulo  dato 
£).  Dico  igitur  triangul«m__i 

ACB 
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f &ICB,in  fegmento  ablato  ACBJ 
«qualem  effe  dato  angulo  D, 

Bft  enim  angulus  FAC>aequalis 
angulo  B,  in  alterno  fega»ent® 
ACB.Cura  ergo  angulo  dato  D, 
faftus  fit  aequalis  angulus  FA 
C.erit  quoque  angulus  B , an- 
gulo D , aequalis . A dato  ergo 
circulo  abfeidimus  feginentuni  f 
AC  B,  &c.  Quod  erat  facien-  ‘ 
dum . 


THEOREMA  XXIX 

# * V ’ 4 * 

'PROPOSITIO  XXXV 


Si  in  eitculo  dui  re£h  linei  fi fe 
• - mutua  fecuerint  , rt&angulum 
fompr&benfwn  fub  figmentis 
. •vnius^&quale  efl  ei  ,*  quod  fub 
- figmentis  alterius  comfnhen~ 
dttttr , reci angulo  . 

SEcet  Cd,tranfiens  per  ce- 
rrum retiam  AB,  non  bifa- 
ria I 
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riam  . Secetur  ergo  AB  , bifa- 
riam in  G,  ducantdrque  redbe 
l;G>FB,ericque  FG,  perpendi- 
cahrisadAB.  Quoniam  reJfo 

CD,  diuifa  eik  bifariam  in  F,  & 
jion  bifariam  in  E, erit  fane  re- 
«Sfangulum  fab  CE,ED  , vna  cd 
quadrato  redFfc  FE  , aequalem 
quadrato  re&as  FD  , hoc  e(t , 
quadrato  r€&£  FB:  Ed  autem 
quadratum  re^ts  EF,sequale_^ 
quadratis  redarum  F G>G?,  Sc 
quadratum  reite  FBjaeqna]^/ 
quadratis  re&arum  FG.GB,  e- 
rit  quoque  re&angulum  fub 

CE, ED,  vna  cum  quadratis  re- 
cdarum  FG:GETequaIe  quadra 
tis  redarum  FG,GB.  Dempto 
ergo  communi  quadrato  recfo t 
FG,  remanebit  re&augultini-j 
fub  GE,ED,vna  cum  quadrato 
re^le  GE,2quale  quadrato  re- 
giae GB.  Atqui  etiam  re^anga- 
lum  fub  AE,EB  , vna  cum  qua- 
drato 


/ 


.194  Euclidis  Hiem, 
enim  DA , fecans  vtcunque-^  • 
Diuifa  ergo  A C , bifariam  in  F, 
ducatur  re£tx  EB,  EC,  ED,EF: 
ericq;  EB»  ad  BD , perpendicu- 
laris* &c  EF,  ad  AC  . Quoniam 
igitur  CA,  diuifa  eft  per  aequa- 
lia in  F,  & ei  addita  recta  CD  , 
erit  re&angulum  fub  DA  , DC, 
vna  cum  quadrato  rcilx  C F, 
aquale  quadrato  rectae  D F. 
Addito  igitur  communi  qua- 
drato re*it£  FE,erit  re&angulu 
fub  DA,  DC,  vna  cum  quadra- 
.tis  rectarum  CF,  FE,  sequale^» 
quadratis  redarum  DF>FE:  Eft 
autem  quadratis  redtarumCF» 
F E , aquale  quadratum  redfoe 
E C , idcoqj  & quadratu  rcSig 
EBi  & quadratis  re&arum  DF, 
FE  , squale  eft  quadratum  re- 
#SDE.  Quare  reftangulum_j 
fub  DA,DC,vna  cum  quadrato 
refts  EB,equale  erit  quadrato 
DE<  Cum  igitur  quadra* 
i i - tum 
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tum  re<%  DE , £ quale  qua- 
dratis rectarum  DB  , BE . cric 
1 & re&angulum  fub  Da  , DC  * 

vna  cum  quadrato  r e£tx  E B , 
equale  quadratis  re<ftarum_* 
. DB,  BE.  AbJato  ergo cdmnqi 
quadrato  re<ftae  BE, remanebit 
re&aogulum  fub  D^,DC, qua- 
drato re&se  DB,  aquale;  quod 
1 eft  propolitum . Si  igitur  extra 
circulum  fumatur  punffcum_j 
aliquod,  &c.  Quod  erat  de- 
monltrandum . 


• • 4 r. 
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«Irato  redtf  GE, aequale  efteidi 
quadrato  redlae  GB.-propterea 
quod  redla  AB  ; fecla  eft  bifa- 
riam in  G,&  non  bifariam  in  E. 
Igitur  redlangu  lum  fubCE:ED 
vna  cum  quadrato  redte  GE , 
aequale  eft  redlangulo  fubAE, 
EB  i vna  cum  quadrabo  eiufde 
redt x GE.  Quare  ablato  com- 
muni quadrato  redtas  GE  , re- 
manebit rediangulum  fub  CE, 
ED,  equale  re<ftangwlo  fub  AE. 
EB.  quod  eft  propolitum. 

Quod  Ii  neutra  per  centrum 
tranleat,  flue  vna  illarum  bifa- 
riam diuida^ur,  fiue  neutra  fa- 
cile fere  eodem  medio  fiet  de- 
monftratio  : vnde  cuin  non  fit 
noua  difficultas»  aliud  non  ad- 
do , fi  igitur  in  circulo  dti£  li- 
neale. Quod  demonftrandu 
erat. 


THEO- 
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THEOREMA  XXX. 


E. 


PROrOSITIO  XXXVI. 


» Si  extra  circulum  fumatur  fun * 
'»  • aliquod , e eque  in  cir- 

c.  • culum  cadant  duas linea  $ 
i*  * quarum  altera  quidem  circula 
fecet , altera  vero  tangat  Qgod 
i»  ' fub  tota  fecante  , & exterius 
v /»/*r  punctum  > ^ connexam 
perifberiam  ajfumfta  compra- 
l;  • benditur  r e angulum,  aquale 
erit  ei , quod  a tangente  de- 
fer ibitur,  quadrato  • 


EXtra  circulum  ABC,  pun- 
<^um  fumatur  D , a quo 
linea  ducatur  DA , fecans  cir* 
culum  in  C,  & linea  DB, circu- 
lum tangens  in  B,  Dico  re&a- 
l gulum  lub  DA,DC,  aequale  effe 
quadrato reci*  DB , Tranfeac  . 
* ..  / I enim 


s- 
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Jrato  re<fl£  GE, aequale  eft  eidi 
quadrato  regiae  GB.-propterea 
quod  re&a  AB  ; fecla  eft  bifa- 
riam in  G,&  non.  bifariam  in  E. 
Igitur  reclangulum  fubCE,ED 
vna  cum  quadrato  rc&aeGE, 
aquale  eft  reftangulo  fubAE, 
EB , vna  cum  quadrato  eiufde 
re&x  GE.  Quare  ablato  com- 
muni quadrato  re&ac  GE  , re-1 
manebit  re&angulum  fub  CE, 
ED,  equale  re£anguIo  fub  AE. 
EB.  quod  eft  propofitum. 

Quod  fi  neutra  per  centrum 
tranleat,  fine  vna  illarum  bifa- 
riam diuidatur,  fiue  neutra  fa- 
cile fere  eodem  medio  fiet  de- 
monftratio  : vnde  cuin  non  fit 
noua  difficultas*  aliud  non  ad- 
do , fi  igitur  in  circulo  dtie  li- 
neas, &c.  Ouod  demonftrandu 
erat. 


THEO- 


Digitized  by  Google 


’ Zibtr  Tertius  l 19  3 

, - * , . . .*  * 

THEOREMA  XXX. 

m * * 

PROrOSITIO  XXXVI. 

Si  extra  circulum  fumatur  fun * 
Hum  aliquod , ab  coque  in  cir- 

• culum  cadant  duo  rtffe  linee  , 

quarum  altera  quidem  circula 
fecet , vero  tangat  .Quod 

• /«&  f^/4  fecante  , & exterius 

inter  p unctum  % & connexam 
peripberiam  ajfumpta  comprA - 
henditur  re&angulum, equula 
erit  ei , 4 tangente  de- 

. fer  ibit  ur , quadrato  • *: 

EXtra  circulum  ABC,  puti* 
<3um  fumatur  D , a quo 
linea  ducatur  DA , fecans  cir- 
culum in  C>  & linea  DB, circii. 
Ium  tangens  in  Dico  repa- 
gulum lub  DA,DC,  aequale  effe 
quadrato  rcP*  DB.  .Xraqfeat 
* ..  / I eram 
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rfrato  reA?  GE, «quale  eft  eidi 
quadrato  re£tx  GB;,propterea 
quod  re*fta  AB  ; fecfta  eft  bifa- 
riam in  G? & non  bifariam  in  E. 
Igitur  re&angulum  fubCE3ED 
vna  cum  quadrato  re&ae  GE , 
aequale  eft  re&angulo  iubAE, 
EB , vna  cum  quadrabo  eiufde 
re&x  GE.  Quare  ablato  com- 
muni quadrato  re&x  GE  , re- 
manebit re<ftangulum  fubCE, 
ED,  equale  re&angulo  fub  AE. 
£B.  quod  eft  propoiitum. 

Quod  ft  neutra  per  centrum 
tranleat,  fiue  vna  illarum  bifa- 
riam diuidatur,  ftue  neutra  fa- 
cile fere  eodem  medio  fiet  de- 
monftratio  : vndecum  r.on  fit 
nona  difficultas»  aliud  non  ad- 
do , fi  igitur  in  circulo  du^  li- 
neae,&c.  Quod  demonftrandu 
crac  , 
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THEOREMA  XXX. 

j * m t 

PROPOSITIO  XXXVI. 

Si  extra  circulum  fumatur  fun - 
ftum  aliquod , ab  coque  in  cir* 

, culum  cadant  dua  uHa  Une*  y 
, quarum  altera  quidem  circulii 
fecet , altera  vero  tangat  .Quod 
fub  tota  fecantc , & exterius 
inter  punctum  » & conuexam 
fertpheriam  ajfumfta  compr* - 
henditur  reftangulum,  aquale 
erit  ei , quod  a tangente  de* 
, feribitur , quadrato  • 

EXtra  circulum  ABC,  pua- 
dum  fumatur  D , a quo 
linea  ducatur  DA , fecans  cir- 
culum in  C,  & linea  DB,circiU 
Ium  tangens  in  B,  Dico  repa- 
gulum lub  DA,DC,  aequale  effe 
quadrato  recte  DB  t Tranfeac 
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irato  re^l?  GE, «quale  eft  eidi 
quadrato  redtae  GB.-propterea 
quod  redla  AB ; fedta  eft  bifa- 
riam in  G,&  non.  bifariam  in  E. 
Igitur  re  ^angulum  fubCE:ED 
vna  cum  quadrato  rc&ae  GE , 
aequale  eft  redlangulo  fubAE, 
EB  , vna  cum  quadrato  eiufde 
redtae  GE.  Quare  ablato  com- 
muni quadrato  re&ae  GE  , re- 
manebit rediangulum  fub  CE, 
ED,  equale  re<ftangtilo  fub  AE. 
EB.  quod  eft  propolitum. 

Quod  ft  neutra  per  centrum 
tranleat,  fiue  vna  illarum  bifa- 
riam diuida^ur,  fiue  neutra  fa- 
cile fere  eodem  medio  fiet  de- 
monftratio  : vnde  cum  non  iit 
noua  difficultas*  aliud  non  ad- 
do , fi  igitur  in  circulo  due  li- 
nea?, &c.  Quod  demonftran  du 
erat. 


THEO- 
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• , * * 

THEOREMA  XXX. 

• » , # 

• * 

PROrOSITIO  XXXVI. 


Si  extra  circulum  fumatur  fun* 
chim  aliquod , ab  coque  in  cir - 
• culum  cadant  du&  n8t  linea  , 
quarum  altera  quidem  circulit 
fecet , altera  vero  tangat.Quod 
fub  tota  fecante , & exter  ius 
inter  punctum  , & connexam 
fertpberiam  ajfumpta  comprd - 
henditur  r e R angulum,  aquale 
erit  ei , quod  a tangente 
fcribitur , quadrato  • 


EXtra  circulum  ABCi  pun- 
Pum  fumatur  D , a quo 
Jinea  ducatur  DA , fecans  cir- 
culum in  C,  & linea  DB, circii* 


lum  tangens  in  B,  Dico  repa- 
gulum lub  DA)DC>  squale  e-fle 
quadrato rcPs  DB , Tranfe^C 

I enim 
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enim  DA , fecans  vccunqu^  • 
Diuifa  ergo  A C , bifjriam  in  F, 
clueatur  re&ae  EB,  EC,  ED,EF: 
cricqi^fl,  ad  BD , perpendicu- 
laris» ic  EF,  ad  AC  . Quoniam 
igitur  CA,  diuifa  eft  per  aequa- 
lia in  F,  & ei  addita  re^la  CD  > 
erit  redfcangulum  fub  DA  ► DC, 
vna  cum  quadrato  redtsc  C F,  , 
aquale  quadrato  D F. 

Addito  igitur  communi  qua- 
drato re^  FE,erit  reftangulu 
fub  DA,  DC,  vna  cum  quadra^ 
tis  redtarum  CE,  FE,  aequalem 
quadratis  redarum  DF>FE:  Eft 
autem  quadratis  redfcarumCF» 

F E , ?quale  quadratum  redfoe 
E C , idt^oq,*  & quadratu  rc&? 
EB,  & quadratis  redarum  DF, 
FE  , ?quale  eft  quadratum  re- 
DE.  Quare  redEangulum-> 
fub  DA,DC,vna  cum  quadrato  ( 
xedl?  EB,equale  erit  quadrato 
*e#i  DE.  Cum  igitur  quadra* 
i - - tum 
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tum  r e<%  DE , § quale  (it  qua- 
dratis re^aruin  DB  , BE-.  cric 
'&re#angulum  fub  Da,DC, 
vna  cum  quadrato  rectae  ^ B , 
equale  quadratis  re<ftarum_* 
. DB,  BE.  Ablato  ergo comn^i 
v quadrato  re<ftae  BE, remanebit 

• re<ftaogulum  fub  D^,DC,qua- 
, drato  re&se  DB,  aquale;  qyod 

eA  propofitum , Si  igitur  extra 

• circulum  fumatur  pun&um-j 
aliquod,  &c.  Quod  erat  de- 

• monftrandum  . , 


<,  * 
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THEOREMA  XXXI. 

; PROPOSITIO  JfXXVII. 

% 

Si  extra  circulum  fumatur  fun - 
ftum  aliquod , 4&  e oque  punclo 
in  circulum  cadant  dua  re&a 
' line&)  quarum  altera  circulum 
i fecet , altera  in  eum  incidat  i 
Jit  autem  , quod  fab  tota  feca- 
te,  & exterius  inter  punftum  , 
O»  conuexam  pertpheriam  af- 
fumpta , compr&henditur  re - 
# angulum , Aquale  ei , /zfr 

incidente  defer  ibit  ur,  quadra - 
to  i Incidens  tpfa  circulum-* 
tanget . ■» 


EXtra  circulum  ABC,  cuius 
centrum  H,  pun&um  fu- 
matur D , a quo  ducatur  rc&a 
DA  » circulum  fecans  in  C , & 
re&a  DB, incidens  ia  circulum 
f «•  i ad 
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adpun&um  B,  fitque  reitan-' 
gulum  fub  DA,DC,equaIc  qua- 
drato regiae  DE  . dico  DB>  cir- 
culum tangere  in  E . ducatur 
enimDFjtangens  circulum,  «I k 
iungantur  re&ae  EB,EF.  Quod 
fi  DA>fe cans,  non  tranfeat  pet 
centrum  E , iungatur  quoquG 
re<£la  DE . Quoniam  igitur  re- 
&angulo  fub  DA  , DC , fquale 
eft  quadratum  re&e  tangentis 
. DF : Et  eidem  re&anguio  fub 
DAy  DC  , $ quale  ponitur  qua- 
dratum re&£  DB  : erunt  qua- 
drata redarum  DF,  DB , inter 
fe  ^qualia  ; ideoque  & re<3* 
DF,DJB,^quales  inter  fe  erunt. 
Itaque  quia  latera  dF  , FE , 
trianguli  DFE,  equalia  funt  la- 
teribus DB,BE,  trianguli  DBE* 

• & bafis  D E , communis  erunt 
anguli  DFE,D*E^quales . At* 

' qui  angulus  DFE,re&useft, 
quod  DF , circulum  tangat  . 

-Vi  1 i Jgi* 
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Igitur  & angulus  D2>E  , reflus  • 
erit.  Quapropter  per  coroll. 
propof.  1 6:  huius  lib.  DB  , cir-  ' 
culum  tanget, quod  cft  propo-  ’ 
/itum  . Si  ergo  extra  circulum 
fumatur  pun&um  aliquod, &c. 
Quod  eratdemonftrandum. 


I 

I 
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LIB  ETt  Q^V  jIBJT  V Sm 
- DEFINITIONES. 

’ . . i • * * : „ 

i T7rgura  re^ilinea  in  figura 
X/  re&ilinea  infcnbi  dici- 
tur, cum  finguli  eius  figurx , 

: quae  infcribitur,  anguli  /in* 
gula  latera  eius  , in  qua  in- 
fcribitur, tangunt . 

*.  Similiter , & figura  circum 
figuram  defcribi  dicitur  ,cu 
fingo  1 a eius  , qu$  circum- 
^ fcribitur, latera  fingulos  ekis 
figurf  angulos  te tigerio t, cir- 
cum quam  illa  defcribitttf. 

3 Figura  re&ilinea  in  circulo 
infcribi  dicitur  • cum  finguli 
1 4 eius 


i 
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cius  figure,  quae  infcribitur 
anguli  tetigerint  circuli  pe. 
Sipheriam . - 

4.  Figura  vero  re.ftilinea  circa 
circulum  defcribi  dicitur, 
cum  fingula  latera  eius,  quae 

/circunfcribitur,  circuli  peri- 
pheriam  tangunt . 

5.  Similiter, 8c  circulus  in  figu- 
ra redilincri  infcribi  dicitur, 

f cum  circuli  pcripheria  fin- 
..gula  latera  tangit  eius  figu- 
\ r«,  cui  infcribitur . • 
fi.  Circulus  autem  circum  figu- 
* ram  defcribi  dicitur,  cuou 
circuli  peripheria  fingulos 
tangit  eius  figu  re,  quam  cir? 
cumfcribit, angulos . . 
$.Re&a  linea  in  circulo  acco- 
- modari)feu  coaptari  dicitur, 
. cum  eius  extrema  in  circuli 
pcripheria  fucrin  c • * 

c 1 

1 * ■ * j,  *«  * . * 


r • . ' < . 


* 
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«?  RO  BLEM  A.  L’I 

PROPOSITIO  I.  ' 

• s 

I m 

Jn  dato  circulo  retiam  lineanLj 
accommpdare  aqualem  data 
reti  a linee,  , que  circuli  diame - 
tro  non  Jit  mater  * 


TN  circulo  ABC,  coaptazida 
,1  fic  rc#a  linea  ^qualis  re&at 
Jinef  datg  G , guas  tamen  ma- 
ior non  iit  diametro  circur* 
dati.  Cum  enim  diameter  fit 
omnium  redarum  in  circulo 
maxima,  fidatare^a  diame- 
tro maior  foret , non  portet  in 
circulo  aptari  illi  vna  ^qualis  » 
Ducatur  ergo  diameter  BC. 
Itaque  fi  data  re&a  G,*quaiis 
fuerit  diametro  , aptata  erit 
BC,ijli  ^qualis  : Si  vero  G,  mi- 
nor fuerit  diametro , abfcindai 

i.ir  i i m 
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tutBE  * ^qualis  ipfi  G,  & cen- 
tro B , internatio  autem  B £ , 
circulus  defcribatur  EA,fecans 
circulum  ABC, in  A.  Duda  igi- 
tur reda  BA  , erit  ea  aptata  in 
circulo  ABCequalidat§  rede 
G.  Eli  enim  BA,f  qualis  ipfi  BE 
& G,  ^qualis eidem  BE,  per  | 
conftrudionem . Qtiare  AB,  & 

G , inter  fe  equales  quoqu^ 
erunt . In  dato  ergo  circulo 
redam  lineam  accommodaui- 
masj&C'  Quod  erat  faciedum; 

" * . * . V r » * * 

• * * v * f 
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i<  » • » * 

THEOREMA  IT. 


» * » » 


s < 


- - PROPOSITIO  II. 


. i'*» 


In  dato  circulo  triangulum  dt* 
frnbete  dato  trtangulo 

aqutangulum  • 

* • • * \ *»  ■ • 

* * * ■■  4. 

S it  in  circulo  XtC,  dato 
defcribendum  triangulum 
«quiangulum  Itriangulo  dato 
^tiicuhque  DEF.  Ducatur  rc^ 
#a  GH, tangens  circulum  i 'tu* 
A,fiatque  angulus  G AB,  angu- 
lo F, ^qualis , 3c  angulus  HAC 
angulo  E , atque  extendantur 
re&ae  AB,AC:  ad  circum  fere  a 
tia  vfqi  in  pun&a  B,  & C»  coti- 
fugaturqtie  re&a  BC,  Non  ca- 
det  autem  re&a  ^C,in  re&am 
^B,vel  inter  reflas  AB  > AG> 
propterea  quod  anguli  GAB$ 
H-dC,hoc  eit)anguli  FjE,mino^ 

16  ic* 
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res  funt  duobus  rectis  • Edent 
autem  duobus  rc&js  aequales, 
fi  AC>i a ABjCzdeiet ivel  maio. 
res  duobus  rectis , fi  inter  AB, 
«*#G, caderet . Dico  triangulum 
ABC, circulo  dato  infcriptum  * 
efic  «quianguiuoj  dato  trian- 
gulo DEF.  Ed  enim  angulus  C» 
aequalis  angulo  GABi&.  eidem 
angulo  GAB,xqualu  ed  angu- 
lus F , ex  condruebone . Quare 
anguli  c,&  F,  inter  fc  quoque 
erunt  aequales . Similiter  quia 
angulus  b,  aequalis  ed  angulo 
iiAQSc  eidem  angulo  H AC,f- 
qaalis  ed, per  coniti  u^l/onenaf 
angulus  E , erunt  etiam  anguli 
E,  inter  fe  aequales.  Cum-§ 
■gitur  duo  anguli  Jt,&  C.  trian- 
guli -rfEC, aequales  fint  duobus 
angulis  F,  trianguli  DBF,  e. 
nt quoque  reliqui  angulis, 
aequales.  iEquianguIuui 
fr£0  triangulum  A£Cy  tria* 

' ' ^ guiq  - 


t 
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* Idht  Quarturl 
galo  DeF..  gjuare  in  datocir» 
culo  triangulum  defcripfunus* 
&c.  Qaod  faciendum  erat  • 

PROBLEMA  lll 

# 

PROPOSITIO  IU. 

. . . * ‘ . 

Cires  datum  circulum  triangu^ 

< lum  dtfcnbcre  dato  triart- 
iulo  aquianiuUm 

# » % , 

Circa  circulum  datum kt 
C,  deferibenduui  iit  tria* 
gulum  f quiaugulum  dato  tria-» 
guloDEF.  Producto  latere  EF, 
vti  inque  ad  0 ,3c  H , fu  rapto*  j 
que  centro  circuli  I , ducatur 
rCvla  vtcunque  Al , & fiat  an- 
gulus AlB  , aequalis  angulo  De 
G,&  angulus  JSIC , angulo  DF  ; 
H.  Deinde  ex  A}B>C,  educan- 
tur  ad  Alt  Blt  Cl  perpendicu- 
Ure*  KJL,tM,MK., <iu*  circula 

tan;  1 
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tft  figent  in  pun&is  per 

coroil.propof  t^.iib; 5 coibunt-  ' 
que  in  punctis  K.,1  M.  Si  enim 
duceretur  retfia  AC  , fierent 
duo  anguli  'iLac&CA,  duobus 
re&is  minores,  ac  proinde  AK 
CK, coibunt,  &c.  Kam  re&a_ » 
haec  du&a  AC,  caderet  fupra 
re<ftas  ^I,CI,  quod  hae  anguia 
conitituant  in  1.  Cum  enim-» 
fpatium  circa  heqtfale  fit  qua- 
tuor  redtis,ex  coroll.i.  propof. 
15.  lib  1.  hoc  eft,  quatuor  ali* 
gulis  ad  £,  & F,  fintq;  duo  an- 
guli A\B<  CIB,  duobus  angulis 
DEO,  DFH  , aequales;  erit  reli- 
quum fpatium  A\C  , reliquis 
duobus  angulis  DEF,  DF£ , ae- 
quale: Sed  hi  minores  fknt 
duobus  replis . Igitur &fpatiu 
AlC, minus  erit  duobus  re&is, 
ac  proinde  angulus  erit-rflC. 
^iias  fpatium  illud  effet  vel  £-  t 
quale  duobus  re&Sjti  nimirum 

AI, 
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AT, GI,  vivam  re^am  linea  cotu 
ftituerentjveJ  maius  duobus  re 
Ittsjfi  redia  AI,produdfca  cade* 
ret  fupra  I.  C.  Cadit  igiturne- 
ceffario  AI,  produdia'  infra  C!» 
atque  idcirco  angulus  fiet  Ai 
C>ad  partes  K,&  du<fta  redhui» 
AC,  faciet  eum  AK,CK , duo- 
bus angulos  minores  duobus 
re&isiideoque  regiae  AK,  CK, 
coibunt  in  K.  Non  fecus  ofte- 
demus,AL,BL,coire  in  L,&  CM 
BM,  in  Mi  quia  du&se  reflas  A 
B.BC, facient  cum  AL,BL)CMt 
BM » angulos  minores  duobus 
reddis . Defcriptum  eft  igitur 
circa  circulum  triangulum^* 
KLM , quod  dico  eife  aequian- 
gulum  triangulo  DEF.  Quonia 
enim  omnes  anguli  in  quadri- 
latero  AIBL,equales  funt  qua- 
tuor  re&is , vt  ad  32.  propof. 

. lib.i.  oftenfuin  fuit  , & anguli 
IALIBLjfunt  duo  re#i>  eruat 

reli- 
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reliqui  AIB,&  L,  duobus  rectis, 
aequales' ►’  Cutn  igitu r & angu- 
Ii  DEG.DEF,fint  duobus  rc&is 
^quales#  auferantur  aequales 
AiBjDEG  , remanebit  angulus 
L, angulo  DEF,equalis . Pari  ra- 
tione oftendenlus  angulum  Mj 
aequalem  effe  angulo  DFE,  Re- 
liguus  igitur,  angulus  K , reli- 
quo angulo  Diequalis  erir»  atq; 
Idcirco  triangulum  KLM^quU 
fcnguluni  triangulo  UEF.  Circa 
datum  ergo  circuitu&c.  Quod 
efficiendum  erat 


> * i • -v  ► 


% t ► 


• « • i • 


pro: 


liber ‘§ln*rtut  • 10£ 

v . « •** 

PROBLEMA  IVv 


PROPOSITIO  IV, 

; 2»  dato  triangulo  circulum 
infcribcre  • 

SItdefcribendus  circtlusiil 
dato  triangulo  ABCDiui* 
lis  duobus  angulis  ABC?  ACB, 
bifariam  re&is  BD,CD,qujc  in* 
tra  triangulum  coeant  io  D,dii 
cantur  ex  D,ad  tria  latera.per* 
pendiculares  DEvDF>DG. Quo- 
niam igitur  duo  anguli  DBH,D 
EBj tVianguIiDB Ecquales  fune 
duobus  angulis  DBF,DFB,tr:a- 
guli  DBkvterque  vtrique  * 8c 
latus  B D , commune*  erunt 
quoque  latera  DEtDFeqviaba, 
Eademque,  ratione  aqualia  «• 
runc  latera  D F , DG  , iiL-* 
triangulis  PCF,DCG.  Cum  igi« 

J»? 


* s>  '*  .i 
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tur  tres  re&ae  DE,  DF  DG,  fint  * 
«quales;  circulus  ex  D,  ad  m- 
teruallum  DE,defcriprus  tran- 
fibit  per  reliqua  puncfta  F , Sc 
G;  tangetque  latera  trianguli 
in  E^G  per  coroll  propof:  16. 
lib.$.quod  latera  perpendicu- 
laria llnt  ad  femidiametros  D 
E,  DF,  DG  In  dato  ergo  tria»-  i 
gulo  circulum  defcripfimus . | 

Qi-od  erat  efficiendum., 

2 

PROBLEMAV. 

PROFOSITIO  V. 

Circa  datum  triangulum  circu- 
lum deferibere. 

* t '• 

Sit  circulus  deferibedus  cir- 
’ ca  datum  triangulum  AB 
G Diuidantur  duo  latera  AB, , 
AC,  (que  in  triagulo, repagulo * 
vel  obtulangulo  fumenda  sut 

^ faci- 

*% 
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facilitatis  gratia,  circa  re^um»' 
vel  obtufum  angulum  , quam- 
uis  hoc  non  lit  omnino  necef- 
farium,  fed  duo  quacuis  latera 
bifariam  poffinc  fecari  ) bifa- 
riam in  D,&  E,pun<SM$,  ex  qui- 
bus educantur  DF>EF;perpcn- 
dicu lares  addita  Iatera,coeu- 
tes  in  F,  ( Quod  enim  coeant » 
patet.  Nam  & do&aeffetre- 
fta  DE, fierent  anguli  FDE  , FE 
Djduobus  rc&is  minores)  erit- 
que  F,vel  intra  triangulum, vel 
n latere  BC,vel  extra  triangu- 
lum . Ducantur  re<Sae  FA,F£  » 
PC.  Quoniam  igitur  latera  AD* 
DF>trianguliADF, aequalia  funt 
lateribus  BD.DF , trianguli  JBD 
anguli  ad  D, restiterunt  ba 
es  FA, FB  aequales  . Eodem*# 
nodo  erunt  FA,FC,  equales  . 
£um  ergo  tres  redlac  FA,FB,  P 
5,  fint  aequales , circulus  dc- 
'criptusexF,  ad  interuallum 

FA* 
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J*A,tranfibit  quoque  per  puri- 
na B ,&  C,  Circa  datum  ergo 
triangulum  circulum  deferip- 
iimus  . Quod  erat  faciendum. 

PROBLEM  A VI. 

PROPOSITIO  VI. 

Iv  dato  circulo  quadratum  dt • 

, * feribere  • . 

V*  / 

S it  jn  dato  circulo  ABCD  t 
cuius  centrum  E,  inferibe- 
dum  quadratum?.  Ducantur 
duae  diametri  AC,BD,fecantes 
fefcad  angulos  reStos  in  cen-1 
tro  E iungantur  re£be  AB,B 
G,CD,DA.  Dico  ABCD  , efiTe^ 
quadratum  inferiptum  in  dato 
circulo  . Nam  quia  latera  EA, 
E*B , triangu  Ii  AE  B , sequ  al ia  fu  n t j 
lateribus  EC,EB, trianguli  CEIr 
eum  omnia  fint  ex  centro ; & 

anguli 


, Liher  §lkartusl  >11} 
anguli  contenti  funt  re&i  erut 
JS afes  AB,KC$qualfcs . Eade*n 
ratione  fquales  erunt  re&x  B 
QCD,  Item  re£te  CD,D^r,  & 
re&ae  DA,AB.Omnia  igitur  la* 
tera  quadrilateri  ABCD, aequa- 
lia inter  fe  funt.  Quod  bre- 
tiius  ita  concludemus . Quonia 
quatuor  anguli  ad  E > aequales 
iunt, nimirum  re <3i> erunt  qua-  4 

tuor  arcus, quibus  iniiftunt;  *- 
qualesjac  proinde  «St  re&$  qua 
tuor  fubt^nfae  aequales  erunt . 
Omnia  ergo  latera  quadrilate- 
ri ABCD,in ter  fe  aequalia  iunt 
autem  & anguli  re&i,cum  om- 
nes in  /emicirculi  exiftant. 

Quare  quadratum  erit^  APcD, 
proptereaq,*  in  dato  circulo 
quadratum  defcripfimus.Quod 
erat  faciendum  • 


PRO' 


Diaiti; 
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PROBLEMA  VII. 

PROPOSITIO  VII.' 

f , 

Circa  datam  circulum  quadra* 
tum  dtfcribcrt . 

%*  \ / * * **  »t 

Sit  circa  datum  circuhim-i 
ABCD  , cuius  centrum  E, 
, deferibendum  quadratum-* . 
Ducantur  duae  diametri  AC, 
B;D  , fecantes  fe  ip  E,  centro 
ad  angulos  re&os,  & per  A,  B. 
C ,&  D,educanir  ad  diametros 
lineat  perpendiculares  FG  FH, 
HI,  IGj  coeuntes  in  pungis  F, 
H,i,G.  Quod  enim  coeant  AF, 
BJF,  patet  ex  eo,  quod  du&a-i 
re£la  AB  , faciat  cum  AF  , BF, 
duos  angulos  duobus  re&is  mi- 
nores; atq;  ita  de  reliquis. Dico* 
FH1G,  effe  quadratum  circaJ 
chculum  datum  deferiptum . 

Cum  ; 


•? 
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Cum  enim  anguli  AEB  , FBE, 
fiat  re&i;  erunt  FH,  AC, paral- 
lele» (iniiliterque  erunt  Gl,AC, 
parallelae  . Quare  & FH  , GI , 
parallelae  erunt . Eodem  modo 
parallelae  erunt  FG<HI . Quo- 
niam igitur  parallelogrammum 
ert  ACHF,  erunt  latera  oppofi- 
ta  AC,  FH , aequalia , & angitfi 
, oppofici  ACH,  AFH,  aquales  , 
Sed  ACH  eft  regius.  Igitur 


AFB  rr&us  erit . Eadem  ratio- 
re oft*n demus  angulos  H,l?G, 
re&os  elfe;&  latera  HI,IG,GE 
,equalia  efle  diametris  BD,aC. 
Quare  cum  diametri  fine  ae- 
quales, erunt  & qua  tuor  late- 
ra FG,FH,Hl,lG»?quaJia,  ideo- 
que  FGIH  quadratum  erit, cu- 
ius quidem  latera  circulum^  * 
tangunt , per  corollarium  pro- 
pof.  F6-  lib.3.  Circa  datum  igi- 
► tur  circulum  quadratum  de- 
I fcriplimus.  Quod  £rat  efficien- 
Uim  4 . FRO- 


f 

> 
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«.  **  i 

PROBLEMA  VII L 

♦ » » 

PROPOSITIO  VIII. 

■ Jn  dato  quadfato  circulum 
defcribere 


Sit  in  dato  quadrato  ABCD, 

infcribcnduscircului  , E)i- 

uitis  lateribus  bitariam  in  E F> 
Gj-H,  ducantur  rc&x  EG,  FH, 
fecantes  fe  in  I»  Quoniam  i£i- 
tur  AD.BC,  rea*  aquales  sut, 
parallel?,  erunt , & dimur.ae 
earum -<4H>BF,  equales»  & pa 
rallele  . Quare  &.  AB,  parallela 

e(l,^equalisipfiFH  Eaderr 

ratione  erit  DC,  parallela  , cx 
• equalis  eidem  FH  : lremque^ 
re&e  AD.BC,  parallele  erunt , 
& equales  ipfi  EG-  Sunt  igitur 

parallelogramma  AI,IH,  C\,iv* 

rdeoqne  re6T*  iE*IF»IGi1H*  z* 
; quales jj 
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quales  erunt  re&is  AH,  EB,  D 
H,AE  : Sunt  autem  hk  inter  fe; 
aequales  , cum  fint  femifles  ae- 
qualium ADjAB^c-  Quare  & 
re#ae  1E>1F,  1G,1H,  aequales  e- 
runt  , ac  propterea  circulus 
deferiptus  ex  I,ad  intcruallum 
1E  , tranfibit  quoque  per  pun- 
&a  F,G,H  , qui  cum  contingat 
latera  AB,BC,  CDjDA,  per  co- 
roli.  propof.16. lib.j.quod  an- 
guli ad  E,F,G,H,  fint  rc&i,  de* 
lcriptus  erit  in  quadrato  AC. 
In  dato  ergo  quadrato  circu* 
lum  defcripfimus  • Quod  effi- 
ciendum erae  • 


* 

S» 


, s. 


PRO- 


1 1 S Euc  fidis  Elem* 

4> 

PR.OBLEMA  IX. 

PROPOSITIO  IX. 

v* 

Cires  datum  quadratum  cir* 
culum  dtfcrtbere . 

t 

Sit  deferibendus  circtiluj 
circa  quadratum  ABCO . 
Ducantur  diametri  AC,  ED,  fe- 
cantes  fe  io  E.  Quoniam  igitur 
latera  AB,  AD,  trianguli  ABD,  • 
aequalia  funt , erunt  anguli  AB 
D,ADB,  aequales : Eilautem_j 
angulus  BAD , re&us  , Quare- 
ABD,ADB,femiiedfci  erunt . Si- 
militer oftendemus,  reliquos 
omnes  angulos  ad  A,B,C>D,  ef- 
fe  femire&os  i & idcirco  inter 
fe  ^quales . Cum  ergo  anguli 
EAD,EDA,  fine  equales  » erunt 
redlae  EA,ED.aequales  . Eadem 
r3,“;one  EA, EB, ^quales  erunt, 

nec- 
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nec  non  £B,Eg . item  EC>ED 
Quare  circulus  ex  E»  defcri- 
pcusi  interuallo  EA  , tranlibit 
per  reliqua  pun&a  B,C  D.  Cir- 
ca datum  ergo  quadraturae 
circulum  dcicnplunus  • Q^od 
erat  faciendum . 

PROBLEMA  X. 

„ • • *» 

PROPOSITIO  X. 

ifofceles  triangulum  conftitutn  i 
quod  habeat  vtrumque  eorum » 

. qui  ad  b+fin  funty  angulorum* 
duplum  reliqui  • 

SVmatur  qu$uis  re£fca  linea  i 
AB  , quae  diuidatur  in  C , 
ita  vt  re&Hngulum  fub  AB.BC 
aquale  lit  quadrato  re&$  AG « 
Deinde  centro  A»interuallo  ve 
ro  AB,  circulus  deicribatur,  in 
quo  accommodetur  re&a  BD, 

K * §qua- 
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f qualis  ipfi  AC,  iungaturque.^ 
re«ftaAD.  Quoniam  autem  rc- 
&e  AB»  AD,  equales  funt,  erit 
triangulum  ABD , Ifofceles  . 
Dico  vtrumque  angulorum_* 
ABD,ADB,  duplum  effe  reliqui 
anguli  A Du&aeoim  r e^a-» 
CD,  deferibatur  circa  triangu- 
lum ACD,  circulus  DCA  Qiio- 
niam  igitur  re&angulum  fub 
AB  i BC , equale  eit  quadrato 
re&£  BD  , & re&a  A B , fecat 
circulum  DCA  , tanget  redbu» 
BD,  eundem  circulum  DCA, ia 
V.  Quare  angulus  BDC>fqua- 
iis  e It  angulo  A>  in  alterno  Teg- 
mento CAD.  Addito  igitur  c5- 
muni  CDA  , erit  totus  angulus 
ADB  , equalis  duobus  angulis 
CAD, CDA  ; Sed  his  eifdem 
qualis  eit  etiam  angulus  ex- 
ternus BCD  ,•  angulus  ergo  BC 
D, equalis  erit  anguloADB,hoc 
eit,  angulo  AEDjCu  ABD, ADB, 

$qua- 
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$quale$  fint , ac  propterea  rc- 
&§  CD,BD,§quaIes  erunt : Eft 
autem  BD,equalis  polita  reft§ 
AC . Jgitur  & CD  , ipfi  CA,  ae- 
qualis erit ; ac  propterea  an- 
guli CAD,CDA,equales  Angu- 
lus igitur  ADB , qui  equali>  of- 
tefus  eft  duobus  angulis  CAD, 
C DA  , duplus  erit  alterius  eo- 
rufp|  anguli  nimirum  A.  Quare 
& angulus  ABD,  duplus  erit 
eiufdem  anguli  A lfofceles 
ergo  triangulum  conftituimus 
habens>&c.  Quod  erat  cfficiea 
dum. 


c 

* » 

K j PRO- 
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PROBLEMA  XI. 

PROPOSITIO  XI. 

~ * ' < 

in  dato  circulo  , fent  agonum  *- 
qutlateruw , &quiangH - 

lum  tnjcnbere . 

* c* 

STt  in  dato  circulo  ABCDE  , 
infcribendum  pentagonu 
$quilaterum>&  fquiangulum . 
Conftruatur  triangulum  Ifo- 
fccles  FGH,  ira  vt  vterqu^ 
angulorum  G,H,  duplus  fit  re- 
liqui F . & in  circulo infcriba- 
ttir  triangulum  ACI)  , squian- 
gulum  triangulo  FGH,  & vter- 
que  angulorum  ACD,^*DC,  bi- 
fariam diuidatur  re  (Siis  CE^DB, 
atque  re&£  iungatur  AB,  BC,‘ 
CD.DE.EA.  Dico  pentagonum 
ABCDE,  in  circulo  daro  inferi- 
ptum,  effe  equilaterum , & c- 
; quian- 
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.quiangulum . Cum  enim  vcetw 
.que  angulorum  ^CD,ADC,d* 
plus  fu  anguli  CAD , & diuifus 
bifaria  mi  erunr  quinque  anguli 
ADB5BDC,C^D,DCE,EC^.  9. 
quales  , Qjare  arcus  AE  , BC, 
CD,  DE, EA  , fu  per  quos  afeen- 
derunt,  atque  idcirco  & re&* 
AB,BC,CD,DE,E^ , equales  e- 
runt  . diquilaterum  eft  igitur 
pentagonum  ABcDE.  Rurfus, 
quia  arcus  ^B,ED,^quales  suti 
addito  communi  BCD,  fient 
equales  ^<BCD,EDCB.  Anguli 
ergo  AED,  BaE,  di&is  arcubus 
. infiftente.s  aquales  erunt . Eo- 
.dem  modo  equales  erunt  cui- 
libet horum  angulorum  reli- 
. qui  anguli . Infiftunt  enim  *• 
qualibus  arcubus»  quorum  fin- 
git 1 i cy  ternis  arcubus  aquali* 
bus  componuntur . Aiquian- 
gulum  eft  ergo  pentagonuncL-* 
A&CDE . Quare  cura  Sc  $ quir 
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lacerum  effe  iitoitenfum  in- 
fcriptum  erit,  dato  circulo  pe- 
tagonum  equilaterum,&  equi- 
angulum.  Quod  faciendum*» 
Crat. 

PROBLEMA  XI  r. 

PROPOSITIO  XII. 

Circa  datum  circulum  > pe nt ago- 
num aquilaterum  , & tqui- 
angulum  defcribere  . 

Sft  circa  datum  circulum-» 
' ABCdE  , defcribendumL-» 
pentagoDum  fquilaterum  , & 
^quiangulum . Iafcribatur  ia 
co  pencaganum  equilaterum , 
& Iquiangulum  ABCDE,  & ex 
centro  F.  ducantur  re<ftf  F A% 
FB,FC,FD,FE , ad  quas  ducan* 
tu  r perpendiculares  GH,HI> 
IK,  KJL,  LG,  coeuntes  in  G.H, 

4 
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I,K*L.  Cum  enim  anguli  GAE,' 
GE^,  duobus  (int  re<Si»  mino- 
res , partes  nimirum  angulorii 
retforum  FAG,  FEG  i*  coibunt 
retf§  AG,  EG , ad  partes  G,  5c 
fic  dcalijs.  Etquiaipf$  tan- 
gunt circulum»  per  coroll.  pro* 
pof.  i6.  lib  3.  erit  deferiptuu* 
pentagouumGHIKL*  circa.» 
circulum>qdod  dico  efle  equi, 
laterum»  atque  ^quiangulum  . 
Du&us  enim  retiis  FG»  FH  . 
FI,FK,FL » erunt  quadrato  rc- 
tle  FH,  equalia  tam  quadrata 
rectarum  FA, AH,  quam  reda- 
rum FB,  BH.  Qiure  quadrata 
reclaru.n  F A, AH,  ^qualia  erut 
quadratis  reJlarum  F A , A H . 
Demptis  igitur  quadratis  §qua> 
libus  redarum  equahum  FA» 
•Fi?,  remanebunt  quadrata  re- 
ti irum  AH,£H,  equalia»  ideo-  ♦ 
que  & re^le  AH,  -BH , ^qualet ; 
erunt.  Quod  etiam  conltat  c*  . 
„ - it  J co: 
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coroll.  a.  propof.36.  lib.3*  cum 
AH,BH,  ex  eodem  puncto  H , ' 
ducantur  circulum  tangentes 
in  A,&  BrQl!oniam  er  o latera 
AF,FH,  trianguli  AFH,  ^qualia 
funt  lateribus  BfFH, trianguli 

BFH . Eft  autem  & bafis  A H . 
bali  Bl! , fqualis , vt  oftenfum 
«ft  jerunt  anguli  AYH  # BfH  • 
fquales . Igitur  & anguli  AHFf 
BHF«  Duplus  igitur  elt  angulus 
wfFB,  anguli  BFG,  & angulus 
AHB  > anguli  BHF.  Eodem-» 
modo  oftendemus , angulum-» 
BFc duplum  efle  anguli  BF I» 

Sc  angulum  BlC  anguli  BlF. 
Cum  igitur  anguli  -<*FB  , BFC  , 
fiut  fquales>quod  infufcant  cir- 
cumferentijs  AB  , bC  > que  e- 
quaJe&funt,cum  a rectis  ?qua 
jibus  fubtendantur  AB  , Bc  * 
erunt  & dimidij  eorum  BFH > 1 

BFI,  ^quales . Quocirca  c«ni_j 
duo  anguli  BFH,HBF, trianguli. 

. • BhHi 
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BFH  , equal  :s  Huc  duobus  an- 
• gulis  BFljlBF;  trianguli  1FB>& 
latus  illis  adiacens  commune 
BF,  erunt  & latera  BH,  BI,  x- 
qualia,  & anguli  BHF,  BIF»  ae- 
quales . Dupla  eft  ergo  revbu» 
HI , re#f  HB  . Eademque  ra- 
tione oflendemus  GH,  rc&am 
duplam  cfle  re&x  HA  . Sunt 
autem  o (lente  arquales  H B * 
H A . Igitur  & earum  dnplx 
HI,HG  f quales  erunt  Similiter 
demolii  abimus  reflas  IK,  KL, 
L G,  ^quales  effe  cuilibet  re- 
dlarum  HI  HG  . aEquilaterum 
ergo  eft  pentagonn m GHIKL. 
Rurfus  quoniam  oftenfum  c&j 
angulos  BHF, BIF, ^quales  efle* 
ac  femiffes  angulorum  BHA, 
BiC:  erunt  & eorum  dupli  BH 
A>  BIG,  fquaJes  : Eademque 
ratione  anguli  IKL.KLG>LGH 
$quales.erunt  cuilibet  angulo- 
rum BHA,B1C  . iEquiangulum 
• . . K 6 igi- 
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igitur  eft  pctagonum  GHIKL.' 
Quaprpptcr  cum,  & «quilacc- 
rum  fit  oltenliim  , defcriptum 
erit  circa  datum  circulum, pe* 
tagonum  £quilaterum,&  $qui- 
angulum.  Quod  efficiendum-* 
erat.  , 

PROBLEMA  XIII. 

j 

■PROPOSITIO  XIII. 

In  dato  pentagono  iquilaterop 
& aquiangulo  circulum 
in  fer  iit  era  • 

i * 

Sit  inferibendus  circulus  id 
dato  pentagono  ABCDE  • . 
Dmidantur  duo  eius  anguli  fi  A 
E,  ABC , proximi  bifariam  re-.  « 
Ais  AF,  BF , quf  coeant  in  F.  / 
Cum  enim  exfchoiio  praece- 

j 

i 

i’ 
■< 


dentis  propef.  rcStx  AF  , BF  9 
fccent  oppoiita  latera  CD*DEf, 
w‘  bifa* 
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bifariam , neccifc  eit , duas  reJ 
- &as  AF»BF.fe  mutuo  intra 
tagonum  fecare , priufquaau# 
regiis  CD,D E, occurrant.  Coa- 
nebantur  deinde  rc&x  FCt 
ED,FE . Quoniam  igitur  latera 
AB,BF,  trianguli  ABF,  aqualia 
funt  lateribus  CB,BF,triangul| 
CBF  : Suat  autem  ex  conftru- 
&ione,  & anguli  iplis  contenti 
aequales  ABF,CBF;erunt  bafes 
AF>CF,  & anguli  BAF.BCF,  x- 
quales  . Cum  igitur  anguli  BA 
E>  BCD,  ponantur  «quales, 
BAF,  dim  d um  fit  anguli  BAE, 
per  coa  tra&ionem  , erit  dc 
BcF , dimidium  anguli  BCD . 
Diuifus  efl  ergo  angulus  BCD, 
bifariam  . Simili  modo  offende- 
mus f reliquos  duos  angulos 
CDE.DEvf,  diuifos  elfe  bifaria  * 
Ducantur  iam  ex  F,  ad  lingula 
perftagoni  latera  perpendicu- 
lares FG,FH,FI, FK, FL . Quo- 
niam 
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. piam  igitur  duo  anguli  F G A « 
. FAG  » trianguli  FAG  , aequales 
fune  duobus  angulis  FLA,FAL* 
trianguli  FAL»  cftque  latus  AF 
fubtenfum  yni  aequalium  an- 
gulorum commune  erunt  & 
redae  IjGJJL,  ^quales  . Simili- 
terque  offendentur  reliquae 
perpendiculares  FH>FI>FK,  ae- 
quales  cuilibet  iftarum . Cir- 
culus igitur  deferiptus  ex  cen- 
tro F,  tk  interuallo  FG  > tranfi. 
,bit  per  punda  quoque  H>l,K, 
L.  Quoniam  vero  latera  pen- 
tagoni circulum  hunc  tangut , 
per  coro!Lpropof.i6.  lib. 3.  eo, 
quod  angulos  redos  faciant 
cum  femidiametri  FG  FH,&c. 
erit  circulus  in  dato  pentago- 
no iuferiptus.  Quod  facien- 
tium erat . 

* * 

1 • * \ * 


* * 


FRO- 
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PROBLEMA  XIV. 

' . ' f 

PROPOSITIO  XIV. 

qifca  datum  fentagonum 
l*rcrum,&  a qm  angulum 

ar  culum  defer ibtre, 

« ' 

Sit  circa  p*ntagomim  A^Q 
PE  equilaterum,&  f q.uii« 
gulum , circulus  deferibendus. 
Diuifis  duobus  angulis  BAE,  A 
BC,  bifariam  rc<ftis  AF,BF>quae 
coeant  n F,  intia  pentag<  nu  » 
vtin  antecedente  propofitio- 
ne  demoflliratum  eft»  & con- 
iunftis  r^jblis  FC,FD,FE,often- 
demus , vt  in  procedenti  pro- 
blemate; reliquos  etiam  angu- 
los BCD,CDE,DEA,  fettos  etfe 
bifariam  . Erunt  ergo  omnes 
anguli dimidij  inter  fe  «qua- 
les, quod  toti  anguli  o quales 

po- 


\ 
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. Diam  igitur  duo  anguli  F G A , 
. FAG  » trianguli  FAG  , aequales 
.fune  duobus  angulis  FLA,FAL, 
trianguli  FAL,  cltque  latus  AF 
.fubtenfum  yni  aequalium  an- 
gulorum commune  erunt  & 
Te&ae  F,G,FL»  fquaies  . Simili* 
ter  que  offendentur  reliquae 
perpendiculares  Ffi,Fl,FK,  ae- 
quales cuilibet  iftarum . Cir- 
culus igitur  deferiptus  ex  cen- 
tro F,  &(  intcruallo  FG  i tranfi. 
,bit  per  pun#a  quoque  H,i,K, 
L.  Quoniam  vero  latera  pen- 
tagoni circulum  hunc  tangut , 
per  coroll..propobi6.  lib. 3 . eo, 
quod  angulos  re&os  faciant 
cumfemidiametri  FG  FH,&c. 
erit  circulus  in  dato  pentago- 
no iuferiptus.  Quod  facien- 
tium erat . 


. I 


FRO- 
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PROBLEMA  XIV. 

* * 

PROPOSITIO  XIV. 

Cire*  datum  fent agonum  tqui* 
l»Terwn,&  Aqmangulum 
ut  culum  dtfcriberp  • 

Sit  circa  pentagonum  «<#BC 
PE  equtlaterum,&  fquia* 
gulum , circulus  deferibendus. 
Diuifis  duobps  angulis  BAE,  A 
BC,  bifariam  replis  AF,BF,quae 
coeant  n F,  intia  pentage  nu » 
vtin  antecedente  propofitio- 
ne  demonlifatum  eft  i Ik  con- 
tundis re£li$  FC,FD)FE)Often- 
demus , vt  in  praecedenti  pro. 
blemate;  reliquos  etiam  aigu- 
los  BCD,CDE,DEA,  fe&os  cfTe 
bifiriam  . Erunt  ergo  omnes 
anguli dimidij  inter  fe  «qua- 
les, quod  toti  anguli  aequales 
. •.  po. 


Digitized  by  Google 


- 


*l%  * Euclidis  Elem. , 
ponantur.  Quoniam  igitur  Ia 
triangulo  AFB  , duo  angule  x. 
quales  fiint  FAB  , FBA  * erunt 
xtCtz  FA,FB,eqitales.  Eadem- 
que  ratione  erunt  reliquae  FCf 
FD,  FE,  cuilibet  iftarum  equa- 
les . Q^arc  circulus  defefriptu* 
cx  centro  Fiinterualloauteo* 
FA,  tranfibit  quoque  per  pun- 
&a  B,C,D,  E . Cire  a datum  er- 
go pentagonumj&c.  Quod  fa- 
ciendum erat  . 
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**  < 

PROBI  EM  A XYJ 

PROPOSITIO  XV.  * 

In  dato  circulo  hexagonum  , <$• 
aqui  laterum  , aqui angu- 

lum tn fert  here  . 

Sic  in  dato  circulo  ^BCdS 
F.cuius  centrum  G»infcrU 
bendum  hexagonum  acquila- 
terum,&  ^quiangulum . Du&a 
diametro  AD,  defer  batiir  cir- 
culus ex  centro  D,  interuailo 
vero  DG, qui  fecet  circulum-» 
datum  in  puilis  C,  & E,  e qui- 
bus per  centrum  G re&x  ex* 
tendantur  CF,EB.  Siigiturcd* 
ne&anmr re<% AB,  BC,C£>f 
DE,EF,FA,  inferiptum  erit  in_> 
dato  circulo  hexagonum  ABC 
JPEF/quod  dico  elie,5c  xquila- 
terum,&  xquianguJum  . Cura 
enim  re&2  GC,  aequalis  f t r^ 
£tq  GD,$c  re#a  DC  , xqua.^ 

eidem  m 
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eidem  re#*  dG  , ex  definitio* 
ne  circuli,-  erunt  & rettae  GC, 
DC, aequales  inter  fe  : Ideoque 
triangulum  CdG  , erit  $quila- 
terum  . Quare  tres  anguli  CG 
Z>.GDc,DCG,3equales  inter  fe 
erunt  : qui  cum  «quales  fint 
;duobus  rectis  , erit  quilibet  il- 
lorum,nempe  CGD, tertia  pars 
duorum  rectorum.  Eodem_j 
modo  erit  angulus  DGE, tertia 
pars  duorum  re&orum  . Sunt 
.autem  tres  anguli  CGd>EGE  , 
EGF,«quales  duobus  replis. 

. Reliquus  igitur  angulus  EGF  , 
tertia  quoque  pars  erit  duo  u 
rectorum.  Sunt  egotresan- 
gu Ii CGD,Z)GE  EGF, inter 
atquales : quibus  cum  etiantj 
«quale*  fint  ad  verticem  an- 
guli FGA,ACB,BGC,erunt  fex 
. anguli  ad  centrum  G, «quales. 
Q^ire  circumferentiae,  quibus 
iniiitunt,ac  propterea  redae  A 

B,BC. 
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£»  BC»Cl>,  £>E, E F ,F A , aequales 
erunt . Quapropter  equilate- 
rum  eft  hexagonum  ABGdEF. 
Rurfus  quia  circumferentia-» 
JBC . aequalis  eft  circumferen- 
tif  AF  i (i  addatur  communis 
CdEF, erunt  circumferenti*  3 
CJDEF  AFEjDC,  aequales  . An- 
guli igitur  ipfis  infiftentes  BAF, 
ABC*  ^quales  erunt . Simili- 
terqiie  oftenderrus , reliquos 
angulos  BCd,cz>E,  DEF.EF^ » 
aequales  eft  e cuilibet  lftorum  , 
quia  nimirum  quilibet  infidit 
arcui  compofito  ex  quatuor 
arcubus  squalibus»  nimirum—» 
ex  tot, quot  latera  continet  fi- 
gura inferipta  f demptis  duo- 
bus. Ex  quo  fit»  angulosom- 
nes  cqualibus  arcubus  infide- 
re . Quare  jequiangulum  quo- 
que eit  hexagonum  AACBEF. 
In  dato  ergo  circulo  hexago- 
num aquiiaterum » & aequian. 

gulum 


Euclidis  EUm. 

gulum'defcripfimus . Quod  fiu 
ciendam  erae  • 

PROBLEMA  XVI. 

PROPOSITIO  XVI.  j 

2n  dato  circulo  , quintidecogntin* 
&*qtiilaterum>&  aquia?*' 
gulum  deferibere  • 

Sitiri  dato  circulo  A2iC,in- 
. fcribcndum . Quintideca- 
gonum  aequilaterum,&  aequia- 
gulum  • Conftituto  triangulo 
fquilatero  D,  quod  ex  coroll. 
propof.  5.  Jib.  1,  erit  etiam  z- 
quiangulum  inferibatur  ei  z- 
quiangulum  triangulum  A BC9 
in  dato  circulo  , quod  etiam 
*rit  equilatcrum,ex  coroll.pro- 
pof.  6 . Jib.  x.  eruntque  tres  ar- 
cus ABjBCCA  ^quales , vel  lp- 
pter  tres  reflas  ^B^C.CA,  z-  i 
quales»  vel  propter  tres  squa- 
les 
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; Jes  angulos  A, B,C, trianguli  AB 
G.  Qualium  igitur  partium  ae- 
qualium quindecim  eft  circu- 
ferentia  tota  ABC,talium  quin 
que  erit  arcus  AB,  qui  tertia-* 
pars  totius  circumferentiae  . . 
Infcribatur  turfus  in  dato  cir- 
culo pentagonum  fquilaterfit 
& equiangulum  AEEGH  , ap- 
pl  cans  vnum  angulorum  ad 
pun&um  A,eruntq;  qninque-* 
arcus  AE5EF,FG)GH,HA,*qna 
les  * Qualium  igitur  partium-* 
aequalium  quindecim  eft  tota 
circumferentia  ABC,  talium-* 
trium  erit  arcus  AE  , quintau-* 
pars  cxiftcns  totius  circumfe- 
rentie . Itaque  cum  arcus  AB, 
contineat  tales  partes  quioq; 
& arcus  AE,  tres ; continebit’ 
reliquus  arcus  EB  , duas.  Dt- 
uifo  ergo  arcu  EB>bifarim  in  l. 
erit  arcus  Bl,pars  decirnaquin* 
ca  totius  circumferenti*.  a- 
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tur  > $c  ia  eadem  ratione : 
cum  vc  in  primis  magnitudi- 
nibus prima  ad  vltimam,  f\c 
& in  fecundis  magnitudini- 
bus prima  ad  vltimam  fe  fc 
habuerit  * 

Vei  aliter.  Sumptio  ex- 
tremorum, per  fubdudhone 
mediorum . 

x8  Ordinata  proportio  eft,  c£i 
fuerit,,  quemadmodum  an- 
tecedens ad  confequentem, 
ita  antecedens  ad  conle- 
quentem  : fuerit  etiam , vc 
confequens  ad  aliud  quid- 
piam  , ita  confequens  ad  a% 
liud  quidpiam  . 

19  Perturbata  autem  propor- 
tio eft,cum  tribus  politis 
magnitudinibus,  & alijj,qu£ 
flnt  his  multitudine  parCs , 
vt  in  primis  quidem  magni- 
tudinibus fc  habet  antece- 
dens ad  confequcntciu , ita 
L z in 


Digitized  by  Google 


%4  . lucii  dis  liem* 

in  fecundis  maguitudiftibus 
antecedens  ad  confequen- 
tem  : Vc  autem  in  primis 
magnitudinibus  confequens 
ad  aliud  quidpiam,fic  in  fe- 
cudis  magnitudinibus  aliud 
quid  piam  ad  antecedentem 
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THEOREMA  1. 

m 

PROPOSITIO  l . 

Si  quotcumque  magnitudines 
quotcunque  magnitudinum 
aqualium  numero , fingule  firt~ . 
gularum  , multiplices  i 

quam  multiplex  esi  vmus  vnn 
magnitudo , multiplices 
erunt , 0»  a/»»**  omnium  • 

i 

Sint  quotcunque  magnitu- 
dines AB  ,CD*  totidem-* 
magnitudinum  E>F.  eque  muU 
tipJices . Dico  magnitudines 
AB,  CD,  fimul,  tam  elfe  multi* 
plices  magnitudinum  E,  F,  (i** 
mul , quam  eft  multiplex  AB  » 
ipfius  E,  vel  CD,ipfius  F Cuna 
enim  AB,  CD,  liat  §que  multi- 
plices ipfarum  E,&.  F,fi  Aft  di- 
uidatur  ia  magnitudines  AG, 

L } GH 
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GH.HBJpfi  Ecquales  , & CD. 
quaque  in  magnitudines  C I , 
lK,KD,ipfi  F, squales  ; (Diuidi 
autem  poterit  qusclibetdn  par 
tes  omnino  ^quales,  cum  A,B, 
C.D^F  eque  multiplices,  atq,' 
ideo  toties  E,in  AB,  perfe^e^ 
contineatur,  quoties  F,in  CD, 

' ytex  ijs, quas  in  defini,  huius 
lib.  fcripEinus,  conlht  >ertrnt 
magnitudines  AG  GH,HB,tot 
numero,  quotfunt  magnitudi- 
nes CI,IK.KD . Quoniam  vero 
AG,&  E,  equales  inter  fefunt, 
H ipfis  addantur  equales  CI>& 
P,  erunt  AG,CI,fimul, aequales 
ipfi  E,&  F, fimul.  Eodem  modo 
erunt  GH  & lK,(imuI  equales 
ipfis  F, fimul,  Necnon  HB, 
& RD?eifd6m  E,  & F . Quoties 
igitur  E, rn  AB,  vel  Fun  CD,co* 
linetur  totiesA  E,  F,  fimul,  in 
AE.CD, fimul  comprehendun- 
tar : Ideoqtfc,  quaim  multiplex 
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cft  AB,  ipfius  E,  tam  font  mufc 
tipliccs  AB,CD,  fimul,  ipfarum 
E ,&  F,fimul>  vt  conflat  cx  ijs  • 
quae  in  defin.  1.  huius  lib.  fcri- 
pfimus.  Quare  fi  fintquotcun- 
que  magnitudinem  quotcunq* 
magnitudinum, &c.  Qjjod  erat 

defKondrandum . 

* * 

THEOREMA  II. 

PROrOSITlO  II. 

r*  >*  * » * 

* I r » v 

Si  prima  fec&d a aque  fuerit  mt*U 
ttplex,  atque  tertia  quartis 
, fuerit  autem  & quinta  fecun . 
da  aque  multtplexy  atque  fexPU 
quartaierit  & comp*fita  prima 
, eum  quinta,  fecunda  aquemul 
, ; tipltx  , atque  tertia  cum  fexta, 

quarta . ' i 

• ' * • , * 

1«  • « % , 

Sit. magnitudo  prima  A B.’ 
tam  multiplex  fecundae  G 
....  JL  4 quam 
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quam  eft  multiplex  DE,  tertia, 
quartae  F Rurfus,  tam  fit  mul- 
tiplex BC,  quinta  ipfius  C,  fe- 
cundat i quam  multiplex  eft  E 
H,  fexta  ipfius  F, quartae , Dico 
AB, primam  cum  BG,  quinta-* 
compofitam,  tam  multiplicem 
cff?  fecundae  C , quam  multi- 
plex effe  DE  . tertia  compofita 
cum  fexta  EH, ipfius  F, quartae. 
Cum  enim  AB  , fint  eque  mul- 
tiplices ipfarum  C,  F,  erunt  in 
AB  , tot  magnitudines  ipfi  C , 
aequales  ; quot  funt  in  DE  , ae- 
quales ipfi  F Eadem  rationem 
erunt , & in  BG  > tot  aequale* 
ipfi  C quot  funt  in  EH,  equa- 
les  ipfi  F.  Si  igitur  squalibus 
multitudinibus  AB, DE, addan- 
tur aquales  multitudines  B G, 
E H * erunt  tot§  multitudines 
AG>DH,£ quales  . Q^are  toties 
Comprehenditur  C, in  AG  quo 
lies  F;in  DH.  Quod  erat  often* 
dendum*  * XHEO- 
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THEOREMA  III. 

. PROPOSITIO  III.  - 

<$/  fit  prima  fecunda  eque  multi • 
plexy  atque  tertia  quarta  » fit* 
. enantur  autem  aque  multipli- 
ces pr$me,&  tertia  : Erit  & ex 
aquo  , fun?ptarum  vtraque  v - 
triuf  que  eque  multiplex, ait  era 
quidem  fecunda > altera  autem 
quarta • . 

Sit  prima  magnitudo  A,  tam 
multiplex  fecundae  B,qui 
multiplex  eftC>  tertia  quartae 
D , fumanturque  E,  F,  aequem 
multiplices  primae, & tertiae  A» 
& C Dico  ex  §quo  tam  mul- 
tiplicem eEe  E,ipiiusfi,  fecun- 
dae, quam  eft  F,  ipfius  D,  quar- 
tae Nam  cum  E,&  F,fint  $quC 
multiplices  ipfarum  A,  8c  C < fi. 

. I - s di- 
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diftribuantur  E,&  F,in  magni- 
tudines ijMis  A,  6c  C,  aequales  , 
vt  in  EG>GH,HI,  & FK.»KL>  L 
M,  erunt  tot  partes  in  Ecqua- 
les ipfi  A , quot  funt  in  F,  ae- 
quales ipii  C.  Quoniam  vero 

BG*FKc^uties  kflt  jP^ls  A>  ^ 

C i funt  autem  A,  & C,  acqu*^ 
multiplices  ipfarum  B,  &D, 
t%  hypothcfi  > Erunt  icEG, 
f K,  earuudem  B , & D,  aeque 
multiplices  • Pari  ratione  crut 
GH,  KL  . Item  HI,LM,  aequ^ 
multiplices  earundem  B,  & D» 
erunt  igitur  & compofit*  ex 
EG>  GH',  eque  multiplices  ip- 
fius  E,vtcom  politae  exFK,KL 
fpfius  C,  ergo  & pariter  com- 
pofita  cx  EHjHI»  & ex  FLXM, 
& eadem  erit  ratio  fi  plures 
fint  partes.  Quod  oftendctt- 
dumem. 

- » • 

*■ 

TUEO* 

C ^ 
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THEOREMA 


5 1 PROPOSITIO  IV. 

n ^ • * I h, 

*•  *i  ♦ i , r V 

Si  prima  ad  fecundam  eandewLi 
habuerit  rationem , &,terti* 
-■  ad  quartam:  Etiam  aqua  muU 
; tipltces  prima}  ty  tertia , W *- 
- ' que  multiplices  fecunda  15* 
: quarta^  iuxta  quam  ut  s multi - 
t plic  at  tonem  ^eandem  habebunt 
; rationem  fi  prout  inter  fe  re*, 
■ f pendenti  ita  fumpta  fuerint  . > 

.*  * T **  •.»»*«'  " * t‘  * ! * 

Sit  proportio  -rf,ad  B,qu*  C», 
adD,  fumanturque  primae; 
A , &.tertlae  G,  aeque  multipli-. 
CjesJi|3(  Fi  Item  fecundas  Bv*‘& 
quartae  D,  aeque  multiplices  G. 
8c  H,  iux  ta  quamuis  multipli*, 
ca  t i o n enr> iiti e E,  F,  ita  multi* 
^Jjces;  fint  ipfarum  A , C,  ficut 
G*  H,  ipfarum  B,  D , Huc  non  • ; 

& rf  His 
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His  pofitis,  conitac  ex  defin.  6 . < 
liuius  lib:  fi  E,  deficit  a Q,  etia 
F,  deficere  ab  H Et  fi  E,  $qua- 
11«  eft  ipfi  G,  etiam  F>  5 qualem 
cffe  ipfi  H.  Et  denique  fi  E ex- 
cedit G»  etiam  F excedere  H . 
jftlioquin  non  effet,per  defin. 6 
eadem  proportio  A, ad  B,  quae 
C,  adD,  fi  earum  aeque  multi- 
plicia non  femper  ita  fe  habe- 
rent. Dico  iam, multiplicia  pri 
m*> ac  tertiae  non  folum  vnju* 
deficere  a multiplicibus  fecun 
dac,  ac  quartae , aut  vna  aequa- . 
lia  effe,  aut  vna  excedere  i vt 
diximus  > fcd  eandem  quoque 
inter  fe  proportionem  habere* 
Capiantur  enim  rurfus  I,K>,ip- 
farum  E,  F,  asque  multiplices  * 
Item  LiM^que  multiplices  ip- 
farum  G,  H . Quoniam  igitur 
tam  multiplex  eft  E,  prima  ip- 
fius  Xfecundx,quara  F,  terti* 
ipfius  Cj  quartae  > fumptae  fun? 

* autem 
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\ autem  & I,  K,  aeque  multipli* 
ccs  ipfarum  E,  F , primae , ac 
tertiae  : Eruat  quoque  ex  $* 
quo  I»K,  eque  multiplices  ip- 
v farum^C, fecundae,  & quartae. 
Eadem  ratione  erunt  L,M,  ip* 
Carum  B,D,aeque  multiplices. 
Et  quia  ponitur  proportio  A* 
primae  ad  B^ecundam,  quae  C, 
terti?  ad  D, quartam,  oltenfac- 
que  funt  I,K,  ?que  multiplices 
primae, & tertias  A, Citem  L Mi 
aeque  multiplices  fecundae,  & 
quartae  B,D,ifte  quae  illorum-# 
funt  aeque  multiplices  vna  de* 
ficient,vel  excedent,velequa- 
les  erunt,  ergo  itafohaheKit 
E, ad  F, quorum  IK  , funt  xque  . 
multiplicesjVt  G,ad  H,  quori 
EM , funt  ?que  multiplices  • 
Quod  erat  oftendendum « 

k <& 

THEO- 
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THEOREMA  V. 

j t * * * 

PROPOSITIO  V. 

* # * 

* 4 * ' • ' * 

Si  magnitudo  magnitudinis tujut 
„ fuerit  multiple  x,  Atque  abluta 
, Ablatu  : 'Etiam  reliqua  ft  liqua 
, *M  multiplex erit  >vt  tota  t+* 
itiut.  , . 

* * * i 

v » - ♦ » , * % 

ITa  multiplcs  fit  tota  AB?to- 
cius  CD,vt  eft  multiplex  A 
E,  ablata  ablat£  CF.  Dico  reli- 
quam EB,  ita  effe  multiplicem» 
reliquae  FD,vt  eit  tota  AB,  to-, 
tius  CD.  Ponatur  enim  EB,  ita 
multiplex  ctiiufpiam  magoitu- 
cijntj,videJicct  ipfius  GC,tt  cft 
AEimultiplcx  ipliusCF,vel  to-* 
ta  AB  , totius  CD.  Quoniam-»* 
igitur  AE,EB,aeque  lunt  multi- 
plices ip larum  CF/GCjCrit  to- 
ta ABjtouus  GF,ita  multiplex,  1 

vt 
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yt  AE, ipfius  CF,hoc  cf!  omnes 
«omnium, vt  vna  vnius:Sed  tam 
multiplex  etiam  ponitur  AB, 
ipfiusCD  , quam  eft  multiplex 
AE,ipfius  C JUgitur  AB, tam  eft 
•multiplex  ipfius  GF,quana  mul 
tiplex  eit  ipfius  CDi  atque  id- 
circo aquales  funtGF,  CD. 
Ablata  igitur  communi  CF.  ae- 
quales erunt  GC.  FD.  Tanu-» ' 
multiplex  igitur  erit  EB,  ipfius 
FD,  quam  multiplex  eft  ipfius  ■ 
GC.  Sed  ita  multiplex  poftrau» 
fliic  EB,ipfius  GC,vt  AE,  ipfius 
CF,  hoc  eft,vt  tota  AB,  totius 
CD.  Quare  tam  multiplex  eft 
reliqua  EB  , reliquae  FD,  quamr 
eft  tota  AB, totius  CD.quod  eft 
propefitum . 


TIIEO- 
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THEOREMA  VI. 

PROPOSITIO  VI.  - 

Si  duc  magnitudines  duurunt-* 
• magnitudinum  fint  eque  mul- 
tiplices • (j?  detraSU  quidumuu 
fint  eur undem  eque  multipli - 
. ces  : & reliqua  eifdem  aut  <e- 
quales  funt , ip furum 

multiplices , ... 

v • 

S int  magnitudines  ^B,  CD, 
?que  multiplices  ipfarum 
E,F,&  detractae  AG,CH,earun 
dem  E,  F , eque  multiplices.  • • 
Dico  reliquas  GB,HD,  aut  efse 
«quales  eifdem  EF>  aut  certe 
earundem  $que  multiplices . 
Quoniam  AB,CD,funt  iplarum 
E,F,  «que  multiplices, erunt  in 
AB, tot  magnitudines  «quales 
ipfi  £,quot  funt  magnitudines 

in 
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In  CD,  «quales  ipfi  F.  Rurfu» 
quia  ^G;CH,  earundem  I > i 
aeque  multiplices  fu  nt , erunt 
quoque  in  AG>  tot  magnitudi- 
nes ipfi  E,  ^quales  , quotfunt 
magnitudines  in  CH  , ipfi  F,  f* 
quales . Si  igitur  ex  f qualibus 
multidinibus  AB.CD , deman- 
tur multitudines  aequales  AG » 
CH  * remanebunt  multitudi- 
nes GB,  HD,  aequales . Quare 
toties  continebitur  E,  in  GB  , 
quoties  F.continetur  in  HD;ac 
proinde  (i  GB,equalis  (it  ipfi  E» 
erit  quoq,-  HD,ipfi  F,  ^qualis  t 
Si  autem  G3,  multiplex  (it  ip- 
fius  E:  erit  ita  multiple*  Hd* 
Ipfius  F,vt  GB  , multiplex  eft 
i piius  E.q»  andoquidem  toties 
E, in  GBxotitinetur,  quoties  F, 
in  H^exiiti^vt  ©ftenfum  eft. 


THEO- 
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THEOREMA  VIL 

•*  * ■*  ' I 

PROPOSITIO  VII.  . 

Aeqttnles  ad  eandem,  eandem-* 
> habent  r attcntm  : Et  ea- 
dem ad  Aquales. 

, ,,  \ ’ * 

Sint  dne  magnitudines  A, B. 

«quales  inter  fe  , & tertia 
quaeuis  C.  Dico  A,  & B;haberc 
eandem  proportionem  ad  C 
Item  Cy  vtcisfim  ad  A,  & B.ea- 
dem 'quoque,  proportionem.* 
habere.  Sumentur  D.E»  «que 
multiplices  ipfariun  equalium 
A, B, cruntque  D,E, «quales  in- 
ter C c . Capiatur  rurfus  F , vt- 
cunque  multiplex  ipiitis  C. 
Qb  ociam  igitur  D,  E , equales 
funt  fit  vt  vtraq;  vel  minor  fit, 
qu*tm  Fy  vel  «qualis , vel  ma- 
ior,iuxta  quamcunque  multi- 
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plicatoncmca  multiplicia  Ah 
mantur . Quare  cum D, E,  ae- 
que multiplices  prim*  A.&  B, 
tertiae, minores  fint  ipfa  F, mul- 
tiplice fccund&  &.  quartas  C, 
(:eft  enim  C,  inftar  duarum.-» 
magnitudinum, &c.)  vel  aequa- 
lesjvel  maiores;erit  ea  propor- 
tio primas  A,  ad  C,  fecundam  j 
que  tertie  -ft,  ad  C,  quartam. 

Eodem  patio  oftendemus  F, 
vel  minorem  efse  vtraque  D, 
E, vel  vtrique  aequalem.vel  mi 
iorem  . Igitur  cum  F, multiplex 
primae, & tertiae  C*vna  deficiat 
a D,  & E,  aeque  multiplicibus 
fecundae  A, & quartae  B,  vel  v- 
na  aequalis  fit,  vel  maiori  Erit 
quoque  ea  proportio  primae  C, 
ad  fecundam  ^,quae  tertiae  Q 
ad  quartam  B;quod  eft  propo- 
fitutn  . Pofset  breuius  fecunda 
haec  pars  ofiendi  per  coroll.  4*. 
propof.  cx  inuerfa  ratione. 

Cum 
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Cum  enim  oftenfum  iam  fit,e& 
fe  A, ad  C,vt  B,ad  C,  erit  con- 
uertendo  C,ad^,vtC,  ad  B, 
Aequales  ergo  ad  eandem, ea- 
dem habent  rationem  . Et  ea- 
dem ad  aequales  , quod  erat 
demon  lirandum . 

THEOREMA  VIII. 

* PROPOSITIO  VIII. 

In  Aqualium  magnitudinum  ma- 
* tot  ad  eandem, maior  em  ratio- 
nem habet , quam  mtnor  : Et 
eadem  ad  minorem , maiorem 
. rationem  habet}  quam  ad  ma- 
iorem 0 

S\  Int  magnitudines  inaqua- 
1 les, AB, maior, & Ominor  , 
Tertia  autem  quaelibet  P Dico 
prpportionem  AB, ad  D,hiaio- 
retp  ede  proportione  C,  ad  D. 

At 
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At  cconuerfo,  maiorem 
proportionem  D,ad  c$  quam 
D,ad  AB.  Intelligatur  enim  in 
ytB, magnitudine  maiore,  ma- 
gnitudo AE,  aequalis  minori  C» 
vt  fit  reliqua  E B.  Vcraqj  dein- 
de E B,AE,  ^qualiter  multipli- 
cetur,hac  lege, vt  GF,  multi- 
plex ipfius  EB,  maior  quidem 
fit, quam  D,At  HG  multiplex 
iplius  ^E,non  fit  minor  eadeifc 
D,fed  vel  maior,  vel$qualis. 
Quoniam  igitur  duae  FG,  GH » 
aeque  multiplices  funt  duarum 
EE,E^;  erit  & tota  FH.iti  mui 
tiplex  totius  <dB,vt  HG,  ipfius 
^E,hoc  eit, ipfius  c.cum  aequa 
les  fint  pofitae  C,&  AE . Capia- 
tur quoque  ipfius  Djumltiplex 
IK,qtiae  proxime  maidr  fit, qua 
HG,Abfciffa  ergo  LK  , qu§  e- 
qualisi  fit  ipfi  D , non  erit  IL* 
maior,quam  HG,(  alias  1K.  no 
cfiet  multiplex  ipfius  D;proxi* 

me  1 
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me  maior  quam  HG,fed  Sc  IL, 
maior  quoque  effet  quam  HG, 
Quod  ii  1K.)  dupla  fit  ipfius  Df 
perfpicuum  eft,lL  * non 
inaioreimquam  KG,  cum  HG, 
pofita  non  minor  quam  D, 
hoc  eft,  quam  IL,  J&  idcirco 
HG,  erit  vel  equalis  ipfi  IL,veI 
maior.  Et  quia  FG,  maior  e£k 
. pofita  quam  D.LK, vero  equa- 
lis eidem  D ; erit  quoque  FG, 
maior  quam  LK.  Cum  ergo 
HG,non  minor  fit  quam  IL,  vc 
demon  lira  cum  eft , fed  vel  ae- 
qualis, vel  maior,eiit  tora'FH , 
maior  quam  IR.  Itaque  cunu 
FH,HG,  fint  seque  multiplices 
prime  AB,  & tertiae  C,  atque^ 
1K,  multiplex  ipfius  D,qu£  in- 
fiar  efl  fe;uocix>&  quarti:  iit 
autem  Flf , multiplex  prim#, 
maior  qmm  IK,  multiplex  fs- 
cu  w:\xi  Ac  HG,  multiplex  ter- 
cir.non  fit  maior, qua  IK,  mul- 
tiplex 
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tiplcx quartae  , immo  minor, 
ex  hvpothefi  ( fumpta  enim 
cii  IR,  multiplex  ipfius  D,  ma- 
ior quam  HGj  erit  maior 
proportio  ^B,  primas  ad  D,  fe- 
cundam,quam  C,  tertif  ad  D, 
quartam . 

Quoniam  vero  e contrario 
: IK, multiplex  prim^  D,fpona- 
' tur  enim  nunc  D,prima  ac  ter- 
tia: At  Cdecunda  & AB,quar- 
ta  ) maior  eft  quam  HG,  mul- 
tiplex fecunda  CiAt  IK  , mul- 
tiplex tertiae  D, maior  non  cit, 
quam  FH  , multiplex  quartas* 
AB  immo  minor, cum  FH,  ma- 
tot  fic,quam  1K  , vt  oltanfum 
eft,erit  maior  proportio  D.pri- 
fr,c  ad  C,  fecundam,  quam  D, 
tertia  ad  AB,  quartam'.*  quod 
eit  propofitum.  lti«cqualjnnt_» 
jgitnr  magnitudinum  maiorad 
eandem, &c.  Qj od  cratoften- 
dendu.n  . . 

TUEO- 
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- T HEOREMA  IX- 

PROPOSITIO  IX. 

f 

eandem  , eandem  habent 
rationem  > aquales  funt  inter 
Je  : Et  ad  quas  eadem  ean • 
dem  habet  rationem , ix  31*041 
//#»0  /*  aquales  . 

H Abeant  primum  A,  & Bt 
eandem  rationem  ad  C; 
Dico  A ,&  B,effe  inter  fe  ^qua- 
les . S t enim,  fi  fieri  poteft, al- 
tera, nempe  A, maior, & JS>  mi- 
nor,erit  igitur  maior  proportio 
A, maioris  ad  C,  quam  B, mino- 
ris ad  eandem  Cj  quod  eit  co- 
tra  hypothefim  . Non  ergo 
inaequales  funt  A B,  fed  %• 
quales.  Habeat  deinde  Glan- 
dem proportionem  ad  A>$ c B: 
Dico  rurius  A,5c  B,  efse  ^qua- 
les » 


Digitized  by  Google 


Libet  §h*mtut . 1 6 f 

k*  . Nam  (i  altera,  nempe  A# 
eket  maior, &B  minor, haberet 
C,ad  B, minorem,  maiore  pro- 
portionem,quam  ad  A,  maio- 
rem* quod  eft  contra  hypothe 
fin  . Non  igitur  maior  erit  Ai 
quam  B,  fed  aqualis  . Qu*  igi- 
tur ad  eandem,  eandem  habet 
rationem,  &c.  Qyod  demon* 
Arandum  erat « ' 

THEOREMA  X. 

? # 

' . 

PROPOSITIO  X. 

■ 

K 

jld  eandem  magnitudinem  t *• 
t tonem  habentium , qua  maio- 
rem rationem  habet, tila  maior 
eflj  Ad  quam  autem  e ademta 
maiorem  rationem  habet » illa 
minor  esi , - • * 

s **  * * , 

H Abeat  primum  A > ad  C, 
maiorem  proportionem, 
M quam 
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quam  £ > ad  eandem  C.  Dico 
A»  maiorem  effe,  quam  £:Si  e. 
fiitn  A,  foret  ipfi  £,equali$,ha- 
berent  A,  & B, eandem  propor 
tionem  adO  Si  autem  A,  mi- 
nor effer , quam  B,  haberet  B,' 
maior  ad  C, propor  tionem  ma- 
iorem,quam  A i minor  ad  ean**  1 
dem  C, quod  eft  contra  hypo-* 
thefin  . Non  eft  igitur  A , £- 
qualis  vel  minor  quam  B , fed 
maior.  Habeat  fecundo  c,  ad 
B , maiorem  proportionem_>  , 
quam  ad  ^.  DicoB  , minorem 
effe  quam  A.  Non  enim  aequa- 
lis erit  JB,  ipfi  A .*  alioqui  habe- 
tet  C , eandem  proportionem 
ad  A,&  Bjquod  eft  contra  hy- 
pothefin  . Neque  vero  B,  ara- 
tor erit  quam  A,  alias  haberet 
C,  ad  minorem  A , maiore  nrt_» 
proportionem  quam  ad  B, ma- 
iorem : quod  magis  eft  contra 
hypotfiefin*  Minor  igitur  eft  B j 

* 1 quam 
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quam  A,  quod  eft  propofitum* 
Ad  eandem  igitur  magnitudo 
nem  rationem  habentium, &C. 
Quod  erat  demonftrandum.  1 

» . ' at 


THEOREMA  Xf. 


PROPOSITIO  XI.  ' 


< • . • * • • ’ ; * ‘ i 

Qua  eidem  funt  e&dem  rutieneif 
■ ' « eJ*  inter  fe  funt  #4 dem  • ' 

I'  - ! . . - > 

Sint  proportiones  A * ad  B* 
& C, ad  D,  e$dem  propor* 
tioni  E,  ad  F . Dieo&  propor- 
tiones A , ad  #,&  C,  ad  D,  eaf* 
•dem  efe  inter  fe , fecundum-j 
• definitionem  6.  Sumatur  enim 
*d  omnes  antecedentes  A,C,E 
£que  multiplices  qusecunque 
G,H,I>  St  ad  omnes  confeque- 
tes  B,  D,  F,  aliae  quaecunque-> 
eque  multiplices  K,L,M.  Quo- 
niam igitur  ponitur  efle  A,pri* 
- ; ; M ^ 


a£S  TmUda  Slem 
aia  ad  B,  fecundam  vt  E,  ter- 
tiam ad  F .quartam;  fit  vt  fiG, 
multiplex  prim*  deficit  a K. , 
multiplice  fetund* . deficiat 
quoque  I.  multiplex  tertix  *** 
M*  multiplice  qqart?  j Ei  fi  G, 
equalis  eft  ipfi  K,  vel  maior,  ?- 
qualis  quoque  fit  * 1 jpfi  v5 

maior.-  Sed  (vt  eodem  modo 
oftendetuGHi  l,  minor  eftjquain 
M>  vel  ^qualis  i vel  maior , elt 
quoque  H,  minor  quam  L,  vel 
«tiuaWei  maior,  prop terea^j 

quod  ponitur  efie  E, prima  ad 

F,  fecundam,  vt  C, tertia  ad  u, 
quartam  . Quare*  fi  G,  nonjj1* 
plex  primae  defit- it  a K-# 
multiplice  fecundas  B,  deficiec 
quoque  H,  multiplex  terti® 
•C,  ab  L»  multiplice  quartf  D . 
Et  fi  G,  aequalis  ell , yel  maior 
qua  K etia  H aequalis  erit,  vel 
ma:or  qua  L-  Ideqi  oftendetur 
accidere  in  quibufeuoque  al»js 

M** 
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§quC  multiplicibus . Quapro^ 
pter  erit  A , prima  aci  B,fccun- 
ciam,vtC»  tertia  ad  D,quart&* 
Qnst  igitur  eidem  fu nt  eedem 
rationes,  & inter  fe  fu  nt  e{d£. 
Qiiod  erat  odendendum . 

THEOREMA  XII. 

PROPOSITIO  XII. 

Si fint  magnitudines  quotcunque 
proportionales : quemadmodum 
fe  habuerit  vna  antecedentid 
ad  vitam  confequentium  , it* 
Je  habebunt  omnes  anteceden- 
tes ad  omnes  confequentes  • 


QVod  in  propof.  1.  de  Pro- 
portione multiplici 
demonftrauit , otten- 
dit  hic  de  omni  genere  pro* 
portionis,  etiam  irrationalis. 
Sint  ergo  quotcunque  magni- 
tudines AjByC&tEyf  f propor« 

M 3 tio- 
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(Anales,  hoc  eft,  fit  A,ad  B,  Vt 
C,  ad  D,  Qc  E,  ad  F.  Dico  vt  eft 
yna  antecedentium  ad  vnam 
confequenrium,  nimirum  A,ad 
B,ita  efle  omnes  antecedentes 
fimul  A, C,  E,  ad  omnes  confe- 
quentes  fimul  B,  D,  F.  Sumptis 
enim  G>  H,  I,  aeque  multiplici- 
bus antecedentium,  & K,L,M| 
$que  multiplicibus  confequcn 
tium, erunt  omnes  G,H>I, fimul 
omnium  A,C»  E,  fimul  ita  mul- 
tiplices ,vt  vna  vnius,  nempe 
vtGJpfius  Ai  & omnes  K,L,M 
fimul  omnium  B,D,  F,  fimul  ita 
multiplices , vt  vna  vnius  • ni- 
mirum vt  K,ipfius  B.  Quoniam 
Vero  ponitur  efle  At  prima  ad 
JB,  fecundam,?  t C, terti  a a d D , 
quartam,  & vt  alia  E,  tertia  ad 
aliam  F , quartam , fit  vt  fi  G i. 
multiplex  prim£  deficit  aK, 
multiplice  fecundg  > deficiat 
quoque  H,  multiplex  tertie  ab 
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L,  multiplice  quarte  9 & I,  al> 

J W : Et  fi  G , f qualis  cft  ipfiJC, 
vel  maior , f qualis  quoque  fit 
H,  ipfi  L»&  I ipfi  M,  vel  maior  • 
Ac  proinde  fi  G»  minor  eft,  vel 
«qualis,  vel  maior  quam  K , 8c 
omnes  G H,  I , fimul  omnibus 
K,L,M , fimul  minores fint,  vel 
*quales,vel  maiores.  Quo  circa 
vt  eft  A, prima  ad  B,  fecundam 
ita  erit  A,C,E,  tertia  ad  B,D,F, 
quartam  . Si  fint  itaque  ma- 
gnitudines quotcunque  pro- 
portionales,^&c.  Quod  demon^ 
ftrandum erat;  ' > 


. >* 


M ^ 


THEO* 
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THEOREMA  Xllfc 

PROPOSITIO  XIII. 

i . t < «'  1 * V 

Si  prima  ad  fecundam  eandem 
. habuerit  rationem  , quam  ter • 

. tta  ad  quartam  i terti  A vera 
ad  quartam  maiorem  rationS 
habuerit  ^quam  quinta  ad  fex» 
tam : Prima  quoque  adfecun * 
dam  maiorem  rationem  habe* 
bit}  quam  quintq  ad  fextam . 

Sit  prima  A, ad  Infecundam* 
vt  C, tertia  ad  D, quartam: 
iit  autem  proportio  C , terti* 
ad  D,  quartam  maior»  quam  E, 
quintae  ad  F, fex  tam » Dico,  <3c 
proportionem  A,  primae  ad  B , 
fecundam  e (Te  maiorem  quam 
B, quintae  ad  F,  fextam,  fecun- 
dum definitionem  8.  hoc  eft  , 
fumptis  aeque  multiplicibus 
v „ . * • ....  ipfa- 
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ipfarum  A, E i Item  seque  muU 
tiplicibus  ipfarum  B,F,contiiN 
gere  poffe,  vt  multiplex  ipfius 

A,  excedat  multiplicem  ipfius 

B,  at  multiplex  ipfius  E , mul- 
tiplicem ipfius  F,non  excedat. 
Sumptis  enim  G,H>I^que  mul 
tiplicibus  antecedentium»  Et 
K,L,M,  £ que  multiplicibns  c 6- 
fequeotium , cum  fit  A,  prim* 
ad  B,  fecundam  » vt  C » tertia 
ad  D , quartam  ; fit  vt  ii  G » 
multiplex  primae  excefferit  Kf 
multiplicem  fecundae , ex  ce* 
dat  quoque  H » multiplex  ter- 
tiae i piam  L>  multiplicem  q*>ar 
f«, $cc.  At  quando  H, exce- 
dit ipfam  L , non  neceffario  I» 
excedit  iplam  M , fed  aequalis 
aliquando  erit»vei  minor;quod 
major  ponatur  proportio  C,pri 
ma  ad  d>  fecundam,  quam  E» 
ttrtiae  ad  F , quartam:  igitur  i$ 
Gjexcedit  K,non  neceflariol* 

M S cx* 
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excedit  M,Maior  eft  ergo  pro- 
portio A,  prino?  ad  B,  fecun- 
dam, quam  E, terti?  ad  F, quar- 
tam . Quamobrem  fi  pruna  ad 
fecundam  eandem  habuerit  ca 
tionem,  quam  tertia  ad  quar- 
tam , Scc.  Qu«d  oftendendum 
erat. 

THEOREMA  XIV* 

"X.  ' i 

PROPOSITIO  XIV. 

$i  f rima  ad  fecundam  eandem^» 
habuerit  rationem  > quam  ter». 

* tia  ad  quartam  i Prima  vera 
quam  tertia  maior  fuerit ,ertt 
O*  fecunda  maior  quam  qnar»t 
*a.  Quod  fi  frtma  fuertt  a» 

. quatis  terti*. , erit  fecunda, 
aqualis  quarte:  St  vero  mi» 
nor  & minor  erit , 1 

Sit  cuiai  A, prima  ad  B , fe- 
cundam, vt  C, tertia  adD* 

..r 


* 
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quartam  . Dico  fi  A, maior  tue* 
rit  quam  C,  fore  quoque  B,ma 
iorem  quam  XX  Quod  fi  A , f- 
qualis  fuerit  ipfi  C,  f qualenL-* 
quoque  effeB.  ipfi  D:  Si  deni- 
que A 1 minor  fuerit  quam  Q 
minorem  quoque  effe  B,ipfau» 
D.  Sit  primum  A , maior  quam 
C.  critque  propterea  propor- 
tio uf, maioris  ad  B,  maior  qui 
C,  minoris  ad  eandem  B. Quo- 
niam igitur  cft  C,  prima  ad  Dr 
fecundam»  vtA,  tertia  ad  Br 
quartam » Proportio  autem  A, 
terti*  ad  B , quartam  » mator 
eft,vt  oftedimus,quam  C, quin- 
ta ad  Bf  fex  tam : Maior  quo- 
que erit  proportio  C > prim* 
ad  D, fecundam, quam  C,quin- 
t*  ad  B,  fex  tam . Minor  efi  er- 
go D,qtiam  B;  Ideoque  B , ma* 
ior  erit  quam  V.  Quod  eft  prot 
pofitum . 

Sit  deinde  A, aqualis  ipfi  C* 

. . * * M*  6 - $titm 


_r 
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eritque  idcirco  ^r,ad  B , vc  C, 
ad  B,  Quoniam  igitur  propor- 
tiones C,ad  D,&  G,ad  B , eae  de 
fune  proportioni  A,ad  B, erunt 
quoque  inter  fe  e§dem  propor 
tiones  C,ad  C.ad  Bqldeo. 
que  f quales  erunt  B , 6c  D. 
Qyod  eifc  propoiitum  • 

. Sit  tertio  A,minor,  quam  C? 
eritque  ob  hoc  maior  propor* 
tio  C,  maioris  ad  B , quam  A} 
minoris  ad  B, eandem . Quonia 
igitur  eft  C, prima  ad  D,  iecun- 
d am,v t A, tertia  ad  B.  quart  a* 
e it  autem  proportio  A,  terti§ 
ad  B,  quartam  minor,  quam^» 
C,  quintx  ad  B,  fextam  i Mi- 
nor quoque  erit  proportio  Cf 
primae  ad  D,  fecundam , quam 
C,  quintx  ad  B,fextam » Ideo- 
que  B,  minor  erit  qua  D,  quod 
ed  propofitum  .Si  prima  igitur 
ad  fecundam  eandem  habue*. 
rft  rationem,  &c.  Quod  erat 
demonitrandum  f XHEO- 
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THEOREMA  XV. 

PROPOSITIO  XV. 

farti t cum  pariter  multiplicibus 
i»  eadem  funt  ratione,  fi  prout 
fibt  mutuo  refpoudent , ita  fu* 
tntntur , ' 

•'  - * 1. 

Sint  partium  A,  & B,  equ«_* 
multiplices  CD,  & EF.  Di- 
co ita  pffe  CD,  ad  EF,  vt  A,  ad 
S.  Cum  enim  Cd  , & EF , fint 
eque  multiplices  ipfarum  A,lk 
B,  continebitur  A toties  in  C 
D,  quoties  B,  in  EF  Diuidauir 
ergo  GDin  partes  CG,CH,HD 
aquales  ipfi  A,  & EF,in  partes 
EMK.KF,  aquales  ipfi  B,-  erit- 
queCG.ad  Ef,vt  A,ad  B,quod 
CG, tk  A,  f quales  inter  felint  > 
necnon  EI,  & B,  Eadem  ratio- 
ne erit  GH,ad  1K,  & Ho,ad  K 

F, 
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F,  vt  A, ad  B,  ideoque  CG>CH> 
HD,  ac  EI,IK,KF,  eandem  b|'- 
bebuht  proportionem . Qno- 
circa  yt  CG,ad  EI,  hoc  ett,  vt 
A, ad  B,  ita  erit  CD,ad  EF.nem 
pe  omnes  CG»XjH,  H.D  * finuri 
ad  omnes  E I,  I K. , K F,  fi oiu  1 
quod  eft  propofitum.  Partes 
Itaque  cum  pariter  multiplici* 
feus,  &c.  Quod  erat  demon* 
lirandum . • 

THEOREMA  XVI» 

. *• 

PROPOSITIO  XVI. 

Sc  qttatuor  maguttudines  propor~ 

. t ion  ales  fuerint , & victprn  1 

proportionales  erunt, 

• » 

HIC  demonftratur alter- 
na , flue  Permutata  pro*  i 
pomo,  feti  ratio,  qu*  defin.lt 
explicata  eft , Sic  enim  A ad  B 

* Vt 
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VtCadD*  Dico  viciffim , feii 
permutando,  cflc  quoque  Ai  ad 
C»  vt  B,  ad  D.  Sumantur  enim 
ipfarum  A,B,  prima?,  ac  fecun- 
df * §que  multiplices  E,F.  Iteni 
ipfarum  C,D,  tertia?,  & quartas 
aeque  multiplices  G.Hjeritquc 

E, ad  F,  vt  A, ad  B,cuoi  £,  & F, 
fint  pariter  multiplices  partiit 
A,  & B.  Eadem  ratione  erit  G» 
ad  H,  vt  C,  ad  D.  Cum  igituc 
proportiones  E,ad.F,&  C,ad  D 
iint  Cf dem  proportioni  A, ad  B 
erunt  & ipff  inter  fe  e^deni . 
fturfus.quia  proportiones  E, ad 

F, &  G,  ad  H,  eedem  funt  pro* 
portioni  C,  ad  D,*  erufit  & ipfas 
cfdem  inter  fe » htc  eft,  vt  eft 

E,  prima  ad  F,  fecundam,  ita j» 

erit  G,  tertia  ad  H , quartam  . 
Quare  ii  E, prima  maior  eft  qua 

G,  tertia, vel  equalis,vel  minor, 
erit  quoque  F,  fecunda  maior 
•quam  H,  quarta*  vel  aequalis  » 


iSo  Budidi  i Hiem* 
vel  minor,  in  quacunque  mul* 
tiplicarione  accepta  finteque 
multiplicia  E,F,  & ?que  mtilti* 
plicia  G,H.Eit  igitur  A,  prima 
iad  C,  fecundam,  vt  B,  tertiae 
ad  D^uaftamlcum  E,&F,lint 
?que  multiplices  primae  A , ac 
terti?  B,*  At  G,&  H,  ?que  mul* 
tiplices  C,fecund*,&:  D,  quar^ 
tae,  & illae  ab  his  vna  deficiat  y 
vel  vna  ?quales  fint , vel  vna 
excedant,  &c.  ) Quod  ert  pro- 
politum  . Si quatuor  igitur  ma* 
gnitudines  proportionales  hie- 
rint,&  viciflim  proportionales 
erunt.  Quod  oitendenduOL-* 

tm. 
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PROPOSITIO  XVII, 

i 


Si  comfifitM,  magnitudinis  fr+> 

portionales  fuerint,  hi  que  qui 
. diuift  pr  ofort  ion  ales  eru  nt . 


HOc  loco  demonftrat  Eu- 
clides diuifionem  ratio- 
nis, quam  defin.if.  explicauir, 
Sint  enim  compotitae  magnitu- 
dines AB,  CB,  & DE,  FE  , pro- 
portionales, hoc  eft,  fit  AB, ad 
CB,vt  DE,ad  FE  . Dico  & diui* 
fas  eafde  proportionales  effe , 
hoc  eft,vt  eft  AC,  ad  CB,  irat-4 
effe  DF,ad  FE,  in  eo  fenfu,quc 
definit.  6.  expofuimus  . Ipfaru 
enim  AC,C£,DF,FE,  £que  mul 
tiplices  capiantur  eodem  ordi- 
ne GH,fXI,KL,LM.*  eritque  GI 
ita  multiplex  iptius  jtB  , vt  eft 
. GH 
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GH,  ipfius  AC,  hoc  elr,  vt  KLt 
ipfias  DF*  Sed  vt  eft  multiplex 
KLJpfuis  DF,  ita  quoque  mul- 
tiplex eft  KM , ipfius  DEr;eque 
multiplices  ;ergo  funt  GI>KM# 
ipfarum  AB, DE.  Capiantur  rut 
fus  I Nj  M O,  eque  multiplices 
ipfarum  CB,  FE  . Quondam  igi- 
tur fic  eft  multiplex  ftl>  prima 
fecund?  CB,vt  LM, tertia  quafr 
tae  FE.  Item  tam  eft  multiplex 
IN,  quinta  fecundae  CB,  quam 
multiplex  eft  MO,fextaquart§ 
FE,erit&  HN,  fic  multiplex 
fecundae  CB,vt  LO,  multiplex 
eft  quart$  FE . Itaque  cum  lit 
AB, prima  ad  CB, fecundam, vt 
D£, tertia  ad  FE,qu  artam  jlum* 
.pteque  ftnt  $que  multiplices 

GI, KM.,  prim^  ac  tertif  AByD 
E : Item  fecund?.  St  quart§  G 
B,FE,§ que  multiplices  HN,LO 
fitvtiiGl.  multiplex  primae 

; AB,  deficit  ab  HN>  multiplice 

fe* 

-4 
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fecund$  CB,  etiam  KM,  inulti*} 
plex  tertia;  DE}  deficiat  ab  LCV 
multiplice  quartas  FE ; & fi  ae* 
qualis  , ^qualis ; & i\  excedit  • 
excedat . Quod  fi  deficiat  tam 
Gl,ab  HN,  quam  KM,  ab  LO» 
ablatis  communibus  HI , LM  , 
deficiet  quoque  GH,  ab  IN,  tk. 

KL.  abMO.  Et  fi  G I,  aequalis 
fuerit  ipfi  HN,  & KM,  ipfi  LO  , 1 

ablatis  communibus  HI , IM  » 

Crit  & GH , squalis  ipfi  IN.  8c 
KL,  ipfi  MO.  Et  fi  denique  Gf, 
cxcefferitipfam  HN , &KM» 
ipfamLO, ablatis  communibus 
HI,  LM,  excedet  quoque  GH  » 
ipfam  IN,  & KL,  ipfarn  MOo 
Quamobrem  cum  GH,KL,fum 
pte  fine  aeque  multiplices  pri- 
mae A C , & tertiae  D F : Itern 
IN,  MO,  aeque  multiplices  fe~ 
cundf  CE,  & quartae  FE,often 
fumque  fit , ( in  quacunque-» 
multiplicatione  ille  equcmul-’ 

ti* 
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tiplices  fuerint  accept?  ) §que 
multiplices  prim§,  & tertif  ab 
cqufe  multiplicibus  fecundae, 
& quartx  , vel  vna  deficere-» » 
vel  equales  efle,vcl  vna  exce- 
dere i Erit  A C,  prima  ad  C B > 
fecundam, vt  DF,  tertia  ad  FE, 
quartam.quod  eft  propofirum. 
Si  compofitae  igitur  magnitu- 
dines proportionales  fuerint , 
icc.  Q^jod  oftendendum  erat . 

THEOREMA  XVIII. 

propositio  xvrrt. 

. t 

• / 

Si  diuifA  magnitudines  jint  pro - 
portionales , h*  quoque  compo •’ 
Jctapropprtionales  erunt  . 

DEmonftrat  hoc  loco  Eu- 
clides com  politionem-» 
rationis,  quam  defin.i4.defcrt- 
pfit.  Sint  enim  diu ifae  magni- 

tudi- 
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iudines  AB,BC,&  DE,EF,  pro. 
portionales,  hoc  cft»AB,ad  BC 
vt  DE,  ad  EF.  Dico  & coippp- 
iitas  nroportjppajjes  effe  } hoc 
cft,  vt  eft  AC*  ad  BC,  ita  eff^ 
JDF,  ad  EF  . Si  enim  non  eft,  vt 
AC, ad  EC.ita  DF,ad  EF,  habe- 
. bit  DF  ad  aliquam  magnitudi- 
nem minorem  ipfa  EF,  vel  m|- 
jorem,  eandem  proportionem» 
quam  AC, ad  BC . Habeat  pri- 
mum DF,ad  GF,  minorem  ipfa 
EF,<i  fieri  petefl,  eandem  pro- 
portionem, quam  AC,  ad  iC  . 
Quoniam  igitur  eft , vt  -dC,  ad 
BC,  ita  DF,ad  GFi  erit  dimde- 
do  quoque,  vt  AB  ad  BC,  it2L-i 
pG  ad  GF  : Sed  vt  AjB,ad  BC  > 
ita  pofiia  quoque  eij:  D E , ad 
'EF  . Igitur  erit  etiam  , yt  D G 
prima  ad  GF,fecundam,ita  DE 
t tertia  ad  EF, quartam.  Cum-* 
ergo  DG, prima  mnior  fit, quam 
liE,  tertia;  erit  quoque  GF,ft- 

cin- 
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eunda  maior,quam  EF, quarti* 
pars  quam  totum . Quod  cft 
abfurdum.. 

Habeat  deinde,fi  fieri  poteft 
Z>  F , ad  HF,  maiorem  ipfa  EF, 
eandem  proportionem , quam 
AC, id  FC.Qnoniam  igitur  eftt 
vt  AC,  ad  BC  ,ita  DF,  ad  HF  s 
erit  diuidendo  quoque  vt  AB, 
ad  BC,  ita  DH,  ad  HE  . Sed  vt 
^€B,ad  BC,  ita  pofita  etiam  eft 
DE,ad  EF . Igitur  erit  quoque, 
VtDH,  prima  ad  H£,fectidams, 
ita  X)E,  tertia  ad  EF,  quartam  . 
'Cum  ergo  DH,  prima  minor  fit 
quam  DF, tertia,  fuerit  quoque 
Hr , fecunda  minor  quam  EF , 
quarta,  totum  quam  pars', 
quod  eft  abfurdum  . Non  igi- 
tur habebit  DF  ad  minorerru  j 
ipfa  EF,aut  ad  maiorem,  eande 
proportionem , quam  AC,  ha-* 
bet  ad  BC.  Ergo  DF,  ad  ipfanV 
EF  erit,  vt  AC, ad  BC,  quod  df* 

pro- 
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propofitum.  Itaque  (i  diuifx 
magnitudines  fine  proportio- 
nales, &c.  Quod  demoaftraa- 

dum  erat . 

. **'  • . *»  # 

THEOREMA  XIX. 

*•  - * 

PROPOSITIO  XIX. 

■»  ‘A 

i 

Si  quemadmodum  totum  ad  to- 
* tum  , ita  ablatum  fe  habuerit 
adablatum  » & reliquum  ad 
reliquum t vt  totum  ad  totum  >’ 
fe  habebit . 


QVod  in  propof.  5.  demon- 
llratum  eft  de  multi- 
plici  proportionem  > 
hoc  loco  de  omni  proportio- 
ne, etiam  irrationali  deaion- 
firatur  . Sit  enim  tota  A#>  ad 
totam  C D , vt  ablata  A E,  ad 
ablatam  CF.  Dico  & reliquam 
EB  die  ad  reliquam  FD , vt  e ii 

tota 
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tota  AB  ad  totam  CD  Cunu  1 
enim  (it  A B,  ad  CD,  vt  AE , ad 
CF:  erit  & permutando  AB,ad 
AE.  vt  C D,  ad  CF  . jDiuidendo 
ergo  erit  EB,  ad  AE,  vt  FD,  ad 
CF.  Qnare' p£ri^ittah do  rtrrfu s 
erit  EB,  ad  F D , vt  AE,  ad.CF  K 
hoc  ed  , vt  tota  AB,  ad  totam 
C D,  cum  potita  (it  AB,  ad  CD, 

At  AE,  a<i  CF  Si  igitur  quem-- 
admodum  totum  ad  totum. 
&c.  Qjod  dcmoafltraudumLj 
* erat  * • • 


THEO- 
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THEOREMA  XX. 

PROPOSITIO  XX. 

Si fint  tris  magnitudine /,  ali» 

Ipjis  i qualt i numera, qui  bine , 
'&  m eadem  ratione  fuman- 
turi  ex  aquo  autem  primoqtta 
tertia  maior  fuerit ,kr it  et  quar 
. tamquam  /extornator  * §lut>4  fi 
fnma  tertia  fuerit  aquali  s, er  tt 
■ • ' & quarta  aqualii  fexts,fin  #7- 
*:  lambet*  hac  quoque  minor 
erit  * 

v 1 ^ * . Vi 

Sint  tres  magnitudines  Ay B, 
C,  & totidem  DjEjF^tque 
* A%  ad  B,*vtD,ad  Ei  & B,  adC, 
\t  E)  ad  F,  lit  autem  primum^ 
' A, prima  maior  quam  G*  tertia* 
.Dieo  & D,  quartam  efle  maid* 
reai  F , iexta  . Cum  enim  A y 
* naafci  fit  quam  C , e* it  maior 
• / N pro- 


3. 9°  VjuUdis  Elem* 
proportio  A,  ad  B,  quam  C,  ad 
B.  Eft  autem  vt  A ad  B,  ita  ad 
t>,adE.  Maior  igitur  proportio 
quoque  erit  D,  ad  E,  quam  C , 
ad  B.  At  vt  C,ad  B,ita  eft  F,ad 

E.  ( Cum  enim  fit  B,ad  C,vt  E, 
ad  F , erit  conuertendo  vt  C , 
ad  B, ita  F,  ad  E. ) Maior  igitur 
quoque  proportio  erit  D,ad  E, 
quam  F.ad  E.  Quare  D,  maior 
«rit,  quamF.  Quodeftpropc- 
fitum . 

Sit  deinde  A , ^qualis  ipfi  c . 
DLco,6t  Ojsequalem  effe  ipfi  F . 
Cum  enim  A,(it  ipfi  C,xqualis 
erit  A , ad  B,  vt  C,ad  B.  H(t  au- 
tem  vt  A, ad  B,  ita  D,  ad  E.  igi. 
tur  erit  & D,  ad  E,vt  C,  ad  B : 
At  vtC,ad  B,ita  eft  F,ad  E,pe*r 
inuerfam  rationem,  vti  prh.s  . 
Quare  erit  quoque  D,  ad  F,  vt 

F, ad£;  Ideoque  ^quales  erunt 
I>,&  E.  Quod eft:  propofitum. 

Sit  tertio  A^minor  quam  C. 

Dtco 
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Dico  & D,  minorem  effe,  quam 
F.  Cum  enim  eminor  It,  qu£ 
C,  erit  minor  proportio  A, ad  B 
quam  C,ad  B.  Sed  vt  Ay  ad  B, 
ita  eft  D,ad  E.Minor  ergo  quo- 
quo proportio  eft  D,  ad  E,  qui 
C,ad  B . Eft  autem  conuerten- 
do,vt  prius, vtC, ad  B,  ita  F,ad 
E.  Igitur  minor  eft  quoque 
proportio  D,  ad  E,  quam  F,  ad 
£ i proptereaq,  D,  minor  erit 
quam  F.  Quod  eft  propoiitum» 
Si  fint  itaque  tres  magnitudi- 
nes , & ali*  ipfis  squales  nu- 
merose. 


N % THEO- 
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fH  E OREM  A XXE 

* . u 

* 

' PROPOSITIO  XXL 

Sifint  tres  magnitudini!)  & ali* 
ip/is  Aquales  nkmeto,  q*A  bin£> 
in  eadem  ratibn e fuman- 
tur ^ fuerit qtie  perturbata  earU 
proportio  i ix  *qab  autem  pri- 
ma, quam  tertia  muter  fuerit : 

- erit  & quatta^quam  f exta, ma- 
ior * Qubdfi prima  terti*  fue- 

- rit  Aquati t , erit  & quartato- 
qualis  fext*  s fin  illa  minat') 
h*c  quoque  tainor  erit . 

Sint  tres  magnitudines  A,B. 

e»  & totidem  D,  E,  F,  quas 
binae  , 5c  ili  eadem  ratione  fu- 
mantur i firque  carum  propor- 
t o perturbata  , hoc  eft  , fit  vt 
A,  ad  B,  ita  E,  ad  F,  5c  vt  B,  ad 
C,ita  D,ad  E.  Sic  autem  primfi 

A, 
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A>  prima  maior  quam  C*tertte., 
pico  Sc  P*  quanam  efle  m«\ichs 
rem  fexta  F,  Cum  enim  A\ ma-> 
iqr  fit  quam  q,  ciic  maio*  pro- 
portio Ax  ad  Bj  quam  C,  ad  B. 
Fft  autem,  v$  4, ad  B,ita  E,  ad 
F M lior  ergo  quoque  p opor-, 
tio  eft  E»  ad  F,  quam  C*  ad  B. 
Quoniam  vero  vc  £>  ad  q,  ita 
eit  Pj  ad  E»  erit  cgnuenendo 
vtC,  ad  E,  ita  E,  ad  P.  Q^are 
maior  quoque  erit  proportio  E, 
ad  F,quam  E>  ad  P,  ideoquc^ 
maior  erit  P,quam  F.  Quod  eft’ 
propofitucn*  • , 

Sit  deinde  A,ipfi  C,  «quadis  «. 
Dico  P , quoque  ipti  F , effe  x* 
qualem- Cum  enim  A»fit  f qua-, 
lis  ipfi.C,erit  A>ad  B,vtq,aq  B: 
Sed  vt  A,  ad  B,  ita  eft  E?  ad  F4 
Igitur  erit  vr  C,  ad  B,  ita  E,  ad 
E:  Eft  autem  ex  inuerfa  ra- 
tione, vt  C,  ad  B,  ita  E,  ad  D, 
veluti  prius  . Igitur  erit  quoq, 

n 5 vt 
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vt  E, ad  F,  ita  E»  ad  D ; aequet 
idcirco  D,  ipfi  F,  aequalis  erit  . 
Quodeft  propofitum . 

Sit  tertio  A,  minor,  quam  C. 
Dico, fcD, minorem  etfe  quam 
F.  Cum  enim  A,  fit  minor  qua 
C,  erit  minor  proportio  A,ad  B 
quam  C , ad  B:  Vt  autem  A, ad 
B,  ita  cft  E,  ad  F.  Minor  cft  er- 
go proportio  E,  ad  F,  quam  C, 
ad  B.  Quoniam  vero , vt  antey 
ex  inuerfa  ratione,  vt  cft  C.ad 
B,  ita  E, ad  D,  erit  quoque  mi- 
nor proportio  E,ad  F,  quam  F, 
ad  D i ac  propterea  D,  minor 
erit  quam  F , qund  «ft  propo- 
fitum.  Si  igitur  fint  tres  ma- 
gnitudines | & aliae  ipfis  «qua-  ' 
les  numero,  &c.  Quod  often- 
dendum  erat * 


\ 

* 

& 

1 
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THEOREMA  XXI£ 

PROPOSITIO  XXII. 

it  * 

Si  fint  quotcnnque  p?  agnitu  fi- 
nes , alis,  ipfis  aquales  nu~ 
rutro  i qui  btm  tn  eadem  ra- 
tione fumantur  : Et  ex  aquali- 
tate  s»  eadem  ratione  erunt . 

» - i » 

IAm  hic  demonftrat  Eucli- 
des modum  argufnentandi 
in  proportionibus  ex  equalita- 
te , quando  proportio  eft  or» 
dinata . Sint  enim  primum^» 
tres  magnitudines  A , B . C,  Sc 
aliae  tres  DE,F:  fitque  -i*,ad  B, 
vt  D,  ad  E.  & B,  ad  C,  vt  fi, ad 
F.  Dico  quoque  ex  aequalitate 
cfle  A,ad  C,vtD,ad  F.  Sumptis 
enim  ipfarum  A,D, aeque  multi- 
plicibus G|  H.  Item  ipfarum.» 
i * N 4 B,B| 


tjG  'Jzutlidis  Etcm\ 

£,&,  I,K,&  ipfarum  C,  F,  L,  M; 
cum  fit  A)  prima  ad  B , fecun- 
dam, vt  p, tertia  ad  fi,quarea  , 
Crit  quoque  G , multiplex  pri- 

fectjn- 

dae  B,  vt  H.multiplex  tertiae  D 
ad  li , multiplicem  qa.artae  E, 
Eadem  ratione,  cum  (it  B,  pri- 
ma ad  C»fecundam>vt  E.tertia 
ad  F, quartam*  erit  I, multiplex 
primae  B,ad  U multiplicem  fe* 
eundae  C,  vt  K,  multiplex  ter- 
tiae E,  ad  M>  multiplicem  quar- 
tae F.  Quoniam  igitur  funt  tres 
magnitudines  G»  l>  L » & alis 
tres  H,  K,  M i q«as  binae  in  ea* 
dem  proportione  furminturifit 
vt  fl  G , prima  fu  petat  tertiam 
j- > fuperet  ncceifcrio  quoque 
H,  quarta  fex  tam  M : Et  fi  ae- 
qualis, ^qualis;  Et  fi  deficit, de*? 
ficiac , Itaque  cum  G H,  aeque 
multiplices  primae  A,  & tertiae 
P*  vel  deficiant  vnz*  ab  t » M , 
4 • 'i  f «que 
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& quarta  j,  v$l  vfta  «quaJef 
ftnr>  yej  voa  pxccdant;  in  qua*4 
<^^qp«.muUiplicatjooe  £um- 

pca  fip|LAUR^irpJfS9»  Wf  '4  > 
prima  ad  G , fecundam  vt  D"> 

tsrtfc  ad  FjquraTtam  %<&*od  eft 
propofitum  / ^ •* 

jDdad?  #n^p%#i  magnitu- 
dines tribus;  ita  vt  fic  etiam  C* 


ad  Ni.vt  Rad 

cfle»  yt  AiadNita  P,ad  0,  £u 
enim  iam  fit  pftenfum  Jn  tri- 
bus magqitudi  nibu$j  etfe  A&& 
Ci  vt  Di  adF;  pQnat^r  autem 
C,  ad  ;N*  vc  F*  ad  O,  (erunt  tccs 
magni  tudines  A,  C,  N,  &.  aliae 
tfe^P.F^Qjquae  biqs  ia  eadeifl 
ratipae  fumuntur . Er$Q  ex  ae* 

qualitate  in  tfibu?  magnitudi- 
nibus qdenfa,  wtl{\$  eqt  vt  A» 
ad  hr,  ita  D,  ad O.  .Eodemqus 
ippdo  idem  oftendptujrin  quid 
4uenaagfli|udinibus  1 pcr.qugJ 
' "N’  'j"  tU<&“* 
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1 at  ftttltdh  Xltmi 
tttori  ficut  id  inquscuor  d*- 
monftratum  fuit  per  tre*  i : 
fic  de,  pluribus . Itaque  fi  fin* 
quotcunq»  magnitudine»,  &c. 
Ouod  erat  oftendenduin  • 
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- tmoposiTio  xxiii. 

Si  fint  tres  magnitudines,  aliaque 
tofis  aquales  numere , qua  bina 
tn  eadem  ratione  fumantur  . 
fuerit  autem  perturbata  earm 
' proportio  : Etiam  ex  aqualtoate 
tn  eadem  ratione  erunt  . 


DEmonftratur  bic  ratio  ex 
aequalitate,  quando  pro- 
portio eifc  perturbata.  Sinte- 
nim  tres  magnitudines 
& ali»  tres  D,  E,  Atque  per- 
turbata earum  proportio,  hoc 

tft,  Iit  vt  A, ad  B.  ita  E,ad  Fi  & 

-t*  vt 
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vt  i,  ad  C,  ita  D,  a<f  E . Dico 
quoque  ex  squalitate  effe , rt 
Sd'C|  ita  D,  ad  F.  Sumptis 
enim  ipfarum  A,  B,  Di  «que^* 
multiplicibus  G,  H,  I , Item  ip- 
faruin  C,  E,  F,  ?quemultiplicii 
bus  K,L,M.  Erit  vt  B,it* 
C,  ad  I,  cum  G,  I,  fint  ipfarut» 
A»B,*queinultipIices,-  At  rt  A.: 

ad  B.itaeftE.adR- Igitur  vtG 

ad  I,  ita  quoque  eit  E , ad  Ff 
S^a  vt  E,  ad  F,  i ca  cft , quoque 
K.ad  M;  quod  K,M,  (intipfaru 
EF,  aequemultiplices,  tgitur' 
erit  quoq,-  vt  G,  ad  I,  ita  K,  ad 

M.Rurfuj  quoniam  cftj&jprima 
ad  C,  fecundam,  vt  D,  tei  tia_* 
ad  E,qiiartam;  erit  quoque  vc 
I,mtiltiptex  prime  B,ad  L,chtt|- 
tipiicem  fecundae  C,ita  H,mn{ 
tiplex  tertiae  £>,ad  X, multipli, 
cem  quartae  E.  * Qtrfa  igitujr 
funt  tres  magnitudines  G,I,I* 

9c  aliae  tres  H, K,  m,  quae  binas 

N 6 
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}QQ  JtuctidisZUm* 

^ eadem  ratione  fuanjnfur » 
eftq»  earum  proportVperturT 
')lt%  i cum  oftenjfum  fit  eflp  ve 
r,ad  I?ita  K,ad  M»  E(  vti^ad 
L,/t*.ki4  Lj  fit  v t fi  G, 
fu  perat  tertia  J^fuperat  qnpr 
que  quarta  H,  fextim  Mi  & fi 
«guW  # fqua/i^  \ £4  deficit , 

deficiat.  Icaq*  curo  0 &R*1h 
quemultipjices  primae  A,&  ter 
ti*  Z>,ab  L#&  M,«quemultiplU 
<ibu$  fecundae  C,  & quarta  F» 
vel  vna  deficiant,  vel  vnas- 
quale*  fint,vel  vna  excedant  $ 
Crit  vt  Aiprima  ad  C,  fecundi 
fta  P)  tertia  ad  F,  quar  tanM  % 
quod  eft  propoli  tu  m-  Itaque 
n fiot  tres  magnitudines»  tkc% 
Quod  demonitrandum  erat. 
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THEOREMA  XXIV. 

PROPOSITIO  XXIV.  . 


Si  prima  ai  fecundam  tandem 
habuerit  rationem  * quam  ***r 
tia  ad  quartam ; habuerit  a*h- 
! tern  & quinta  ad  fecundantrj 
eandem  rationem * quam  fexta 
' ad  quartam  1 JLttam  compofita 
• primarum  quinta } ad  fica** 
dam  eandem  . habebit  Patio* 
\ nem  » q uam  tertia  cum  fexta  f 
ad  quartam  . 


* • . » \ 

QVod  propofitione  *4.  <*e- 
monllrauit  Euclides  d<; 
fala  proportione  multi- 
plici , demonftrat  hoc  loco  d« 
qmni  proportione,  etiam  irra* 
tionali . Sit  enim  AB,  prima  ad 
C,  fecundam,  vt  DE,  tertia  ad 
F, quartam  i Item  BC,quinta_j 
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jo*  HucUdit  Eltrii* 
ad  C,  fecundam,  vt  EH,fexta  i 
ad  F,  4«artam  • Dico  ita 
AG , compofitam  ex  prima  ac 
quinta,  ad  fecundam  C,  vt  eft 
D H , compofita  ex  tertia , 3c 
fexta,ad  quartam  F.Cum  enhn 
fit  vt  BG,  ad  C,  ita  EH,  ad  F i 
erit  conuertendo  vt  C,ad  BG, 
ita  F,  ad  EH . Quoniam  igitur 
eft  AB, ad  C,  vt  DE, ad  F,  & C f 
ad  BG,  vt  F,  ad  FH,*  erit  ex  at- 
quali  AB, ad  BG,vt  DE, ad  EH. 
Componendo  igitur  erit  vt  to* 
ta  AG,  ad  BC,  ita  tota  DH,  ad 
EH . Itaque  cum  rurfus  fit  AG 
ad  BG,  vt  DH,  ad  EH , & BG, 
ad  C,  vt  EH , ad  F:  erit  ex  sca 
quali  AG,  ad  C,vt  DH,  ad  F, 
quod  eft  propofitum  .Si  prima 
igitur  ad  fecundam  eandem-» 
Jiabueric  rationem,  3cc,  Quod 
erat  demonftrandum . 
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TflEOREMA  xxvi 


PROPOSITIO  XXV. 


Siquatuor  magnitudinis  frofor- 
* sion  ales  fuerint : maxima , 

1 minima  reliquis  duobus  ma* 

« ioreteruntT’ 

* 1 

v’  < ' ’ • • 

Sic  enim  AB,ad  cD,vt  E,  ad 
F,  fitque  «XB, omnium  ma- 
xima & F, minima  . Dico  duas 
A M > & F,  fimul  effe  maiores 
duabus  CD,&  E,fimul.  Aufera- 
tur enim  ex  AB  , magnitudo  A 
G,  equalis  ip(i  E,-  3c  ex  CD,alia. 
CH,  ^qualis  ipli  E.  Erit  igitur 
AG,ad  CHy  vt  E, ad  F,  hoc  eftf 
vt  ^B,  ad  CD . Quare  cum  fit 
tota  AB, ad  totam  CD,vt  abla- 
ta A G,  ad  ablatam  C H ; erit 
quoque  vt  tota  AB  , ad  totam 
GD;iU  rciiquaGB,  ad  reliqua 
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m>  : Eft  autem  A B,  f cum  fit  j 

CD.  Igitur  &GB,  maior  erit 
quam\HD.  (^Ufiiada  Atfcf&AG, 

& B,  aequale*  funt  > (i  ipfis  ad- 
duntor at  qUales  F,&  CH  i Btrr. 
mirum  Fjpfi  AG>&43H,ipfi  E » 
frust  AG>  & -Fufiam!  *quales  • 
Ipfis  E,  & CH  , fimui ; additis 
igitur  inaequalibus  GB,  5c  HD,  • 
lient  AR  i Sc  F , fimui  maiore} 
quam  E>&  C O,  fimui  cum  GB# 
fit  maior  quam  HD  j quod  eft 
propofitum  . Si  'ergo  quatuot 
magnitudines  proportionales 
ftterint:,&c.  Quod  erat  demon 
firmidum.  'y  ^ 
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THEOREMA  XXVI. 

PROPOSITIO  KXVI. 

$j  frima'  “d  fecundam  Mtiirjr 
maiorem  proportionem  quam 
tertia  ad  quartam  : habebit 
conuertendo  fecunda  ad  pri- 
mam minorem  proportionem  > 
quam  quarta  ad  tertiam . 

i 

• t 

H Abeat  enim  yf,ad  B, maio- 
rem proportionem, quam 
C»ad  D.  Dico  proportionem  B, 
ad  Ay  minorem  eife  proportio- 
ne D,  ad  G.  Intelligatur  enim 
effe  |E,ad  B,  vtC>ad  D;  eritque 
proportio  A,  ad  B,  maior  quo- 
que quam  B,  ad  1?>  ac  propte- 
rea  A, maior  erit  quam  E.Qjia- 
re  minor  erit  proportio  B,  ad 
A;  maiorem,  quam  B,ad  E,mi- 
florem ; Sed  ve  id  B»  ad  E.  it* 

— A 
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cft  cooucrtendo  D,ad  C.Tgitur 
proportio  B , ad  A > minor  eft 
quoque,  quam  D,adC.  Quod 
efl  propoli  tum  . 

THEOREMA  XXVII. 

PROPOSITIO  XXVII. 

1 i 

Si  prima  ad  fecundam  habuerit 
maiorem  proportionem , quam 
tertia  ad  quartam  : Habebit 
quoque  i'ictjfim  prima  ad  ttr- 
ttam  maiorem  proportionem  % 
quam  fecunda  ad  quartam  • 

H Abeat  enim  A, ad  B,maio* 
icm  proportionem,  quam 
C,ad  D.  Dico  permutando  ma- 
iorem cfle  quoque  proportio- 
nem C,  quam  B,  ad  D . 
Intelligatur  namque  cATe  £,  ad 
B,  vt  C,  ad  D,  ericque  propor-?  • 
tio  A} ad  B,  maior  etiam  quam 

Ei 
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E, ad  B.  Ideoque  A,  maior  erit 
quam  E.Quare  maior  erit  pro*, 
portio  A, ad  C,  quam  E, ad  C. 
Quoniam  vero  permutando 
efc  vt  E, ad  Cita  i?, ad  D/cum 
pofita  fit  E,  ad  B,  vt  C,  ad  D. ) 
Igitur  proportio  A, ad  C,  maior 
quoque  erit  quam  ad  £). 
Quod  eft  propofitum . 


THEOREMA  XXVIII 

PROPOSITIO  XXVI». 

Si  }rima  ad  fecundam  habuerit  ' 
maiorem  proportionem  quam 
tertia  ad  quartam : Habebit 
quoque  com pofita  prima  cum 
fecunda , ad  fecundam  maio • 
rem  proportionem  Jquam  com - 
pofita  terti  a cum  quarta  , ad 
quartam . 

Sit  maior  proportio  ^B,  ad 
BCj  quam  DE, ad  EF.  Dico 

-----i:  & 
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& componendo  maiorem  sCTc 
proportionem  .<^C,ad  BC>  qu4* 
DF,ad  EF.  Jnteiiigatur 
cfie  CB>  ad  BC*  vt  DE»  ad  EF . 
errtque  proportio  AB  • ad  BCt. 
maior  quoque,  quam  GB*ad  R\ 
Q : Jdeoque  A£»maior  quanu» 
GBy  Addita  ergo  communi  bq 
fiet  aC,  maior  quani  GC » ma- 
iorq»  propterea  erit  proportio 
AC»adBC,  qunrpGCijd  &C  V 
Sed  componendo,  vteftGC, 
ad  ££,  ica  e(tPF*ad  EF  tqopi 
pofita  fit  GB,ad  BC,  vt  DE,  ad 
EfjMaiOr  ergo  etiam  erit 
portio  AGad  BG,  quam  DF,ad 
EF.  Quod  eft  propoluum*. 

t' ‘ ' 1 * 1 v • '<•»> 
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THEOREMA  XXiX 

t , 

PROPOSITIO  XXIX. 

* • \ 

• Si  comfe/ita  prima  cum  fecunds 
ad  fecundam  maiorem  lt*bm§- 
• rit  proportionem  , qu**h  torti* 
i • fsfita  terna  cum  quarta  ad 
quartam  : Habebit  quoqut> 
dtuidendo  prima  ad  fecundam 
maiorem  proportionem  » quam 
tertia  ad  quartam  • 

Sit  maior*  proportio  A C,  ad 
■BC,  quam  DFtad  EF.  Dico 
&.  diuidendo  maiorem  cfle  pro 
portionem  aB  , ad  BC , quam 
DE>ad  EF . lntelligatur  enim_>  • 
e0e  GC,  ad  BC,  vt  DF,  ad  EF  , 
entque  proportio  AC  , ad  BC, 
maior  quoque  proportione 
GC,  ad  BC:  idecque  maior  erit 
ACquam  GC.  Ablata  ergo  co- 

auini 
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muni  pC»  maior  erit  AB,  quam 
GB : Ac  propterea  maior  erit 
propdrtio  AB,  ad  BC , quam-» 
GB,  ad  BC . Sed  diuideado,Tt 
eft  GB  , ad  BC  , ita  eft  DE » ad 
EF.  ( Pofita  namque  eft  GC>  ad 
BC,vt  DF,ad  EF.)  Igitur  maior 
quoque  erit  proportio  -dB,  ad 
BC , quam  DE»  ad  EF  • Quod 
odpropofitum* 


THEO- 
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THEOREMA  XXX. 

I 

PROPOSITIO  XXX. 

Si  comfofita  prima  cum  fecunda^ 
ad  fecundam  habuerit  maio- 
rem proportionem*  quam  c$m» 
pfsta  tertia  cum  quarta  > ad 
quartam  : Habebit  per  conuer - 
Jionem  rationis  , prima  eunt-* 
fecunda  ad  primam , minorem 
. proportionem  , quam  tertia  c& 
quarta*  ad  tertiam  • 

Sit  maior  proportio  AC,  ad 
' BC,  quam  DF,ad  EF.  Dico 
p;r  coniierlionem  rationis,  mi- 
norem elfc  proportionem  AC* 
ad  AB,  quam  DF.ad  DE  . Cum 
enim  (It  AC&d  BC,  maior  pro- 
portio, quam  DF,ad  EF , erit  Si 
diuidendo, maior  proportio  AB 
ad  BC>  quain  DE, ad  EF.Qiurc 

coa- 
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conuertendo  , minor  erit  pro- 
portio BC,  ad  AB,quam  Br,a3 
t)B  : Ac  propterea.  & compo- 
nenda t tfiiflOr  erit  fitoporiio 
totius  AC,  ad  AB,  quam  totius 
Df*ad  DE  Quod  ptopofmt. 

THEOREMA  XXXI. 

PROPOSITIO  XXXI. 

Si  fenttres  magnitudines,  & alia, 

-■  ipfis  aquales  numero , fit qut^a 
maior  proportio  prima  priorum  - 
ad  fecundam  quam  prime  po- 
fleriorUtn  ad  fecundam  i item 
fecunde  priorum  ad  terti*.  m~J 
maior, quam  fecunda  pc/leriorU 
ad  tertiam  : Ent  quoque  ex 
qualitate  mater  proportio  pti* 
ma  priorum  ad  tertiam  , quam 
prima  posteriorum  ad  ternam  . 

Sint  tres  magnitudines  a,B, 
c,&  aliae  we*  D,E)F,fitque 

maior 
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, maior  proportio  A,ad  B,quani 
j D,  ad  E:  Item  maior  B,  ad  C » 

. quam  E,  ad  F.  Dico  ex  aqua** 
i litate  maiorem  quoque  effe  A< 
i ad  Gquam  D>  ad  F , In  telina* 
tur  enim  efle  G,ad  C,  vt  £9  ad 
Ti  eritque  propterea  propor- 
tip  B,ad  Q maior,  quam  G,  $d 
C.  Ideoque  B, maior  erit  quam 
G Ojare  maior  erit  proportio 
ji, ad  G,minorem,  quam  A , ad 
jBimaiofem . Ponitur  auter&JI 
proportio  A, ad  B, maior  quam 
JD, aa E.  Multo  ergo  maior  erit 
proportio  A&&  G,  quam  D*  ad 
£.  In  telligatur  rurfus  effe  H, 
ad  G,  vtD,  ad  E,*  eritque  pr.o- 
pterea  maior  proportio  A,  ad 
G,quam  H,  ad  C ; Ideoque A 
maior  erit, quam  H.  QMiare  ma- 
ior quantitas  A,ad  C,  habebit 
maiorem  proportionem,  quam 
tr»iix>r  quantitas  H,ad  eandem 
C;  Atc±ui  vt  II, ad  C.  ita  eiV-eat 

O aqua- 


fi?  Euclidis  Tlem. 
«qualitate  D,  ad  F,  (quooiaai 
vt  £>»ad  E,  ita  eft  H.ad  G*&  vi 
£#ad  F,  ita  G,  ad  C.  ) Maior  er- 
go proportio  quoque  eriti  A»! 
ad  C,  quam  D,  ad  F.  Qjod  eft 
propofitum. 

THEOREMA  XXXIT. 

PROPOSITIO  XXXII. 

* * a ** 

Si fint  tres  magnitudines,^  alia 
ipjis  equ files  numero  , fitqu t-a 
~ maior  proportio  prima  pr torum 
ad  fecundam  » quam  fecunda 
. pofler  iorum  ad  tertiam  > Item 
fecunda  priorum  ad  tertiam-* 
maior y quam  prima  pofleriorH 
, ad  fecundam  : Erit  quoque  ex 
- aquahtate, maior  proportio  pri • 

. tnci  priorum  ad  tertiam,  quam 
prima  polleri  orum  ad  terttam. 

Sint  tres  magnitudines  A,  By 
C,  & alis  tres  D,E»F,  iitq f 

maior 


Mtr  Qnintu*  • jtf 
maior  proportio  A, ad  B,  quini 
Ei  ad  F.  Item  maior  B 9 ad  C» 
quam  D,  ad  l.Cico  effc  quoq* 
maiorem  proportionem  ex  f* 
qualitate  A,  ad  Ct  quam  D»  ad 
F.  InteUigatur  enim  effc  G>ad 
C,  vt  D,  ad  £j  eritque  propte- 
rea  proportio  By  ad  G9  maior 
quam  G,  ad  C . Ideoque  maior 
erit  S}  quam  G.  Qaare  maior 
erit  proportio  A > ad  G,  minore 
quam  eiufdem  A}  ad  B > maio* 
rem;  EU  autem  proportio  A, ad 
B,  maior  quam  Ey  ad  F.  Multo 
ergo  maior  cft  proportio  A,  ad 
G)  quam  E » ad  F.  InteUigatur 
rurfus  eife  H,ad  Gi  vt  E,  ad  F 5- 
Eritque  propterea  maior  pfO» 
portio  A, ad  G>  quam  H,ad  G » 
ideoque  maior  erit  Ay  quanta 
H,  Quocirca  A , maior  ad  C • 
maiorem  habebit  proportio-  , 
nem, quam  H,  minor  ad  eand& 
C;  Ac  vt  H,  ad  G,  ita  eft  ex  ae* 

O i qua- 


JlS  Tttelidti  Elertf. 
llualitate  D,ad  F ( Quomamj» 
ve  D,  ad  E,  ita  eft  G>‘  ad  G : 8c 
vt  E, ad  F,  ita  e4l  H,ad  6j  Ma- 
fdr  ergo  etiam  eft  proportio  A* 
ad  C,  quam  F.  Quod  eft 
|>ropofi£um . ' »J* 
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THEOREMA  XXXIII. 


PROPOSITIO  XXXIII.  > 

...  > 

. > * 

Si  fuerit  maior  f repertio  totius 
ad  totum , quam  ablati  ad  ab- 
latum : 'Erit , reliqui  ad  re- 
liquum maior  proportio , 3«*/» 
- • f totum  • 

S it  maior  proportio  totius 
AB  1 ad  totam  CD  , quam 
ablatae  AE,ad  ablatam  CF.  Di- 
co  & proportionem  reliquat 
Es,  ad  reliquam  F D,  maiorem 
*e{fe,quam  totius  -^B,ad  totam 
CD.  Cum  enim  maior  (it  pro- 
portio 
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portio  AByad  CD,quam  AE,  ad 
CF  ierit  quoque  permutando* 
maior  proportio  AB, ad  AE,qj£ 
CDvad  CF  ,*  ac  propterca  ,per 
conuerfionem  rationis  , minor 
erit  proportio  Ah,  ad  EB,  qua 
CD,ad  JF D. Peroni tando  igitur» 
minor  quoque  erit  proportio 
<4B.,  ad  CD,  quam  EB,  ad  FJ>.  ^ 
hoc  cft  . Es, reliqua  ad  reliqua 
FD,  maiorem  habebit  propor- 
tionem , quam  tota  AB,  ad  <o* 
tam  CD.Quod  eft  propoiitum  § 
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THEOREMA  XXXIV. 

fROPOSITIO  XXXIV. 

Si  J§nt  quoteunque  magnitudines 
< (p  alit  iffis  squales  numero  » 
fit  que  mutor  proportio  primi, 
priorum i tui  f rimam  fofleriori §» 
quam  fecunda  ad  fecundam  $ 
& hic  maior  » quam  tertia  ad 
“ terttam,  & fic  detncepv.Hab #• 
« hunt  omnes  priores  fimul  ad 
amnes  poft  enotes  fimul , maio- 
rem proportionem» quam  omnes 
friores , reltfta  prima  , ad  om- 
nes pe  fler  i ores , felida  quoque 
prima»  miriorem  autem , quam 
prima  frierum  ad  primam  po* 
fleriorum » maiorem  deatqut 
etiam, quam  xltima priorum-* 
ad  v It  imam  fofteriorum . 

Sint  primum  tres  imgnjtu- 
dines  A%  S i C|  Sc  aliae  tres 

'.t*r  > ’’  a n 
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D,E,F.  Sit  autem  maior  propof 
tio  A, ad  D,quam  B,ad  E Item 
maior  B,  ad  E,  quam  C*  ad  F* 
Dico  proportionem  ipfarum  A» 
B,c, fimul  ad  ipfas  £>,E,F,  (imul 
maiorem  efle  proportione  ip- 
farum B,  C,  (imul  ad  ipfas  E,  F» 
fimul  i minorem  veropropor* 
tione  A>  ad  D : maiorem  deni- 
que etiam  proportione  C,  ad 
«F  Ciin  enim  maior  fit  propor 
.Cio  A,  ad  D,  quam  B,  ad  Fi  erit 
permutando  maior  A , ad  B $ 
quam  D,  ad  E . Igitur  compo» 
nendo,maior  erit  proportio  ip- 
farum A>  B, fimul  ad  B,  quam 
Ipfarum  D,  fimul  ad  E Permu- 
tanda ergo  rurfus , imior  erit 
prouorrio  A,B, fimul  ad  D.Eiit* 
inu  I, quam  J5,ad  E.  Iraque  cum 
tota  A,£,*d  totam  D.E.maiorfi 
.habeat  proportionem  , quam 
ablata  B,ad  ablatam  E,h^bebiC 
quoque  reliqua  A,ad  reliquam 
^ O 4 D, 
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D,  maiorem  proportionem!»  i 
quam  tota  A,B,ad  totam  D, E.  < 
Eadem  ratione,  maior  erit  pro* 
portio  B,  ad  E,  quam  totius  B, 

C,  ad  totam  E,  F : Multo  ergo 
maior  erit  proportio  A,  ad  Df 
quam  By  C,  totius  ad  totam  E, 

F.  Permutando  igitur,  maior 
erit  proportio  A,ad  B,C»  quam 
2)j  ad  E,  Fi  & componendo  er- 
ga maior  eft  proportio  totius 
A^E.C,  ad  B,C,  quam  totius  D, 
XjF,  ad  E,  F.  Et  rurfus  permu- 
tando maior  proportio  omniu 
A,B,C>  fimul  ad  omnes  D,E,  F, 
fimul  quam  B, C,  ad  E,  F,  quod 
cft  primum . 

; Itaque  fit  maior  proportio 
totius  A,B,C,  ad  totam  D,  E,F, 
quam  ablate  B,  C,  ad  ablatam 

E,  F,  erit  & maior  proportto 

reliquas  A,  ad  reliquam  D,  qui 
totius  A yBt  C,  ad  totam  D,E,F. 
jquod  eft  fecundum . : 

f.  ‘j  Qjjo- 
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Uber  Quintus . 

■ Quoniam  vero  maior  eft  pr<£* 
portio  B>ad  E,  quam  C,  ad*  F » 
erit  permutando  maior  quo- 
que B,.ad  C,  quam  E.  ad  F,  Se 
componendo»  maior  totius  BC 
ad  C,  quam  totius  E,F,ad  F;  Sc 
rurfus  permutando,maior  B,C 
ad  Ecquam  C,adA,F.  Eiiait- 
.temmaior  proportio  A,B,C,  ad 
D,E,F,  vt  oftendimus,quam 
C,ad  E,  F.  Multo  ergo  maior  e- 
i:it  proportio  omnium  A,  B,  C» 
ad  omnes  D,E,F,  quam  vlrirnaa 
C)  ad  vlrimam  F,  quod  eft  ter* 
tium. 

Deinde  fint  quatuor  magni* 
tudines  vtrobique  cum  eadeni 
hypothefi,  hoc  eft,  Et  quoque 
maior  proportio  terti*  C » ad 
F,  tertiam  > quam  G,  quart» 
ad  H, quartam  . Dico  eadem^, 
coniequi . Y'tenim  iam  in  trW 
bus  cit  oftenfum»  maior  eft  prot 
pprtio  B,ad  E,  quam  B,C,Guadi 

O j E, 
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E,  jr,  H.  Multo  ergo  maior  frit 

A,  ad  D9  quam  C>  G>  ad  E,Ft 
H.  Permutando  ergo  minor  e* 
ric  A, ad  B.C  G>  quam  Dy  ad  E» 

F,  H,  & componendo  maior  A* 

B, C  G>.<d  B.C,G,quam  D E F» 
M,  ad  E,  F H,  & permutando 
A»  B,  C>  G.  ad  D,E,  F,H,  maior 
quam  B»C,G,  ad  E,F,H . quod 
Cii  primum  . 

Itaque  cum  (St  maior  pro- 
portio totius  A,Jt,CfG,  ad  tota 
D E,F»H  9 quam  ablata  B,C,G, 
ad  ablatam  E,F,H  , erit  Sc  reli- 
qua a 9 ad  reliquam  D 9 maior 
proportio,  quam  totius  A,B,C» 
Gi  ad  totam  D,  E»  F,  H . quod 
<i\  fecundum . 

. Qu  oniam  vero  9 vt  in  tribus 
«ft  demonftratum , maior  eft 
proportio  B,  C,  G,  ad  E,  F,  Ht 
quam  G>  ad  H ; & maior  A»  B» 

C, G,  ad  D, E, F, Ii, quam  B,C,Gi 
ad£?F,H  • vt  fuit  ollenfum-j  5 

< , mulco 
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fwilto  maior  ertt  proportio 
JB»CG>  ad  D,E,T,H  quam  vltt» 
w*  Gi  ad  vltimam  Hi  quod  cfl 
tertium  - 

Eadem  arte  concludes  V ea* 
«Jem  confequi  in  quinque  ma* 
gnitudfnibus  per  quatuor,&  to 
fex  per  quinque,  V in  feptemt 
per  fex,  &c.  quenr  admodum-» 
oitendimus  in  quatuor,  per 
tres  • Conilae  ergo  totum-»  - 
Theorema, &c. 


• i ' • 
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‘ definitiones;  ! 
**  * • 

I C figur*  re&ilineae 

u furitr,  quae  & angulos 
fingulos  fingu lis  aequales 
habent , atque  etiam  la- 
tera, quae  circum  angulos 
f quales,  proportionalia . 

%.  Reciprocae  au  rena,  figurae 
funt,cum  in  vtr^que  figu- 
ra antecedentes , & con- 
fequentes  rationum  ter* 
mini  fuerint.  • ' 

*f  Secundum  extremam  » & 
mediam  rationem  re&a_» 
linea  fc&a  efle  dicitur,  cu. 

vt 


* 


Digitized  by  Google 


« • 

Liber  Stxtm  l 

. vttota  ad  maius  fegmea^ 
, tum  , ita  maius  ad  minu* 
fe  habuerit*.,^' 

4 Altitudo  cuiufque  figurae  cft 
linea  perpendicularis  a 
' vertice  adbafia  dedufta. 
j Ratio  ex  rationibus  compo- 
ni dicitur  , cum  rationum 
quantitates  inter  fe  mu U 
tiplicatae,  aliquam  effeci 
rint  rationem  ^ 

i Parallelogrammum  fecundi 
aliquam  re&am  lineam-» 
applicatum  i deficere  oi- 
citur  parallelogrammo  * 
quando  nou  occupatto- 
tam  lineam . Excederem 
vero,  quando  occupat 
. maiorem  lineam^quam  fit 
ea,  fecundum  quam  ap» 
plicatur : ita  tamen , vt 
paralie  logrammum  defi* 
ciens , aut  excedens  ean«* 
• . : dem  habeat  altitudinem» 

cum 


* » “ 

• * 

a||l  tutlidlt  tfon. 

Cum  parallclogrammo  Appli- 
cato, conftituatque  cum  co 
totum  vnum  parallelogram- 
thum.  > 

V , , 

THEOREMA  !. 

PROPOSITIO  I. 

' . . < 

Tr  iangula , parallelegrammOp 
quorum  eadem  fuerit  ait tt ude , 

A*  ita  fe  habent  inter  fesvt  bafe* 

* „ . , r ' 

Sint  duo  triangula  ABC,  DE 
F,  eandem  habentia  alti- 
tudinem, quorum  bafes  BC,  E 
F Item  duo  para llelogrammu 
CG.  EH  , eiufdem  altitudinis  » 
quorum  eatdem  bafes  BC,  EF  • 
Dico  ita  efle  triangulum  ABC. 
ad  triaugulum  DEF , Sc  paral- 
ie logrammum  CG,  ad  paralie*  / 
Jogrammum  E H , vt  eil  bafis 
BC,  ad  baiia  EF.  Collocentur 
• ^ * enim 


* 
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j(  enim  tam  triangula  , quam  pa* 

’ rallelogramma  inter  cafdem_> 
parallela»  GH  , LN  , &ex  B L> 
fumantur  quofeunque  redis 
B 1»  IK,  KL , ipfi  £G,  aequales* ; 
Itera  ex  FN,  abfc indantur 
quotcunque  redhe  F M,  M N , 
aequales  rcdbe  EF . oeinde  ex 
t ji,$c  D,  deducantur  regiae  A It 
AK>AL,DM5D^ . Erunt  igitur 
triangula  ABC,  AIB,AKI,ALK> 
fuper  aequales  bafes , & inter 
enfdem  parallelas  conftituca* 
inter  fe  f qualia . Eadem  ra« 
tione  aequalia  erunt  triangula 
' DEF,DFM,DMN  Quam  multi- 
plex eftrergo  redfca  CL , rcdbe 
Bc,  tam  multiplex  quoqtie-# 
erit  triangulum  ACL,  trianguli 
ABCi&quam  multiplex  eil 
re&a  EM,  re^ae  EF , tam  quo-- 
que  multiplex  erit  triangulum 
DE H,  trianguli  DEF,  quia  iiu*  ~ 
cot  triangula  equalta  funt  <u-  > 
i . . uifa 

I. 
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uifa  toca  triangula  ^CL,  DfcN, 
in  quoc  reflas  squales  fc^tac 
fuerunt  totae  re&x  CL  , EN . 
Qnoniam  vero  fi  bafis  C L,  x- 
qualis  fuerit  bafi  E N>  necefla- 
rio  triangulum  ACL,£  quale  eft 
triangulo  DEM,  ac  proinde  fi 
CL,maior  fuerit  quam  EM,  ne- 
ceffario  ACL » maius  eft  quam  < 
DEN,  & fi  minor,  minus;  defi. 
cient  propterea  vna  CLrcdla, 
& triangulum  ACL,  xquemul* 
tiplicia  primae  magnitudinis  B 
C,  & tertiae  ABC, ab  EN,  redfca 
triagulo  DEN,  squemultiplici» 
bus  fecund^  EF>  & quartae  DE 
F[,  vel  vna  squalia  erunt , vel 
vna  excedent , fi  ea  fumantur, 
qti£  inter  fe  refpondent . Qua-* 
ix  qux  proportio  eft  pri  ne  A 
C, ad  fecundam  EF,balis  ad  ba- 
fi;n,ea  eit  tertie  ABC, ad  quar- 
tam DE F, trianguli  ad  triangu-.! 
Ium . Sicut  igitur  bafis  ad  ba*, 

fio, 


. - Zlber  &xtm |3|f 
fin,  ita  eft  triagulum  ad  triaa* 
gafdin»  quod  e it  propoli  tuiti  . 

Quoniam  autem  vt  triangu» 
lum  ABC,  ad  triangulum  DER 
ita  eft  parallelogrammum  C G» 
(quod  duplum  eft  trianguli  AB 
C > ) ad  parailelograounum^i 
EH;  ( quod  eil  duplum  trian- 
guli DE  F J pc  rfpicuum  eftj  ita 
quoque  eflfe  parallelogrammu 
ad  parallelogrammum  , vt  eft 
bafis  ad  balin . Quod  erat  de» 
inouiiiandum 


j- 
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THEOREMA  uJ 

t . , , , 

: PROPOSITIO  II. 

tt  •*  * . « 

Si  ad  vnum  trianguli  latus  pa* 

• rallela  du&a  fuerit  recla  que- 
dam  linea • hic  proportionali - 
Jrr  fecabit  ipfius  triangule  la-  * 
..  > /#r* . Et  fi  trianguli  latertua 
proportionalis  er  feda  fuerint , 

- que  al  fed tones  ad  inn&a  fue- 
rit retta  Itnea,  erit  ad  reliqui 
ipfius  trianguli  latus  paraU 
lela . 

IN  triangulo  ABC  duc*. 

tur  primum  re&a  DE,  pa- 
ruilela  laceri  BC.  Dico  latera 
AB,AC>fe^la  efle  proportiona- 
li in  D , 5c  E,hoc  cft  ctfe  vt 
-<D,ad  DB,  ira  AE.ad  EO  Du- 
^is  enim  r eflis  CD,BE,  erunt  ' 
triangula  D£B,D£Cf  fu  per  ci* 
'ir  * dem 
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triangulum  ADE,  ad  triangulu 
DEB  , ita  cfl  triangulum  idem 
ADE, ad  triangulum  DEC  : At- 
qui vt  triangulum  ADE,ad  tria 
gulum  DEB, ita  eft  bafis  AD^ad 
bafin  DSi  ( cum  hac  triangula 
flnt  eiufdem  aitirudinis  vt  c 6-> 
ftat,fi  per  E, agatur  parallela-» 
ce&aipfi  AB, ) & eadem  ratio- 
ne.vt  tria ngu tum  ADE,ad  tria- 
gulum  DEC  ita  eft  bafis  AF,  ad 
bafin  EC  Vt  igitur  Ajd,  ad  DB* 
ita  efi  AE,ad  £C,(cum  he  duas 
proportiones  eatdem  fint  pro- 
portioni trianguli  ADE, ad  tria 
gulum  DjsC. ) quod  eft  propo* ' 
litum  . 

Secet  deinde  re#a  DE,  late* 
ra  AB,^C,  proportion aliter  . 
Pico  DE,  parallelam  cfse  reli- 
quo lateriBC.  Du&seniou? 

: * rur- 
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ttirsfi  re&is  CD,BE)Crit  vt  bai 
iis  AD,ad  bafin  DB,  ita  trianga 
Ium  ADE,  ad  triangulum  DEB, 
cum  fint  eiufdcm  altitudinis ; ! 
Ponitur  autem  vt  AD » ad  DB* 
ita  AE,  ad  EC.  Igitur  erit  vt. 
triangulum  ADE,  ad  trianguli 
DE£>ita  jfE,ad  EC  i Sed  rurfus 
vt  bafis  AE,  ad  bafin  EC,ita  eft  4 
triangulum  AD&  ad  trianguli* 
PEC,  cum  fiat  altitudinis  eiut- 
dem . Igitur  vt  triangulum  K ; 
pE,ad  triangulum  DEB,  ita  eft  ; 
triangulum  idem  ADE,ad  tria-  | 
gulum  DEC  Aqualia  ergo  fu nt 
triagula  DEi>,&  DEC» Ac  pro p- 
terea  ♦ cum  eandem  habeant 
bafin  DE , inter  eafdcm  erunt 
collocata  parallelas.  Igitur  pa* 
rallela  eft  DE,ipfi  BC>quod  eft 
propofitum  . Si  itaque  ad  vn& 
x trianguli  latus  parallela  du&a 
foerit , &c.  Quod  erat  often-  * 
lendum»  .4  . . / 

THEO' 
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■ PROPOSITIO  III. 

Si  trianguli  angulus  bifariam  /<?* 

■ ftus  fit  , fecans  autem  angui# 
recta  linea  fecuerit , fr  bafin  : 

* bafis fegmenta  eandem  habe» 
bunt  rationem  , quam  reliqua 

* iffius  trianguli  latera  . Et  fi 
bafis  fegmenta  eandem  ha- 
beant rationem , quam  reliqua 
iffius  trianguli  laterairecia  It* 
nea  , qu&  d vertice  ad  fettiont 

*■  froducitur  , bifariam  fecat 

trianguli  iffius  angulum • 

’ * 

, t * i 

IN  triangulo  ABC  > re&a  A 
D,  fecet  primo  angulum-* 
BAC>bifariam  . Dico  tlie  vt  B 
A, ad  AC, ita  BD,ad  DC.  Agatur 
cniai  per  B,re^la  BH,  parallela 
,jpfi  AU^donec  cuCA.produdla 

con- 


Digitized  by  Coogle 


$$4  tutlidss  liem] 
conucniat  in  E,  e ritqu e angu- 
lus EE  Aequalis  alterno  BAD» 

& angulus  E , externo  D«^C. 
Cum  rgitur  duo  anguli  B^D,D 
ACiCquales  ponantur»  erunt 
& anguii  EBAi  & E , interfe  §- 
quales,  Ideoque  & rc&z  BA, 
EA>  inter  fe  ^quales,  Vt  igitur 
EA, ad  AC, ita  BA , ad  eandem  i 
AC.  ^tqui  v t EA,ad  AC, ita  eft 
JbDjad  PC,  cum  in  triangulo  B 
CE.re^a  AD,  fit  parallela  late- 
ri BE.  igitur  vc  BA,&d  AC  > ita 
eft  BD,ad  DC,  quod  eft  propo- 
fituuj . \ 

> Sit  deinde  vt  BA,i  J AC,  ita 
1?D  , ad  Dc.  Dico  ie^am  AD, 
bifariam  fecare  angulum  BAC. 
Agatur  esiin  rurfus  ]ier  B,  re- 
BE,ipli  AD. parallela  coiens 
cum  C-^potra^ii  in  E.Quonia 
ip^cur  vt  BA,ad  AC,ita  ponitur  ( 
BD,ad  DC.  Vt  aurem  BD  , ad 
Dc,ita  e±t  EA,ad  AC;  ( quod  in 

trian- 
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triangulo  *QF,reAa  ^D,fir  la- 
teri B E, parallela  ) JEric  vt  EA* 
ad  ^iCica  E A, ad  eandem  AC. 
Aequale  igitur  furit  JA,&  EA  > 
inter  fe,ac  proptcrea  anguli  A 
J?E ,&  E,  squales  quoq»  erunt. 
Cum. igitur  angulus  ABE^M 
lis  fit  alterno  BAD,  & angulus 
E, externo  DaC,  erunt, .&  duo 
[ anguli  EAD,DAC,interfe^qua 
t les,  quod  eft  propofitum  . Ita- 
que fi  trianguli  angulus  bifariS  . 
I fe£usfit  , &c.  Quod  erat  de- 
monitrandum  • 


THEO- 
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rfvlf  DF  Quoniam  igitur  lfilji 
triangulo  BEF.  re&a  AC,  pa- 
rallela eft  lateri  EF.erit  AB,  ad 
AF,hoc  eft,ad  DC,(  quf  xqua- 
li>  cft  ipfi  aF,  ) vt  BC»ad  CE,  * 
Permutando  igitur  erit  AB  , ad 
£C,vt  DC,ad  CE,  Rurfus,  quia 
in  eodem  triangulo  BEF*  re#a 
CD, parallela  eft  lateri  BF»  e ie 
BC,ad  CE,vt  FD,hoc  eft,vt  CA 
(qu§  equalis  eft  ip/iFD)ad  ED. 
Permutando  igitur  erit  BC,  ad; 
CA,vt  CE,ad  ED,Curn  igitur  fit 
AB,ad  BC,vt  DC,ad  CE,&  BC, 
ad  CAtvt  CE, ad  ED.erit  & ex 
f quali  ABvad  C^,vtDC,ad  ED» 
Quolt  eftpfopofttum . Aquia* 
gu  lorum  ergo  triangulorum»* 
proportionalia  fnnt  latera, &c* 
(Quod  erat  demonftrandum, 

’*  « • 
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THEOREMA  V.* 

PROPOSIT  IQ  V. 

* . *r  ri 

Si  du$  triangula  latera  proportio* 
nalia  habeant ; aqutangula  e* 
r#»*  triangula , c§*  Aquales  ha- 
bebunt eos  angulos , fub  quibus 
& homologa  latera  fubtem - 
duntur  * 

, * » *: 

H Abeant  triangula  ABC, Z> 
EF,  latera  proportiona- 
lia,iitque  AB, ad  BC,vt  DE,  ad 
EF,&  BC,ad  C^4,vt  EF.  ad  FD, 

& AB  , denique  ad  AC,vt  DE, 
adDF.  Dico  triangula  eife  ae- 
quiangula,  angulum  fcilicet  A, 
squalem  elfe  angulo  D,&  an-» 
gulum  E, angulo  E;  & angulunt 
C, angulo  F.Sic  enim  angulis» 

* quales  refpiciunt  homologa  la- 
tera. Fiat  angulus  FEG,equa- 

P z 'lis 
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THE  OREM  A IV. 

. < . «-.•  - . > I 

- PROPOSITIO  IV. 

jfe  qst' angulorum,  triangulorum 
proportionalia  funt  lator  a,  q na 
circum  aquales  angulos , 0*  io-, 
mologa  funt  later  a,  qua  aqua»  j 
„ Ubus  angulis  f attenduntur. 

. ’ • » • . . • ' - 

STnt  «qmangula  tiiangula 
AlfCjDCE,  fintque  aequa- 
les anguli  AEC,  DCE,  & ACB* 
DEC,  &BAC  CDE,  Dicoefle 
AB, ad  BC.vt  DC,ad  CE,&  BC 
adCA,vt  CE, ad  ED;&  AB>  de- 
nique ad  y/C,vtDC,ad  DE;  Ita 
enim  latera  circa  aquales  an- 
gulos funt  proportipnalia,  ho- 
mologa que  funt  ea  latera, que 
arqualibus  angulis  fubtendun- 
tur,hoc  eft  , & antecedentia 
omnia  aequales  refpiciunt  au- 

gulos, 
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gulof  , & confequentia  fimi* 
iirer  . Conftituantur  latera  B 
C.CE,  fecundum  lineam  re&a» 
ita  vt  angulus  DCE , externus 

fit  aequalis  interno  ^BC,  pari- 

terque  externus  AcB,  interno 
D!  C.  Et  quia  duo  anguli  ABC, 
ACB, minores  funt  duobus  re- 
&is:  eft  autem  angulo  ACB,  ae- 
qualis angulus  DEC  , erunt  & 
anguli  BA  E,  duobus  re&is  mi 
uorcs  • Quare  re<ft*  BA,&  ED 
producas  ad  partes  A,D  , coi- 
bunt. Producantur  ergo',  8c 
conueniant  in  F.  Quoniam^j 
vero  angulus  externus  DcE,?- 
qualis  eft  iuterno  oppofiro  AB 
C-parallelae  erunt  CD,  & BF. 
Eadem  ratione  parailel^  erunt 
CA.Sc  EF.quod  angulus  exter- 
nus ACB,fit  aequalis  intero  DE 
C Paralielograrnmum  eft  igitur 
AGDF.proptereaque  reftn  AF, 
scqualjs  r e<%  CD,&  re&a  CA, 

P re#e 
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THEOREMA  IV. 

- PROPOSITIO  IV. 

* ' • • * . 1 
’ # • * *'  * * 

Aequ*  angulorum  > < triangulorum 

proportionalia  funt  later  a, qua 

' circum  Aquales  angulos , ko*. 

mologa  funt  Utera, qua  aqua»  , 

> hbus  angulis  Subtenduntur . 

. - • ► i . . . « • • . 

STnt  aeqimngula  tiiangula 
Ai?C,DCE>  fintque  aequa- 
les anguli  A.BC,  DCE,  & ACB* 
DEC,&BAC  CDE,  Dico  ede 
AB, ad  BC.vt  DC,ad  CE,&  BC 
ad  CA,vt  CE, ad  ED;3<  AB,  de- 
nique ad  //C,vtDC,ad  DE  i Ita 
enim  latera  circa  aequales  an- 
gulos funt  proportionalia,  ho- 
mologa que  funt  ea  latera, que 
aequalibus  angulis  fubtendun- 
tur,hoc  eft  , & antecedentia 
omnia  aequales  refpiciunt  au- 

gulos, 
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gulos  j & confequentia  fimi» 
iirer  . Conftituantur  latera  B 
C.CE,  fecundum  lineam  re&a» 
ita  vt  arguitis  DCE,  externus 
fit  aequalis  interno  ^BC,  pari- 
terque  externus  AcB,  interno 
DJ  C.  Et  quia  duo  anguli  ABC, 
AC  b, minores  funt  duobus re- 
&is:  eft  autem  angulo  ACB,  x- 
qjalis  angulus  DEC  > erunt  & 
anguli  B,&  E,  duobus  re&is  mi 
cores  . Quare  re<fts  BA,&  ED 
producas  ad  partes  A,D  , coi- 
bunt.  Producantur  ergo’,  Sc 
conuenianc  in  F.  Quoniam^ 
vero  angulus  externus  DcE,?, 
qualis  eft  interno  oppofiro  AB 
Grparallelae  erunt  CD,  &BF. 
Eadem  ratione  parallel$  erunt 
CA.Sc  EF.quod  angulus  exter- 
mis  ACB, (it  «qualis  intero  DE 
C*-  Parallelogrammu m elt  igitur 
AOi)F,proptereaque  re&a  AF, 
scqualjs  r e<%  CD,&  retta  Ca, 

P retfe 
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THEOREMA  IV. 


" *■» 

% 


' t 9 i * **  .5 

PROPOSITIO  IV. 


A tqtt1  angulorum  triangulorum 
proportionalia  >funt  latera, qua 
* circum  aquales  angulos , O»  //0- 
mologa  funt  later  a, qua  aqua»  ^ 
. Itbus  angulis  fubtenduntur . 


. - . . i . .4 

STnt  aequiangula  tiiangula 
A1?C,DCE,  fintque  asqua- 
les  anguli  AEC,  DCE,  & ACB* 
DEC,  & BAC.  CDE  , Dico  efle 
- ^fP.adBC.vc  DC,ad  CE,&  BC 
ad  CA,vt  CE, ad  ED;&  A/?,  de- 
nique ad  ^C,vtDC,ad  DE,  Ita 
enim  latera  circa  aequales  an- 
gulos funt  proportionalia,  ho- 
mologaque  lunt  ea  latera, que 
aequalibus  angulis  fu b tendun- 
tur,hoc  eft  , & antecedentia 
o unia  aequales  refpiciuct  au- 

guJos, 
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gulo»  j & coofequeatia  fimi* 
iirer . Conftituaotur  latera  B 
C.CE,  fecundum  lineam  re&a* 
ita  vt  angulus  DCE,  externus 
ii t aqualis  interno  ^BC,  pari- 
terque  externus  AcB,  interno 
DrC.  Et  quia  duo  anguli  ABC, 
ACB, minores  funt  duobus  re- 
ctis: eft  autem  angulo  ACB,  ae- 
qjalis  angulus  DEC  , erunt  & 
anguli  B A E,  duobus  re&is  mi 
uores  • Quare  ie£tx  BA,&  ED 
produci*  ad  partes  A,D  , coi- 
bunt. Producantur  ergo[,  8c 
conueniant  in  F.  Quoniam^ 
vero  angulus  externus  DcE,£- 
qualis  eft  interno  oppofito  AB 
Crparallelae  erunt  CD,  &BF. 
Eadem  ratione  paralie!^  erunt 
CA.&c  EF.quod  angulus  exter- 
nus ACB,fic  aequalis  intero  PE 
C ParalleJogrammum  elt  igitur 
AGOF.proptereaque  refta  AF, 
acqualjs  re<%  CD,  & re&a  CA, 

P re#e 
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THE  OREM  A IV. 

r . < . j.>-  - - > 

. . ■ r propositio  iv. 

* v • - r w • «4  I 

* « * * . * • * ' * 

jfequ 'angulorum  triangu  lorum 
proportionali*  funt  lator  a, qua 
* circum  aquales  angulos,  &*  ho- 
mologa Junt  latera, qua  aqua» 

. hbus  angulis  fubtenduntur . 

♦ * v *.  * * . . « 1 

STnt  aeqmangula  tiiangula 
A1?C,DCE,  fintque  aequa- 
les anguli  A.BC,  DCE,  & ACB* 
DEC,  St  BA C CDE  , Dico  efle 
- j4B,zd  BC.vt  DC,ad  CE, & BC 
ad  CA,vt  CE, ad  ED;&  AB , de- 
nique ad  y/C,vtDC,ad  DE,  Ita 
enim  latera  circa  aequales  au- 
gulos  funt  proportionalia,  ho- 
mologa que  funt  ea  latera, que 
aequalibus  angulis  fubtendun- 
tm,hoc  eft  , & antecedentia 
o unia  aequales  refpiciunt  au- 

gulos, 
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gulo*  9 & confequ entia  fimi» 
iirer . Conftituantur  latera  B 
C.CE,  fecundum  lineam  re&a* 
ita  vt  angulus  DCE,  externus 
fit  aequalis  interno  ^BC>  pari- 
terque  externus  AcB,  interno 
D'  C.  Et  quia  duo  anguli  ABC* 
ACB, minores  funt  duobus  re- 
&is:  eft  autem  angulo  ACB)  ae- 
qualis angulus  DEC  y erunt  8c 
anguli  B ,&  E,  duobus  re&is  mi 
nores  * Quare  tc£tx  BA,&  ED 
produvla  ad  partes  A,D  , coi- 
bunt. Producantur  ergo],  8c 
conueniant  in  F.  Quoniamu» 
yero  angulus  externus  DcE,$* 
qualis  efiiuterno  oppofito  AB 
Crparallelae  erunt  CD,  &BF. 
Eadem  ratione  parallef§  erunt 
CA.Sc  EF.quod  angulus  exter- 
nus  ACB,fit  aequalis  intero  DE 
C Parallofogrammum  eft  igitur 
AGDF.proptereaque  re&a  AF, 
acqualjs  re&£  CD,&  re&a  CA* 

P re#e 
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re&$DF  Quoniam  igitur  mI3 
triangulo  BEF,  re&a  AC,  pa- 
rallela eft  lateri  EF.erit  AB,  ad 
AF,hoc  eft, ad  DC,(  quf  aequa- 
lis eft  ipfi  aF, ) vt  BC.ad  CE. 
Permutando  igitur  erit  AB  , ad 
BC,vtDC,adCE  Rurfus,  quia 
Sn  eodem  triangulo  BEF,retf  a 
CD, parallela  eft  lateri  BF,  e it 
BC,adCE,vtFD,hoc  eft,vtCA 
(qu§  equalis  eft  ipfiFD)ad  ED. 
Permutando  igitur  erit  BC,  ad1 
CA,vt  CE,ad  ED,Cum  igitur  fit 
AB, ad  BC,vt  DC,ad  CE,&  BC, 
adC^}vtCE,ad  ED.erit  & ex 
^quali  ABkad  C«^,vtDC,ad  ED. 
Quoft  eft  propofitum . Aquia* 
gu lorum  ergo  triangulorum^» 
proportionalia  funt  laterale* 
(Quod  erat  demonftrandum, 
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THEOREMA  V.* 

PROPOSIT  IO  V. 

. . r 

Si  duo  triangula  latera  proportio* 
nalta  habeant \ aqutangula 
runt  triangulas  & aquales  ba* 
bebunt  eos  angulos , fub  quibus 
& homologa  latera  fubtcm* 
dantur  • 

H Abeant  triangula  ABCiD 
EF,  latera  proportiona- 
lia,licque  AB, ad  BC,vt  DE,  ad 
EF ,6c  BC,ad  C^,vc  EF,  ad  FD, 
& AB  , denique  ad  AC,vt  DE, 
adDF.  Dico  triangula  effe  *• 
quiangula,  angulum  fcdicet  A, 
aequalem  elfe  angulo  D,3c  an* 
gulum  £, angulo  E,  & angulum 
C, angulo  F.Sic  enim  anguli  ae* 
> quales  refpiciunt  homologa  la- 
tera. Fiat  angulus  FEG,equa- 

P x 'lis 
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lis  angulo  B > & angulus  EFOf 
atfgnlo  C , conucniantque  re- 
£tx  EG.FG.in  G:  eritque  reli- 
quus angulus  G>  reliquo  angu- 
lo Aequalis.  Aequiangula  igi- 
tur funt  triangula  ABC,GEF, 
Quare  vt  AB,ad  BC»ita  eft  GE 
ad  EF:vt  aut^AB,ad  BC>it a po 
nitur  DE,ad  EF . Igitur  vtGE, 
ad  EF»ita  eft  DE^d  EF.eande  : 
proptereaque  aequales  erunt 
GE.  DE.  Rurfus  , quoniam  vt 
BC  ad  CA.ita  eft  EF,ad  FG,  Vt 
autem  BC,ad  CA , ita  ponitur 
EF>ad  FDi  erit  vt  EF.ad  FG,ita 
jradem  EF,ad  FDi  ideoqi  aequa- 
les  erunt  FG»  FD.  Itaque  cuna 
latera  EG.FG,  arqualia  fint  la- 
teribus DE.DF,vtrumque  vtri- 
que,&  baiis  communi$EF,erut 
anguli  G,&  D,atquale.s>ac  piop 
ter  ea  » & reliqui  anguli  GEF, 
GFE,  reliquis  angulis  DEF,  DF  * 
E, aequales  erunt . Quamobre 

cum 
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Cu  angulus  G, aequalis  fit  angui 
lo  A;  erit  Se  angulus  d , eidem 
angulo  A,asqualis,  eodemqu«_> 
modo  angulus  DEj.  angulo  B, 
& angulus  DFE,  angulo  C , ae- 
qualis erit, quod  eft  propofitu. 
Si  duo  igitur  triangula  latera_»  , 
proportionalia  habeant , &c. 
Quodoftendendum  erat. 

THEOREMA  VI. 

PR  O POS  IT  IO  VI. 

♦ '% 

S$  duo  triangula  vnum  angulum 
vm  angule  aqualem,  & arcu 
* aquales  angulos  latera  prepor» 
tionalia  habuerint. equtangula 
•runt  triangula , aquale fq;  ha-  ■ 
bebunt  angulos  Jub  quibus  ho i 
mologa  latera  f ab  tenduntur* 

? 

Sit  angulus  B , trianguli  AM 
C,  «qua lis  angulo  E,triaa» 

< -1  P l guli 
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guli  DEF,fihtque  latera  AB,RC 
proportionalia  lateribus  DE, E 
F,hoc  AB, ad  BC,  vt  DE* 

ad  EF.  Dico  reliquos  angulos 
reliquis  angulis  ^quales  efl*_^, 
angulum  fcilicet  A > angulo D, 
& angulum  C,  angulo  F > Ita  e* 
nim  aequales  anguli  homologa 
latera  refpiciunt  Fiat  angulo  B 
aequalis  angulus  FEG»  & angu 
lo  C, angulus  EFG;  eritq;  vt  in 
pcedeti  propof-  di<£iuro  etl,tria 
gulum  GEF, triangulo  ABC,  ae- 
quiangulum  . Q^arevtAE»ad 
BCita  eft  GE,ad  EF  Sed  vt  A 
B.ad  BC,ita  ponitur  DE,ad  EF* 
Igitur  vt  DE. ad  EF,ita  eli  GE  > 
ad  eandem  EF , atque  idcirco 
DE, GE, aequales  erunt.  Itaque 
cum  latera  DE,EF,aequaJia  fine 
lateribus  GE,EF,  2c  anguli  ip- 
; fis  contenti  aequales, quoque 
v f nam  angulo  B , cui  fa&us  efl 
«qualis  angulus  FEG  » aequalis 
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cft  politus  angulus  DEF,  prop. 
tfcreaque  Aquales  ad  inuiceai 
erunt  anguli  DEF,GEFtyerut  r« 
liqui  anguli  & , BED,  reliquis 
angulis  G,  EFG,  «quales.  Cum 
ergo  angulus  G fit  aqualis  an* 
gulo  A,&  angulus  EFG, angulo 
Ci  erunt  etiam  angulis  A, ec- 
quales anguli  D,£Fd,  & ob  id 
«quiangula  erunt  triangula  A 
BC,DEF>quod  eft  propolitum. 
Si  igitur  duo  triangula  vnumj 
angulum  vni  angulo  «qualem» 
8tc.  Quod  erat  demonftran- 
dum. 


f 4 THEO- 
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THEOREMA  VII. 

i , 

PROPOSITIO  VII. 

i 

Si  duo  triangula  •unum  ungulum 
njnt  angulo  aqualem,  circumi 
autem  alios  angulos  latera 
proportionalia  habeant  : reli- 
quorum vero  fimul  vtrumque 
aut  minorem  , aut  non  minori 
, r eflq:  Aeqmangula  erunt  tria- 
gula , & aquales  habebunt  eos 
, . angulos , circum  quos  profor- 
tienalta  fient  latera  • 

Sic  angulus  A.  trianguli  AH 
C, aequalis  angulo  D. trian- 
guli DEF,&  latera  AC, CB,  cir- 
ca angulum  AC£,proportiona- 
lia  lateribus  DF,FE, circa  angu- 
lum F,  lioc  etl  fit  vt  AC, ad  CB 
ita  DF,ad  FE,  hac  tamen  lege  > 
vt  quilibet  reliquorum,  angu- 
^ . , c lorum 
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iorum  B*  & E,  fit  veJ  minor  re- 
&o,vei  non  minor.  Dico  q quii 
gula  tflc  triangula, angulos  fci- 
licct  ACB.&  F, circa  quos  funt 
latera  proportionalia,  & angu- 
los B,&  £,*quaies  eflfe  . Sit  c- 
nim  primum  tam  B,  quam  E* 
freito  minor:  Quo  polito, fi  an- 
guli ACB,&F>  non  funt  ^qua- 
les,fit  ACB,  maior, quam  F.fiat- 
queipfi  F,<£  qua  lis  ACG.Cum 
igitur , & angulus  A,angulo  Df 
ponatur  squalis » eric&  reli- 
quus AGC,  reliquo  E.s  qualis  g 
ideoque  triangula  AGC,  DEF  » 
jequiangula  erunt . Quare  vt 
AC>ad  CG,  ita  erit  DF,ad  FE: 
Sed  vt  DF,ad  FE,  ita  ponitu  r A 
C,ad  CB.  Vt  igitur  AC , ad  CG* 
ita  erit  eadem  AC , ad  CB,  ac 
propterea  squales  erunt  CG  * 
CB,&  anguli  CBG,CGB,fqua- 
itsi  Cum  igitur  angulus  B,  po- 
natur re&o  minpr  em-&-cG% 
*.  P $ mi* 
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minor  reAo » ideoque  ci  dciir- 
ceps  AGC,  reAa  maioris  fcum 
AGC, CGB  » iint  duobus  regiis 
^quales  1 Eit  autem  oftenlus 
angulus  AGC, angulo  E,  aqua- 
Iis . Muior  igitur  reAo  ed  quo- 
que angu  ia*  Ei  Sed  pofitus  ed 
etiam  reAo  minor.  Quod  eft 
abfurdum  . 

Sit  deinde  tam  B,  angulus* 
quam  E«  reAo  non  minoiicric- 
quc  vt  orius.angulus  B, angu  Io 
CGB,§ qualis, ideoque  & CGB. 
reAo  non  minor  crit;ac  prop- 
terca  anguli  CBG » CGB,  iu_* 
triangulo  BcG,  non  minores 
erunt  duobus  reAis , fed  vel 
maiores , vel  «quales  duobus 
je  Ais, quod  eft  abfurdum. Sunt 
enim  duobus  reAis  minores. 
Non  ergo  inf quales  funt  an» 
guli  ACB,&  F,  fed  aequales,ac- 
que  idcirco  reliqui  etiam  an» 
guli  B A E>  «quales  erat, quod 
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«ft  propofttum  . Si  duo  itaque 
triangula  vnum  angulum  vm 
angulo  aequalem, &c.tiuod  dc- 
monitrandum  erae  • 

THEOREMA  VI  It 

r * C 

PROPOSITIO  viir. 

. * .> 

Si  in  triangulo  reftangulo,ab  an* 
gulo  re&o  in  bafin  perpendicu* 
* laris  duSta  Jit:  qtu  adperpen* 
‘dt cularem  triangula,  tum  toti 
' "triangulorum  ipfa  inter  f e Ji~ 

^ mdia  funt . *n  • 

IN  triangulo  ^Bc,  angulus 
B^fC,  iit  recusa  quoad 
balin  perpendiculares  agatur 
AD.  Dico  triangula  <4DB,aDC» 
iknilia  efle,  & toti  triangulo  A 
B€,&  inttr  fe ; Curo  enim  ia 
triangulis  ABC, DBA  , anguli  B 
AC,&  ABD/jnt  re&i,  & angu* 
i*  -i  P 6 Ius 
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Ius  B, communis;  erunt  & reli- 
qui anguli  AGR.&c  DAE,§qua- 
les  • Ae  quia  figulum  e it  igitur 
triangulum  JOBA.triangulo  AB 
C.ac  propterea  habebunt  la- 
tera circa  «quales  angulos 
proportionalia,&c.hoc  eit,eric 
vt  CB,ad  -BA.ita  £A,  ad  BD,  Sc 
vt  BA,ad  AC.ita  BD.  ad  DA;  & j 
vt  BC, ad  CA  , ita  BA,ad  AD . 

Ita  enim  latera  homologa  f- 
qualibus  angulis  opponuntur  9 
Vt  vult  proppf.  4-  huius  lib: 
Quare  fimile  eft  trianguluADB 
toti  triagulo  ABC,  £ode  modo 
oftendetur  triangulum  ADC,fij 
mile  eidem  triangulo  ABC.  Na 
anguli  BAC,&  ADC.funt  retfi, 

6c  augulus  C , communis  ; ac 
propterea  reliqui  anguli  -^BC, 

& CAD,*qualis.  Qyare  vt  BC» 
ad  CA,ita  eft  CA»ad  CD , & vt 

CA, ad  AB, ita  CD,ad  DA,  & vt*, 

CB, ad  BA#ita  CA,ad  AD.Sic  £ 

< ’ am 
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fiitn  opponuntur  quoque  hoZ 
■ raologa  lacera  angulis  «quali- 
bus, ex  pr^fcripro  propof^.hu 
ius  lib.  Non  fecus  dcmonftra- 
bitur,fimilia  inter  fe  efle  trian- 
gula ADB,&  ADc  , cum  anguli 
AD£jA£)C,fint  re&i,  & anguli 
ABD,CAD,often(i  equales,nec 
non  anguli *AD,ACds Atqut**» 
idcirco  tic  vt  £D,ad  DA, ita  DA 
ad  DC,&  vc  DaM  A£,ita  DC. 
ad  CA >3c  vt  AB, ad  BD,  ita  CA> 
ad  AD.  Si  igitur  in  triangulo 
re&angulo, ab  angulo  re  dio  ia 
bafin  perpendicularis  du&a  (ie 
&c.  Quod  erat  deononftran- 
dum . 
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PROBLEMA  I. 

i.  - ; • • 

: PROPOSITIO  IX. 


» ■*  k • 


*•  A data  refta  linea  imperatam 
::  . rf artem  auferre»:  " 


'*'■  h f ‘ t 

?T  Mpcret^ir,  vt  ex  linea  A B 
A auferamur  partem  tertiam, 
Ax  Avducaturrewia  AC,\  tcim 
j <&«  facipos aneirJum  CAB,  & 
cx  AC  * abfeindantur  tot  par- 
I tes  tfquajes  euiuslibet  magni- 

. tudmis , quota  pais  detraheo- 

da  eft.ex  A.B  **vt  in  propofito 
exemplo  tres  AD,DE,EFJD£M*r 
de  ex  F,  ad  B,  recta  ducatur  F 
B,cu]perX),  parallela  agatur 
I^G  . Dico  AG>effe  partem  ter- 
tiam inrperataoi  re<a«  A B . 

L Nam  cum  in  triangulo  ABF, 
lateri  FE , parallela  fit  rc&a  D 

Gj  erit  vtFD,adD^,ita  BG, 

'v  t*-  '?  , 9 
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v adGA.  Componendo  igitur  i 
vc  FA,ad  Da,  ita  B^,eric  ad  G 
A.  Sed  FA,ipfius  AD,  eft  tripla, 
cx  conltru&ione . Igitur  & BA 
ipfius  AG,  erit  tripla  i ideoquc 
AG,  tertia  pars  eritipfius  ABf 
quae  imperabatur  A,  data  ergo 
re&a  linea  imperatam  partem 
abftulimus . Quod  faciendum 
erat  • 

PROBLEMA  II, 

PROPOSITIO  X. 

Jtatam  re&am  lineam  infeStam 
fimiliter  fecare  , vt  data  alr  , 
ter  a retta  fella  fuerit . 

Sit  re£la  AB,  fecanda  fimtll- 
ter,  vt  fe<£ia  eft  re&a  AC, 
in  D,&  E, hoc  eft.in  parces, que 
fint  partibus  -dD,  DE,  EC,  pro* 
fortioaales.  Coniungatur  da- 

tz 
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tx  duae  line*  ad  A , facientes  « 
anguium  quemcunqueBAC  & 
tonnc&atur  re&a  BC  Deinde 
ex  D, E, agantur  DF,  EG,  paral- 
lela; ipfi  BC.  Dico  re^am  AB  , 
Aniliter  efle  fe&am  in  F,  & Gt 
rt  eft  fe3a  ^fC,iu  D,&  E.Nam 
*C  AD, ad  DE, ita  cft  AF.ad  FG. 
Proportionales  ergo  fu nt  par- 
tes AF3FG,  partibus  AD,  DE 
Quod  fi  ducatur  D H , ipfi  F Bf 
parallela, fecans  E C, in  Irerit 
rurfus*  vt  DE,ad  EC,  ita  DI,  ad 
IH,  hoc  edita  FG,ad  GBjquod 
pG,ipfi  DI,&  GB.ipfi  IH, aequa- 
tis fit . Quare  proportionales 
quoque  erunt  partes  FG , QB, 
partibus  DE,  EC.  Eademquc^ 
ratio  eft  de  pluribus  partibus  > 
fi  ex  E,  & C,  ipfi  AR,  parallelae 
agantur,  &c.  Itaque  datam  re* 
lineam  inferam  fimi  iter 
fecuimus , vt  data  altera  re<$a 
fe#a  fuit.  Quod  faciendum^# 
erat,  ERO- 

«4 


. \ . 
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PROBLEMA  Ilf. 

PROPOSITIO  XI. 

«r 

Dusbus  Attis  retiis  lineis  ttf* 
tinm  frcj/ortionaUm 
Adinueuirc  • 

Sint  duae  rc£tx  AB  , AC , iti 
difpoiirae , vt  efficiant  an- 
gulum A. quemcunque  , fitque 
inuenienda  illis  tertia  propor- 
tionalis , ficut  quidem  AB  , ad 
AC,  ita  AQ&&  tertiam.  Produ- 
catur AB  , quam  volumus  efle 
atiteceden<cm,&  capiatur  BD 
aequalis  ipfi  A C , quae  confe- 
quens  efle  debet,  flue  media  . 
Deinde  du<fta  re#a  BC, agatur 
ilii  cx  D,  parallela  DF  ,occur-j 
rens  ipii^C,  produci* in  E. 
Dico  c E , efle  tertiam  propor- 
tionalem , hoc  eft  t tffe  vt  AB, 
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aa  AC , ita  AC,  ad  CE  . CumJ»  * 
tfnim  in’ triangulo  ADE  , lateri 
£>E,  parallela,  (ir  re&a  BC*  erit 
vt  AB,  ad  BD,  ita  AC , ad  CE : 
Sed  vt  ^B,ad  BD,  ita  eadem-j 
^B,ad  AC^qualem  ipii  BD,yt 
igitur  ^B, ad  -4C,ita  AC,ad  CE 
quod  eft  propofitum  . Duabus 
Crgo  datis  rectis  lineis,  tertiam 
proportionalem  adinuenitnus  • 

Quod  erat  faciendum  • 

•}r  / 

PROBLEMA  IVi 

' « 

PROPOSITIO  XII. 


Tribus  datis  reftis  lineis , quar • 
* tam  friftortionahm  invenire. 


Sint  tres  lineae  re&e  AB>BCt 
AD,  quibus  inuenienda  fit 
quarta  proportionalis  ; ficut 
qui  iem  AB,  ad  BC,  ita  AD , ad  < 


quartam  • 


Diipouantur  .priinx 
dux 


Digitized  by  Google 


ZJber  Sextus « fff 
AB,£C,  fecundum  lineam 
recani, qua:  fit  AC : Tertia  ve- 
ro AD  , cum  prima  AB  , feciac 
angulum  A, quemcunque . De. 
inde  ex  B,  ad  D,  re&a  ducatur 
BD,  cui  per  C,  parallela  duca- 
tur CE , occurrens  re&ae  AD  9 
produ^se  in  E,  pun&o  . Dico 
IDE,  e/fe  quartam  proportiona- 
lem . Cum  enim  in  triangulo 
ACE,  lateri  CE  a&a  fit  paralie* 
la  BDi  erit  vt  AB,  ad  BC,  ita_j 
^iD,  ad  DE  . Quare  DE,  quarta 
eft  proportionalis  ,*  ac  propte- 
rea  , tribus  datis  re#is  lineis  » 
quartam  proportionalem  in- 
ii enimus.  Quod  facicnduuLji 
frati 
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PROBLEMAV' 

PROPOSITIO  XIIL 

j 

Duabus  datts  retiis  luteis  , w#- 
dw/#  proportionalem 
a di  nue  rure  . 

Sint  duat  reti*  AB,BC,  qui-  J 
bu$  media  inuenienda  eft 
proportionalis,  difpofit*  fecu- 
du«j  Iioeam  retiam  AC.  Diuifa 
AC, bifariam  in  E,  ex  E, centro* 
interuallo  EA, vel  EC,  femi- 
circulus  deferibatur  ADC : De- 
inde cx  B,ad  AC,  perpendicu-» 
laris  educatur  BD,  ad  circum* 
ferentiam  vfque.  Dico  BD,efle 
mediam  proportionalem  inter 
AB,  & BC.  jbutli<;  enim  retiis 
^DCD,  erit  angulus  ADC, re- 
tlus  in  femicirculo.Cum  igitur  \ 
cx  angulo  retio  ADC, trianguli 
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re<JtanguIi  ADC, deducia  fit  ad 
bafin  AC,  perpendicularis  DB, 
erit  per  demonftrata  propof.8. 
huius  lib.BD, media  proportio- 
nalis inter  AU,  & Bc.  Duabus 
ergo  datis  re&is  lineis, mediam 
proportionalem  adioue  nimii  $ . 
Quod  erat  faciendum  . 

THEOREMA  IX. 

PROPOSITIO  XIV. 

A equalium  & irtum  ini  equa- 
lem  habentium  angulum  , pa* 
rallelogrammcrum>  reciproca. 
Junt  latera  , qu&  circum  Aqua- 
les angulos  . Et  q utram  par  al- 
ie logram  morum  intim  avguiu 
mi  angulo  Aqualem  habentiit 
reciproca  fune  late* a , qna  cir- 
cum Aquales  an gulo s,  ilia  funt 
aqua  U a . 

Sint  duo  paraDeJogramma.-.* 

«qualia  ^BCD,KEFG.  tu 

ben- 
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bentia  angulos  ABC > EBG»  ** 
quales.  Dico  latera  circum-»  » 
hofce  angulos  effe  reciproca» 
hoc  eft , effe  vt  AB,  ad  BG, ita 
£B,ad  BC.Coniungantur  enim 
paralieiogramma  ad  angulos 
aequales,  ita  vt  AB&  BG»  vnai 
edficiant  lineam  re&am . Qjo 
fa&o,  cum  anguli  ABC  * EBG  • 
fint  aequales,  erant  & EBjBC,^ 
vna  re&a  linea , vt  ad  propcf. 
J5.Iib.  i.  ex  Proclo  demoa- 
ftratum  eft  . Producantur  iao* 
DC,  & FG,  donec  coeant  in— #1 
H.  Quoniam  igitur;  aequalia— » 
funt  paralieiogramma  DB,  BF: 
erit  vt  D B , ad  , ita  BF,  ad 
idem  BH  ,*  Sed  vt  DB,  ad  BH  i 
ita  eft  AB  , bafis  ad  bafin  BG  , 
quod  paralieiogramma  fint-c- 
iufdem  altitudinis  {imiliter 
vt  BF,  ad  BH,  ita  eft  bafis  EB  . 
ad  bafin  BC.  Igitur  vt  AB,  ad 
BG,  ita  eft  EB,  ad  BC . Quod 

eft  • 
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«It  propofitum . 

E.  conrrario  fint  iam  latera 
circa  aequales  angulos  ABC, 
EBG, reciproca,  hoc  eft,vt  AB, 
ad  BG,  ita  EB,ad  BC.  Dico  pa- 
jralLelogramma  DB,  BF,  efTe 
qualia.  Fa&a  enim  eadem_j 
conftru&ione,*  cum  Et,  vt  AB, 
ad  BG,ita  EB,ad  BC:Vt  aurem 
AB,ad  BG,itaDB,ad  BH;&v t 
EB^ad  BC,  ita  BF, ad  idem  BH: 
erit  quoque  vt  DB,  ad  £H  , ita 
BF,ad  idem  BH,  erit  quoque-» 
vt  DB,  id  BH,  itaTSF,  ad  idem 
BH.  Atque  idcirco  aequalia  e- 
runt  parallelogramma  Db,  BF. 
^Equalium  igitur,  & vnuni  vni 
jequalem  habentium  angulum 
8cc.  Quod  erat  demondrandiu 

* i 

r - - •" 

THEO 
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theorema  X. 

propositio  xv. 

% 

- .«  * * / 

/E  qualium  , flr  vnum  vni  aqafr 
lem  habentium  angulun{\tria» 
gulorum , reciproca  funt  lat  erar 

qtit  circum  Aquales  angulos . 
JX  quorum  triangulorum  vn& 
. angulum  vni  A ^aaUm  haben* 
itant*  reciproca  funt  latera^quA 
circum  Aquale  t angulos  % illa 
funt  Aqualia  . 

t 

% 

Sint  duo  triangula  aequalia.* 
A B C X>B  E,  ft  abe  n tia  a ngu- 
los , qui  ad  B,  aequales . Dico 
latera  circa  hofce  angulos  elfe 
reciproca,  hoc  eft,  efle  vt  AB  , 
ad  BE.ita  DB,ad  $C.  Conjun- 
gantur enim  triapguia  ad  an- 
gulos aequales , ita  vc  AB  , BE, 
vnam  efficiant  lineam  re&a>n> 

Q.o 
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: Qjjo  farto,  cum  anguli  ABC  » 
D B £ , fint  aequales » erunt  & 
V B,  JSC  vna  rcrta  linea.vt  de- 
monftratum  eft  adpropof.  15. 
iib.  1 . ex  Proclo . Durta  igitur 
rcrta  CEy  quoniam  aequalia  sut 
triangula  ABC, DBE, erit  vt  AB 
C,ad  BcE)  ita  DBE,  ad  idem  B 
CE  . Sed  vt  triangulum  ABC  > 
ad  triangulum  BCE,  ita  eft  baV 
fis  A B,  ad  bafin  BE,  quod  hze 
triangula  eiufdem  fine  altitu- 
dinis i & fimiliter  vt  D B E,  ad 
eCE,  ita  eft  bafis  De,  ad  B C. 
Quare  vt  AB, ad  BE,  ita  eft  DB 
ad  B.  Quod  eft  propoiitum. 

Iam  vero  contra , iint  latera 
circa  angulos  equales « qui  ad 
B,  reciproca,  b*oc  eft,  vt  AB, ad 
BE,  ita  DB,  ad  BC,  Dico  trian- 
gula ABC,  JDJBE , cfle  aequalia  * 
Farta  enim  conftrurtione  ea- 
dem, cum  /it  vt  AB,  ad  £ E,  ita 
DB,ad  BO  vt  aute  A M,  ad  BE) 

Q ita 
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ita  triagulfi  ABC , ad  trianguli 
BCE>&  vt  DB,ad  BG,ita  tria  n i- 
gulum  DIE,  ad  trhtnguIuHi-* 
idem  BCE;  erit  vt  ABC*  ad  BC 
E,  ita  DBE)  ad  idem  BGE,  pro- 
ptereaque  aequalia  erunt  tria- 
gula  ABC,DBE . Aqualium  igi- 
tur , & vnum  vAi  % quatem  ha- 
bentium angulum , &c.  Qmo d 
oftendendum  erat . 

THEOREMA  XI. 

PROPOSITIO  XVI. 

% * r + . “ 

Si  quatu&r  Ytftt  Mnea  proportio* 
Hales  futYtMt  quod  fub  extro - 
ffiis  comprehendit  ut  reti  angu- 
lum , aquale  efl  et } quod  fuit 
tnedtjs  compr4henditur,reflan- 
- gulo . Et  fi  fub  extremi*  totn- 
* prehenfum  ted  angulum  aqua* 
le  fuerit  ei  , quod  fub  medijt 
contineturfeftahgHlo-.ilU  qua* 
tuor  reda  Une*  proportionales 
erunt.  Sint 
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iflt  qua  tuor  reci*  propor* 
tioaales  ^B.FG.EF.BCvc 
qoidem  ^Br  ad  FG,  ita  EF,  ad 
J»G : Sicq,-  redtangulun,  ABCD, 
compraehenfum  fub  extremi* 
AB,  BCi  re<Sangulum  vero  EF 

? ^’»c°I5pr?henfum  fwb  me* 
dyj  EF.FG . Dico  fe&anguljL» 

^C,EG.effe  aequalia  .Cu  enim 
anguli  rCiti  Bj  & F,  iint  aqua» 
les,  & fit  vt  AB.  ad  FG,  ita  EF, 
ad  BCfCrifot  latera  circa  cciua 
Jcj  angulos  B,St  F, reciproca. 
Quare  parallelogramm*  A C, 
EG,  aequalia  erunt . Quod  eit 
propotitutn . 


Contra  vero.fintiam  zam* 
«are&angula  AC , EG . Dico 
quatuor  reclas  lineas  AB  , FG, 
EFjBCiCfTe  proportionalej.hoc 
eli.  e /Te  vt  Afl.ad  FG.ita  £F,ad 
BC.  Cum  enim  aequalia  fint 
redangula  AC,  EG,  habeantqj 

angulos  aequale*, nempe  tt&os 

CL's  B, 
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jB)tk  F,erunc  latera  circa  hofcfc . 
flngulos  reciproca,'  ficut  quide 
AB,ad  FG,ita  EF,  ad  BC.  Itaq; 
fx  quatuor  redae  line*  propor- 
tionales fuerint, &c.Quod  erat 
iftendendum. 

■■  * * •.  > 


THEOREMAXII. 


PROPOSITIO  XVII. 


Si  tres  re  cie  linei,  fint  f refertio- 
ri ales:  quod  fub  extremis  eom • 
frehenditur  reti  angulum  , £• 
quale  eft  eirquod  d media  de- 
fer ibit  ur,  quadrate  . Et  fi  fule  - 
' extyemis  comfrehenfum  rectu- 
C gillum  aquale  fit  ei  , quod  & 

\ media  deferibitur  > quadrate  t 
ille  tres  recta  linea  frofertie- 
nnles  erunt . . / . • 


Sint  tres  line*  redas  AB,EF, 
& AC,  proportionales » rt 
v - qui- 
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quidem  AB , ad  EF , ita  EF,  ad 
BGlitque  re&angulum  ABCD 
contectum  fub  extremis  A B , 
BC,  & quadratum  medix  E Ff 
fit  EFGH  . Dico  xquaJia  elT^ 
re&angulum  AC  ,&  quadratu. 
EG.  Sumpta  enim  re<£ia  F G » 
qux  aequalis  fit  ipfi  EF , erunt 
quatuorlinex  AB,  EF,  FG.BC, 
proportionales*  vt  quidem 
ad  EFj  ita  FG,  ad  BC  * eritque 
quadratum  EG,  comprxhensfi 
fub  medijs  EF,  FG  , propter  x» 
qualitatem  redarum  EF,  FG,* 
Quare  re&angulum  AC  , com- 
pre  lienium  fub  extremis  AB, 
BC,  xquale  eft  quadrato  E G, 
hoc  eft,  re&angulo  fub  medijs 
EF,FG,compr?henfo.Quod  eft 
«ropofitum . 

* Sed  (in  tiamxqualiare&ani 
gulum  AC»  & quadratum  EG  • 
Dico  effe  vt  ABr  ad  EF,ita  E P9 
ad  BC.  Cum  enim  xquaiia  fine 

Q.  } re- 
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te&aogula  AC,&H  G , erit  vt 
AB, ad  EF,ita  FG,ad  BC.Vt  au- 
tem FG,  ad  BC,  ita  eft  EF,  ipfi 
EG,  aqualis,  ad  eandem  BC . 
Quare  vt  ^B,ad  EF,  ita  eft  EF, 
ad  B C . Si  tres  igitur  re&s  lt* 
nex  Eat  proportionales,  &e. 
Quod  erat  demoaftrandum  • 

PROBLEMA  VI. 

PROPOSITIO  XVIII. 

* 

A dat  a re&*  linea  datere&ili . 

nto  fimile , fitmliterfy  pofifum 
i reftilmeHm  deferibere . 

* 

Sit  data  re&a  AB,&per  qui 
defertheadum  Et  reptili-. 
neum  redlilineo  CDEFG,  fusi- 
le fimiliterq;  pofitum . Ducan- 
tur ex  quolibet  angulo , vt  cx 
' f » ad  fiuguios  anguios  oppofi* 
tos  redi*  line*)qu*  icdliiiDcii 


&Ur  Sex mt  . 

refoluant  in  triangula  CL>F,DS 
F,FCJC.  Deinde  fuper  AB,  eoa- 
ftituacur  AIB  , triangulum  $ & 
quia  ngu  lum  CZ)F,  & fuper  AI» 
triangulum  AKl,£quiangulum 
CGF ,&  lBH,aquiangulum  DE 
Fj  ex  quo  cenitat  re&iljnium 
«fle  squiangulum  dato  ex  cq- 
ftrudtione  . Quoniam  vero  ita 
eft  AB, ad  JSl,  vt  CE>,ad  DF : & 
ita  Bl.ad  BH,vt  PF,ad  uEiCric 
ex  sequo  ita  AB,  ad  BH,vt  CDt 
ad  DE  . Quare  latera  circa  se- 
quales  angulos  A E H,  C D Et 

nortionalia  fuot » quemad- 
im,&  latera  circa  f quale* 
angulos  Hi&  E,  proportionalia 
fu nt  ,ob  triangula  fquiangula 
J5HI,  DEF.  Rurfus  ita  eil  HI,ad 
IB,  vt  EF,  ad  FD : & ita  IB,  ad 
TXt  vt  Fl>,  ad  FC.  & ita  IA,  ad 
IjK.,vt  FC,  ad  FG  . Igitur  ex  ae- 
quo erit  ita  HI, ad  IKfvt  EF,ad 
JG  i & ideo  la  tera  quoque  cir* 

0.4  ca 


r 


'■4 

♦ 


l 

)• 
f i' 

*» 
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ca  ? quales  angulos  HIK,  EFO, 
proportionalia  erunt,  & fic  de 
caeteris . Quamobrem  reflili- 
iica,cum  fine  equiaogula  . ha- 
bcantque  latera  circa  squales 
angu los  proportionalia,  fimilia 
funt , fimilicerque  deferipta  • 

A data  ergo  refla  linea  » dato 
reflilineo  fimile  fimiliterq,*  po-  , 
fitum  reflilineu  defcripfimus. 
Qnod  faciendum  erae. 

THEOREMA  XIII. 

# 4 * • 

propositio  XIX. 

• * ' • % t • 

is  Similis  tri angui*  inter  fi  funt 
a in  duplicat*  ratione  lati* 
tum  homologorum  * 

r • ■ * * “ *.  • • , * 

Sint  triangula  fimilia  ABC» 
DBF,  habentia  angulos  x* 
quales  B,  & £ : Item  C,  & F, 
&c»  Bt  fit  vt  AB,ad£C,ita  DF» 

•“  ^ ad 
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ad  EF,  &c.  Di  eo  triangula  I»* 
*ter  fc  rationem  habere  dupli- 
catam eius, quam  habent  lat$- 
ra  homologa  BC,&  EF,  & qui- 
-dem  ii  iint  equalia  latera  AB* 
DE,  condat  triangula  ede  ae- 
qualia ex  %6.  prin.  cum  angu- 
li fint  aequales , & ita  etiamjf 
media  proportionalis  inuenta. 
Crit  f qualis  , & duplicata  pro- 
portio' erit  squalitatis  • Sint 
ergo  primum  latera  BC,EF, 
qualia,  ac  proinde  ,&  ter  tia-» 
proportionalis  £G , illis  aequa* 
iis, ita  vt  proportio  BC,ad  bG* 
qu£  duplicata  dicitur  propor- 
tionis lateris  2*C,  ad  latus  EF » 
lit  proportio  squalitatis.Quo-^ 
niam  igitur  triangula  ABC, DE 
E,  habent  quoque  proportio^ 
nem  squalitatis,  quodipfa  in-, 
ter  fe  aequalia  iint,  ob  angulos 
B,C,  angulis  E,  F,  equales.*,  3c 
cquaiica  tem  laterum  BG , ER; 

Q 5 tota 
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ca  f quales  angulos  HIK,  EFO, 
f roportionalia  erunt,  & fic  de 
caeteris  • Quamobrem  re&iii. 
nea.cum  fine  equiangula  * ha- 
beantqiie  latera  circa  aequales 
angulos  proportionalia,  fimilia 
funt,  fimiliterque  deferipta . 
A data  ergo  re&a  linea  , dato 
re&ilineo  fimile  (imiliterq,  po- 
fitum  re&ilincu  defcripfimus# 

Qnod  faciendum  erat. 

• . . % 

THEOREMA  XIII. 

* . * - 

PROPOSITIO  XIX. 

• , , I 

% » *■ 

k Similis  triangula  inter  fe  funt 

*,  in  duplicatu  ratione  late» 

. tum  homologorum  • 

r • * ' “ » • - ‘ > » 

Sint  triangula  fimilia  ABC* 

DBF.  habentia  angulos  ae- 

jqualcs  B,  & E : Item  C,  8c  F> 

&c.  Et  fit  v t AB,ad  BC,ita  DF* 

**  * «nA  ad 

* • 
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adEF,  &c.  Dico  triangula  in 2 
* ter  fc  rationem  habere  dupli- 
catam eius, quam  habent  lati- 
ora homologa  BC,&  EF,  & qui- 
'dem  fi  fijut  equalia  latera  AB  s 
D E , i confiat  triangula  efle  ae- 
qualia ex  1 6.  prin.  cum  angu- 
li ilnt  squales , Sc  ita  ctianu» 
inedia  proportionalis  inuentat 
Crit  §qualis , & duplicata  pro*» 
portio'  crit /«qualitatis  • Sint 
ergo  primum  latera>AC,EF,  *% 
qualia,  ac  proinde , & ter  tia-» 
proportionalis  £G , illis  squa* 
iis, ita  vt  proportio  BC,ad  aG> 

. qu£  duplicata  dicitur  propor- 
tionis lateris  AC,  ad  latus  EF  » 
fit  proportio  squ alitatis. Quo- 
niam igitur  triangula  ABC)D& 
E,  habent  quoque  proportio-4 
nem  squalitatis,  quodipfa  in-, 
ter  Te  squalia  iint,  oh  angulos 
B,C,  angulis  E,  F,  equalcs.^ 
^qualitatem  laterum  BC > 

Q $ tota 
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■ tota  .erunt  *qu alia  * Z 
. Sit  deinde  BC,  latus  laterem 
if,  maius»  & ex  Bc»  abfiUnda* 
4ur  reOis  BC,EF, tertia  ptopor 
eionahs  BG,  ducatujrque.  re<&* 
AG  * Quia  igitur  cft*  vt  AR.  ad 
ital>£,ad  EF»  erit  permu- 
tandeuv  t AB*a4  PE*  «ta  BC*  ad 
|*F:  V t autem  RC»ad  E F,ica  eft 
per  c6ftru#ionem  EF,  ad  R0- 
Vt  ergo  AB,  ad  DE,  it*  erit  EF. 
ad  BG . Qyanc  cum  triangula 
ABGiPEF»  habeant  latera  cir- 
ca  angulos  R } E » squales  rceir 
proca , ipfia  interit  f qualia  «♦ 
ruat,*  & propterca  vt  triangu- 
lum «ABC. ad  triangulum JDEF, 
Ita  erit  idem  triangulum  ABC 
ad  triangulum  -dBG  Vt  autem 
triangulum  ABC.  ad  trianguli 
XBG.  eiufdem  altitudinis  *ita 
c & bafis  BC,  ad  ba£n  BG  • Igi- 
tur vt  triangulum  ABC,  ad 
triangulum  PEFfita  cil  BG  ad 
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BG.  Aequicum  tres  line*  BC» 
EF,  BG  .Bct  continue  propor- 
tionales, proportio  prim*  BC» 
ad  tertiani  BG  , duplicata  di* 
citur  proportionis  B C , primae 
ad  EF,  fecundam.  Igitur  & 
triangulum  ABC » ad  triae^ulfi 
DBF , proportionem  habet  du- 
plicatam proportionis  lateris 
BC,  ad  latusEF.  Similia  igitur 
triangula  inter  fe  funt,  Scc. 
Quod  erat  demonftrandum. 


« .N 


THEOREMA  30V. 


PROPOSITIO  XX. 

* • * A . * 

SimttU  folygot %*  im  fimtlU  OoiWl' 
x S*l*  dmiduntur , ^ mutuor* 
aqudUa# jt  homologa  totis  > Et 
polygona  duplicatam  habtnt 
* **J»  sater  ^e  rationem,  quam 
latus  homologum  ad  homok «- 
/*r#s . * 

- ‘v-»  Q_  6 Sint 
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Stat  polygona  fiujiUa  ABC 
DEjFGHIK*  habentia an- 
gulos aquales  BAE>  GFK»  It# 
angulos  B|  G*  4t  fc  deinceps* 
habeant  autem  latera  propoc* 
tionalia  circa  angulos  £ quales» 
yt  quidem  ABjBCyita  BG»ad  G 


Dico  primum>b«c  po- 
lygona diuidi  in  triangula  fiaai 
lia,qu^c  fint  numero  f qualia  . ; 
Angulus  enim  BAEjGFEjrtwiJ 
educantur  ad  fingulos  angulos 
oppofi  toiyqUf  fintAC)  AftFKj 
jl  j diuifaque  erunt  polygona 
in  triangula  numero  aequalia- 
Quoniam  vero  angulus  B»  ae- 
qualis eA  angulo  G»  es  hypo^ 
thefi>&  cijca  ipfos  latera  pro- 
portionalia» sequiangula  erunt 
triangula  ABC» IG  H,  & eadem 
ratione  oftendetur  de  omni- 
bus trianguli*  in  quibus  refol- 

• ‘ - «a 


uitur 


-xi 


. *.**■*•«*• 

Dic* 
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Jr*Co P****fca#  iriagula  hfC 
cfle  homologa  cotis  polygonii) 
hoc  eit>ica  cfle  quodiibcc  tria* 
Culum  ia  vao  polygono  ai 
fuuni  corrcfponJenj  triangulfi 
io  altero  polygona, vt  polveo- 
Jiutn  ad  polygonum.  Quoniam 
ealm  fimilia  funt  triangula  aB 
CjFGH,  erit  eorum  proportio 
duplicata  proportionis  homo- 
logorum lacerum  AC,  FH.  At* 

que  eodem  argu  mento  propor 
tio triangulorum  ACD,FHl,riu 
plicata  erit  proportionis  eo* 
ru udem  lacerum  homologoru 
ACjFH.  ^aarc  vt  triangulum 
ABC.  ad  triangulum  FGH,  ita 
«rit  triangulum  ^CD,ad  triaa* 
gulum  FH1,  cum  vtraque  haed 
proportio  triangulorum  fit  du- 

Elicata  eiufdem  prooor tignis 
iteris  AQad  latus  FH  Neque 
disfimili  ratione  concludetur 
ftuoque  effe  triangulum  ade, 

*• ; -s  «4 
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ad  triangulum  FlK,vc  ACD,ad 
FH1:  Atque  ita  deinceps, Ii  ! 
plura  fuerint  triangula.  Sunt 
Igitur  proportionalia  triangula 
v nius  polygoni  cum  triangulis 
alterius, ita  v t triangula  yaius 
fint  antecedentia,  & triangula 
alterius  confequentia  propor- 
tionum . Vc  autem  vmim  an- 
tecedens ad  vnum  conieques» 
ita  funt  omnia  antecedentia-» 
ad  omnia  confequentia.  igi- 
tur vt  quodlibet  triangulum^» 
vnius  polygoni  ad  fibi  refpon- 
deni  triangulum  alterius,iuu» 
erit  totum  polygonum  ad  to- 
tum polygonum;  ideoq:  tria>* 
gula  homologa  erunt  totis  po- 
lygonis. . 

Dico  poflremo, polygona  in- 
j . ter  fe  proportionem  haber*^ 
duplicatam  eius, quam  ha  bene 
latera  homologa  . Cum  enim  f 
ht,  vt  triangulum  AFC,a4  tria* 

gulum 
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gulum  FGH,  ica  polygonum-» 
' AfiISDE  , ad  polygonum  FGHl 
K;  Triangulum  vero  ABC , ad 
triangulum  FGH,  haheac pro- 
portionem duplicatam  eius» 
Jubeo*  latera  hompte- 
ga  4A,FG,  hoc  eft , eandem » 
quam  habet  AB, ad  illam  ter- 
) jtigminncnta  ,*  habebunt  qito- 
1 que  polygona  inter  fe  propor- 
tionem duplicatam  proportio- 
His  eorundem  laterum  honia- 
jogorum  AB,FQ,  hoc  eft  can- 
dcm#quam  habet  4$, ad  illam 
tertiam  inueptam . Itaque^ 
/imi lia  polygona  in  fimilia  tria* 
gula  diuiduntuf,&c.  tQjiqd  de* 
monftmdum.crat . 

* * * 

> 

• 1 


c 
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THEOREMA  XV. 

r • , ,,  i . * ♦ » " * 

* »l>  * ' * 

PROPOSITIO  XXI; 


{ 

n 


®«*  eidem  rtBiUnt»  fiant  fimi • 

' • lia  t fr  inttr  fi*  fiant:  !( 

fimiti a. 

Sint re&ilinea AVC,  DBF-*  , 
reftilineo  GHI , firoilia  *y-  < 
Dico , & ipfa  inter  fe  effe  firal- 
lia  . Cum  eritm  propter  fimill- 

tudinem, anguli  re&tHnei  ABC  j 

'equales  fint  angulis  re&ilinei 
CHI;  Ite  eade;de  caufa  anguli 
r«fti!inei  DEF, aequales  anguli* 
eiufde  «ftilinei  GHt;  erut  an- 
guli  reitilinei  ABG.aequales  aa 
gulis  re«2ilmei  DEF.  Rurfus  cu 
ob  eandem  finailitudinem  > la* 
tera  re&ilinea  ABC,  propor- 
tionalia fmmlatcfibas  reilili- 
nei  GHI,  ea  videlicet  ijs,  quae  ' 
circum  aequales  fu ot  angulos: 

.«  Item 
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1 Iteno  eadem  ob cauftnit  latera 
f rc^lilinei  DEF,  proportionalis 
lateribus  eiufde  reftilineiGHF; 
'erunt  quoque  latera  linei 
ABC, lateribus  re&ilinei  DEF> 
proportionalia.ea  nimirum  ijs> 
que  angulos  ambiunt  aequst* 
les . Atque  adeo  per  definitio* 

1 :nem,fimilia  e$iftent  re&ilinea 
ABC  DEF  Qj*  igitur  eidenu» 
rewltiineo  funt  flatilia  , & Ititer 
fe  funt  fimilta  , Quod  erat 
oftendendum* 

THEOREMA  XVi; 

PROPOSITIO  XXII. 

i 1 * » 

Si  quutuor  rech  linei  f^tpertie^ 
1 nales  fuerint  i Et  ab  eis  refti* 
linea  fimili*  fimiliterque  de- 
, ■ f cripta,  proportionalia  erunt  • 
Et  fi  a reftis  lineis  fitnili a J*~ 
* . militer  que  defer  tpta  re  fit  linea, 
- * proportionali*  Juetsnt  k *tfy 
wa  etiam 


fjt  Euclidis  lim* 

et  tam  rcB*.  Itnti.  profor  tiont*  I 

Us  erunt. 

Sint  primum  quatuor  rc&x  i 
^b,CD,EF»  GH,  propor- 
tionalesyvt  quidem  A B,ad  GP 
i u EF,ad  GHiGonfticuanturq» 
fuper  AB,CD,dttoqu*cqoquc  . 
.jre&ilinea  (insilia  fimiliterquc-*  * 
deferipta  ABI,  CDlijltcmfu»' 
per  EF,GH,alia  duo  qufCunq» 
rediliivea  fluxilia  fimiliterqueJ/ 
defcripta,EFMt?  GHON,  Dico 
& haec  re&ilinea  etfe  propor- 
ti6nalia,vf  quidem  ABI , ad  C 
DK, ita  EM,  ad  GO.  luuenia- 
tur  enim  recftis  AB,GD>  tertia 
proportio  a ai  ia  Pr&  replis  EF» 
GH»  i tertia  proportionalis 
ericque  ex  acquOiVtAB,  adPt. 
ita  £F,ad  Q_  Vt  autem  AB  , ad 
Pt  ica  ed  revlilineum  ABI » ad  ^ 
jc&ilincum  CDK,fimiIe  fimili- ' 
terque  defcripium,ex  corolla- 


e 
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no  proportionis  *q.  huius  lib. 
I vel  (i  &i£rior  triangula , ex  jco- 
roil.  propof.  i9.  Et  eadem  ra- 
tione, vt  EF  j ad  Q,  ita  recli li- 
neum £M,  ad  re&ilineuro  GO. 
igitur  vt  ABI, ad  CDK,  ita  erit 
EM,ad  GO.  Quod  elt  propof 
tum . . . 

Deinde  fiutwfB^CDK,  EM. 
CO,rei|ilinca  proportionalia , 

• Dico  qua  tuor  re&as  aB>  CDt 
EF,GHi  cfle  quoq,-  proportio- 
oales,vt  quidem  AB.ad  CD,i» 
EF.ad  OH.  Inueniaturcnim^ 
tribus  re&is  ABjCD.Ef^uarta 
proportionalis  KS,  fuper  quam 
deferibatur -re^ilineutti  RSVT 
Hmile  re  lineo  EM,{imiIiterq; 
politu :<Sc  obid  reftilineo  GO. 
QHonwiM  igitur  eft,yt  AB  t ad 
t Pi),ica  EF,ad  Rfc  erit  quoque 
vt  iam  eft  oftenfucn,vt  ABI, ad 
COK.,ita£M,ad  RV.  Vt  autem 
ABI, ad  QPK , ita  quoque  po« 

aitur 
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®itur  EM, ad  GO.  Igitur  erit  Vt 
EM, ad  RVjita  EM*ad  GOi  Atqj 
idcirco  «qualia  erunt  RV,GO. 
Qnx  cum  iint  fimilia  fimiliter- 
que  pofita,confiftent  aeceffa- 
rio,vt  mox  ofte udemus,  fuper 
re&as  RS,GH,  ^quales.  Qua- 
re erit  vt  EF,ad  RS,  ita  EF  , ad 
CD.  Ponitur  autem  EF,  ad  RS, 
vt  AB, ad  CD.  Igitur  erit  quo* 
que  vt  v*B,ad  CD,ita  EF,  ad  G 
H.  Quamobrem  fi  qua  tuor  re- 
lineae  proportionales  fue- 
rint » & c.  Qnod  erat  demon- 
ftrandum» 

THEOREMA  XVII. 

PROPOSITIO  XXIII. 

« v • , • 

1 ' » V,  L ' < *■ 

'AtquitnguU  farsllel*zramm* 
inter  /e  titionem  habent  eam, 
que  ex  lateribus  componitur. 

Sint  parailelogramma  *-* 
quiangula  AC>CF,  haben* 
‘u;,a  tia 
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' thr  angulos  JCX>,  CCG squa- 
les ♦ Dico  proportionem  eorii  . 
effe  compotitam  ex  duabus 
proportionibus  > quas  habent 
duo  latera  vnius  circa  angui  ii 
aequalem , ad  duo  latera  alte, 
.rius  circa  angulum  squalem, 

. ita  vt  antecedentia  proportio 
i num  iint  in  vno  Parallalogri. 
mo,  & confeqtientia  in  altero; 
hoc  eft, proportionem  AC , pa. 
rallelogrammi  ad  parallelo-, 
grammum  CF,  compofitam  cf- 
fe ex  proportionibus  reclg  B 
C,ad  CG,  re&?m>&  te&z  Dc, 
ad  regiam  CE ; Vel  etiam  ex 
proportionibus  re#at  BC , ad 
rcilam  CE,&  re£tx  Dc,ad  re- 
&a  CG.  Ideftjii  fumantur  tres 
linea  l,K.L,ita  vt  l.ad  K.fit>fi- 
cutBC.lat9  ad  lat9  CG,&  K,ad 
<L,vt  latus  DC,ad  latus  CE:  ita 
jtfle  parallelogrammum  A C,ad 
parallelogrammuni -CF , vt  eil 

re&a 


Digitized  by  Google 


3 8 t MtteHJis  tUm • ^ » 

re#*  I,*d  re<3am  L # ac  prota* 
de  cum  ex  defiff.  $.  huius  lib. 
proportio  t*ad  L»  componi  di- 
catur tx  proportionibus  I » ad 
K,&  K,  ad  L,  proportioncm-i 
quoque  paralielogrammi  AC* 
ad  paralielogrammum  CF,dici , 
Compofitam  effe  ei  eifd£  pro* 
portionibus, hoC  eft,e*  propot 
tionibus  BC.ad  CG,  Sc  DC,  ad 
CE . Coniungantur  enim  pa- 
railelogramma  ad  angulos  a£- 
quales.ita  vt  BC,CG,  efficiant 
vnam  lineam  retiaouQuo  po- 
fito,cum  a ngult|BCf>,  ECG.fi  nt 
squales, erunt  & DC,CE>  vna 
retia  linea , vt  ad  propot  i 
lib.  i.ex4  Proclo  demonftratti 
efl . Producantur  deinde  ABr 
PG  i donec  conueniantirt  Hi 
Sumptaque  re#a  1 , quacunci; 
inueniatur  tribus  BC,  CG,&  U* 
quarta  proportionalis  K:  Icent 
tribus  DC,CE  , & H quart* 

pro-' 
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i proportionalis  L.  QtjoniatrL-» 
1 igitur  eft,vt  BC.ad  CG,ita  AC, 
I ad  CH.  Vt  autem  BC,  ad  CG  » 
I ita  polita  «ft  I,ad  R , erit  quo-. 
I que  vt  AC, ad  CH,tta  i, ad  K. 

I Eodemque  argumento  often- 
I aes  eflfe.vt  HC,  ad  CF,ita  R,ad 
I L.  Nam  vt  Z)C,ad  CE, ita  eft  H 
C,ad  CF,  Cum  ergo  polita  fit 
, K,ad  L,vt  DC,ad  CE,  eritquo- 

Ique  HC,ad  CF,  vt  K,  ad  L:'  Ex 
equo  igitur  erit,  vt  AC,  ad  CF, 
ita  !,  ad  L . Sed  proportio  l,ad 
L,per  5.  defin.  huius  lib.  com- 
ponitur ex  proportionibus  BC 
ad  CG,&  DC  , ad  CE . Ex  his 
eifdcm  ergo  proportionibus 
componetur  quoque  propor- 
tio paraliogrammi  AC  ad  pa- 
rallelogrammum  Ct.  Eademqj 

I ratione  oftendemus,  proportio 
pem  AC.a  • CF,c6pOni  ex  pro- 
portionibus BC,ad  CE,  & DC, 
ad  CG  , dummodo  parallelo- 

gram 
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gramma  ita  conjungantur  ad 
angulos  «quales, vt  BC,CE,  ef- 
ficiant vnam  rectam  lineam  * 
&c.  Aequiangula  itaque  pa- 
rallelogramma  inter  fe  ratione 
habent, &c.  Q^odcrat  oflen- 
dendumeil. 

THEOREMA  XVIII 

TROPOSITIO  XXIV. 

In  omni  paraltktogrammo  , qut 
e ires  dismetrum  funt , farsi- 
lelogramms^  toti^  inter  f e 
funt  Jimilia  • 

. » • * » 

E Sto  parallclogramnmm  J 
BCD  in  quo  ducatur  dia- 
meter AC,  & per  quodlibet  e- 
ius  punelum  I , ducantur  dt.* 
re£)e  EF>GH?  parallelae  lateri- 
bus parallelogrammi.  Dicopa* 
rallelograauna FG , FH , circa 

diame- 
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diametrum  , funi  lia  effe  & toti 
paraIlelogrammo,&  inter  fc  fe. 
Quod  enim  fqmanguJa  fime  to 
tirfacileoftcndctur  . Nam  an- 
g&lusCAE*  id«n  eft,qui  angu- 
ius  BAD  s 8c  angulus  ex ter nus 
AEI,  ^qualis interno  ADC , & 
angulus  ACl»cxternus  interna 
^BC ,&  angulus  E1G, externus 
interno  BFIt  & hic  externus 
interno  BCD . Quare  xquian- 
guium  eft  EG*  paraUelogram* 
mura  parallelograramo  BD;  Et 
eadem  ratione  eidem  BD,  ^ 
quiangulum  erit  FHQgod  au- 
tem latera  circa  aequales  an- 
gulos habeant  proportionalia 
lateribus  totius, hoc  modo  de- 
monftrabimus . Cum  triangu» 
lut»  AGIvfquiangulum  fit  tria* 
gulo  A AC,  & triangulum  AEI, 
triangulo  ADC,  vt  perfpicuum 
ea  ex  2.9.  propof  Iib.v.vel  e- 
tiam  ex  coroiL  propof.4. huius 

R lib- 
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lib.  erit  vt  AB, ad  BC,  ita  A G, 
ad  GI)  atque  ita  latera  circsu»  , 
f quales  angulos  B,  & G,  pro»  * 
portionalia  funt.  Rurfuserit 
vt  BC,  ad  CA,  ita  GI , ad  IA  ,* 
Item  vt  CA,  ad  CD,  ita  I A,  ad 
IE  . Ex  aequo  igitur, vt  Bc,  ad 
CD  , ita  eft  GI,  ad  IE  , ac  pro-  1 
pterea,  & latera  circa  equales 
angulos  BCD,  GIE,  proportio-  ( 
«alia  exiftunt . Non  aliter  de- 
monilrabuntur  latera , circa-# 
reliquos  anguios  aquales , eiTe 
proportionalia  Quare, per  de- 
finitionem , fimile  erit  paralie- 
logrammum  EG  , toti  paralie-  I 
logrammo  BD.  Eadem  arte.-» 
oflendens  parallelogramimim 
PH  , fimile  efle  eidem  parallc- 
logrammo  BD  ,*  atque  adeo,  & 
ipla  inter  fe  fimiJia  erunt . In_j 
omni  ergo  parallelogrammo  t - 
qu$  circa  diametrum  funt,&c. 
Quod  eratodendeadum . 
w PRO» 
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PROBLEMA  VII, 

PROPOSITIO  XXV, 

5 X>ate  re&iline # fimile  fimi  lit  er  q'; 
fflfitHm  9 & alteri  date  aquale 
idem  cenfl/tuere , 

S int  data  duo  re&iltnea  A » 
& B,  fi r que  conftituendft 
aliud  reililineum , quod  fimile 
quidem  (it  ipli  A , «quale  vero 
ipfi  B.  Super  CD , vnum  latus 
‘re<Stilinei,cui  fimile  debet  con- 
ftitui,  conitituatur  parallelo» 
grammum  CE, io  quouis  angu- 
lo, aequale  reftilineo  Ai  Et  fu- 
per  re&am  DE, in  angulo  EdG 
qui  ^qualia  fit  angulo  D C F, 
'parallelogrammum  DH,  §qua- 
le  ipfi  B,  eritq*  tam  CDG,  qua 
EEH, linea  vna  re^la,  vt  demo, 
ftratum  eft  propof.  45.  lib.  1. 
Inueniarur  iam  inter  reflas  c 
D,  DG  , media  proportionalis 
‘1K  j fuper  quam  conftituatur 

R a rc- 


Digitized  by  GoogI 


* 3 8®  'Euclidis  Elem, 

>[ w redliiineuin  L » fimilc  ipfi  *#,  fi. 
d r militerq,  pofitum . Dico  L,  ae- 
: quale  efle  alteri  redttfinco  £. 

Cum  enim  fmt  proportionales 
I ires  rc£x  CD  , IK  , DC  i erit 
per  coroll.  propof.  19.  vel  20. 
huius  lib.  vt  CD,  prima  ad  DG 
tertiam  , ita  A,  rediilineum  fu- 
| per  primam  CD , ad  redlilineu 
L,  fuper  IK,  fecundam  fimil<_> 
fimiliterque  defcripfimus : Vt 
autem  CD,ad  DGftta  eft  paral- 
.lelogrammum  CE  > ad  paralle- 
logrammum  DH,  eiufdem  alti- 

Ii  tudinis . Igitur  erit  vt  CE  , ad 

DH,  ita  A,  ad  L.  Vt  autem  CE, 
[ ad  DH,  ita  eft  A.  ad  B:  propte- 
rca  quod  parallelcgrammum 
CE,  rc&iiineo  A i & c parallelo- 
.grammum  D H , reciilineo  E, 
conftru&um  eft  equsie  Quare 
erit  vt  A, ad  Bftta^A,  ad  L>  pro- 
ptereaque  §qua!ia  erunt  re&i- 
► linea  B,  & L i Eft  autem  & L , 

Emi- 
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fftnilc  ipfi  A , fianiltet^ue  po®* 
cum  per  conftruvHonem.  Data 
igitur  reftilinea  (iinile  fimiH- 
terqne  pofitutn  , & alteri  dato 
aequale  idem  con dituimus  . 
Quo d erat  foeieffthnn . 

THEOREMA  XIX. 

« PROPOSITIO  xxvr. 

Si  a far  alie  Ingrathm*  faraHtU- 
* gt amatum  ubhtU  fit  firntU  tot? 
<£*  fimi  li  ter  f^fitnm  , communi' 
eam  eo  habens  angelum  } hoC 
1 certum  eandem  cum  feto  dia- 
metrum confiftit . 

EX  paralletogramnao  BD, 
abfciflum  ftt  parallelo- 
grammum  EG,  fimtle  ei  finaili- 
terqt  pofltum  , habeas  currui 
ipfo  anguium  c 6 mu  nem  EA  G. 
Dico  EG  y confidere drea  dia- 
metrum totius  BD.  Ducantur 
enim  re#ae  AF,  CF,  quae  fi  fue- 
rint vna  linea  re&a,  pcrfpicuil 
y - R $ cft. 
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eft,  cum  AF,  fit  diameter  ipfiu 
EG,  & AC  diameter  ipfirn 
BD,paralleIogrammu  EG,  con 
fi/tere  circa  diametrum  A F C 
totius  parallelogrammi . Quot 
fi  AF,CF,non  dicantur  efficen 
lineam  re&am,  ducatur  totiui 
parallelogrammi  diameter  AC 
fecans  latus  EF,  in  H,  pun&o 
per  quod  ipfi  F G , parallela, 
agatur  HI.  Quoniam  igitur  pa 
rallelogramma  BD,EI,  funt  cir 
ca  eandem  diametrum  A H C 
ipfa  erunt  fimilia  , fimiliterqm 
pofita.  Quare  eritvtBA,ac 
AD,  ita  Ea,  ad  AI . Sed  vt  BA 
ad  Ab  » ita  quoque  eft  EA  , at 
AG  > quod  parallclogramma— 
BD,  EG  > ponantur  etiam  fimi 
lia,  fimiliterque  pofita  . Igitui 
erit  vt  EA, ad  AI, ita  EA,ad  AG 
ac  propterea  aequales  erum 
xe&ae  AI,  AG , pars,  & totum 
quod  eft  abfurdum  * 

Quod 
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Qaod  ii  dicatur  re&a  AHC> 
fccarc  alterum  latus  FG  Tunc 
dti&a  HI,parallela  ipfi  FF,eruc 
rurfus  fimilia  parallelogramma 
BD,IG,fimili&rque  pofita_# . 
Quare  erit  vt  DA, ad  AB,  ita  G 
A>ad  AI:  Sed  vt  DA,ad  AB,  ita 
quoque  eil  GA.ad  AE,  ob  fimi- 
litudinem  parallelogrammorli 
BD,  EG  .Igitur  erit  vt  GA>  a4 
jil,  ita  GA,  ad  A E,*  ideoque  ae- 
quales erunt  re&ae  AI, AE, pars 
& totum,  quod  eft  abfurdum  . 
Conftituunt  ergo  rc£l$  AF,FC 
vnam  re<£tam  lineam  : hoc  cft, 
du&a  diameter  AC,tranfit  per 
punitum  F,  & duita  diameter 
AR cadit  in  punitum  C . Itaqi 
fi  a parallelogrammo  paralle- 
logrammum  ablatum  fit,  &ct  '* 
Quod  erat  demonftrandum. 

THEOREMA  XX. 

PROPOSITIO  XXVII.  i 
- - K 4 Of7Jm 
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Omnium  pvfalUU&rammorufrLJ 
fecundum  eundem  rt&mn  li » 
*****  nfflicntornm  » deficte  u- 
tinmqve  figuris  fnralUiogrum 
mts  fimiUhm  fiintltterque  pofi» 
; fi/  *#  1 qued  d dimvdin  deficri- 
bitur  s muxtmum  td  *i?, 

*4f  dimtdium  nffltcatur  , fu» 
r*lUlogr*mmum  fi  mile  exi* 
flens  dtfieftui . 

DEturrc&a  aBj  dinifa  btfar 
riam  in  C,  fuperque  eius 
dimidiam  BC,  conlticuatur 
quodeunqi  parallclogrammum 
CDEB,  cuius  diameter  BD  . Si 
igitur  compleatur  totum  pa- 
ralie lograrnmum  -rfBEH  ; crie 
parallelogrammum  AD)  fnper 
dimidiam  AC>cofl{ifteas,appIi- 
catum  fecundum  AB,  deficies 
parallelogrammo  C E ,&  exi- 
ftens  fimile  dcfe&ui  CE.  Dico 
parailelogrammum  AD.  ad  di* 
oiidiam  A C , applicatum  defi- 
*;  ./  ...  cienfq; 
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cienfquc  paraUetogrammo  CE 
maximum  cfle  amnium » quae 
fecundum  >*B  , redam  appli- 
cantor, deficiuntqr  parallelo- 
grammis  fimilibos  fimiliterquc 
politis  ipfi  CE.  Sumpto  enim-# 
pun&o  G.vtcunqut  in  diame- 
tro BDy  6c  du&is  per  G,  redis 
FGI,KG,qu§  (int  parallclf  re* 
dis  j#B,BE:  erit  parallelogram 
mum  FK  . fecundum  redam-# 
AB»  applicatum , deliciens  pa* 
jrallelogrammo  Kl,  quod  ipfiC 
E,fimile  eii,fimifiterque  politu* 
Cum  fit  circa  eandem  cum  CE# 
diametrum.  Quoniam  vero  c<S- 
piementa  CG>G£,f  qualia  s ftt» 
fi  addatur  commune  KI, erunt 
quoque  aequalia  C I*  K E : Eli. 
aucem  Cl,  f quale  ipfi  CF,  pro- 
pter bafes  equales  AC,C£.  Igi- 
tur 5c  CF)  KE,  «qualia  erunt ; 
srddkoq\i&  communi  CG^qu  a 
lia  erunt  parallelogram  mum 
v-  M as  AG 
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AG,  & gnomon  LM.  Qjjare  ci 
€ E , maius  fit  gnomone  LM  , 
(cotinet  enim  CE,pr*ter  gno- 
monem , parallclogrammunu 
adhuc  DG» ) erit  quoque  AD  , 
cquaie  exiftes  ipfi  CE,  propter 
bafes  $quales  AC>  CB  , maius 
quam  parallelogrammum  AG# 
eodem  porallelogrammo  DG  • 
Eodemque  modo  oftendetur 
/D;  maius  eife  omnibus  pa-; 
rallelogrammisiquae  ita  fepun- 
dum  re&am  AB , applicantur# 
vt  punitum  G,  fit  inter  pEita 
B,  & D,  hoc  eit,qu*  occupant 
maiorem  lineam  femiffe  A C * 
habentque  minorem  altitudi- 
nem, quam  AD;  dummodo  de* 
feitus  fimiles  fint  ipfi  CE . 

PROBLEMA  VIIL- 

PROPOSITIO  XX  VIII 
JU  datam  lineam  reclam  *.  dat» 
ft&thneo  *%naU  f*r*lielo£r2fi 
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wum  applicare  deficiens  figurk 
• parallelogramma , 91*4  fi  mi  lis 
< J$3f  */f*ri  parallelogrammo  da» 
te  . Oportet  autem  datum  re * 
ftilineumfui  aquale  applicata • 

</*J0  */?,  »0  J974IIM  f #, 

dimidiam  applicatur  , rus» 
fimiles fuerint  defeftusyfr  eiut 
quod  ad  dimidiam  applicatur* 
& etutycui  fitnile  deejfe  debet  * 

AD  datam  re&arn  lineam 
AB, dato  te<£iilineo  C*ap- 
pileandum  fit  parallelogram- 
mum  squale , deficiens  paral» 
lelogrammo,quod  fit  fimile  da* 
to  alteri  parallelogrammo  D.  . 
Sc£t a AB  i bifariam  in  E,  fuper 
medietatem  E B , deferibatur 
parallelogrammum  EFGB , fi- 
mile ipfi  JDjfimiliterq;  politum, 
& compleatur  totum  paralie-: 
logrammum  AHGB . Si  igitur 
AF , squale  eft  ipfi  C,  cum  fifc 
applicatum  ad  AB,  deficiens 

R * P^ 


Digitized  by  Google 


$96  Euclidis  Hiem. 
paralie Iograainao  EG>iimiliipfi 
D,  fa<ftum  erit , quod  iubetur . 
Si  autem  A F , maius  eft  quam 
C.  ( Neque  enim  minus 
debet . Nam  cum  per  propof. 
praecedentem, ipfum  iitomniu 
applicatorum  maximum, dum- 
modo dcfe&us  fine  fimiles,  no 
poffet  applicari  vllum  ad  AB  , 
quod  eflet  ipfi  C,  aequale  , fed 
omnia  edent  minora . Propte- 
rea  adiunxit  EuclidesiOportet 
autem  datu  rc&ilineum,&c.  ) 
frit  quoque  fibi  aequale  E G • 
maius  quam  C.Sit  igitur  maius 
rcftilineo  I.  (Qua  vero  ratione 
Cxceffus  duorum  re^tilineorfi, 
fit  inquirendus  , di&urn  eft  ad 
propof.45.lib.  1.)  & conftitua- 
aur  parallelogrammumKLMN 

fimile  quidem,  fimiliterq»  poli- 
tum ipfiD.feu  ipli  EG.  squale 
vero  exceffui  inuento  Ii  vt  lit 
EG  1 squale  re&ilinco  C , 6c 
V-  v,  paral- 
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parallclogramoio  KM>fiawli  & 
ob id noaius  quam  KM.  Cum 
igitur  ob  fimiiitudinem  fit  \t 
EF,ad  FG/^ta  NK,ad  KL;  erue 
quoque  latera  EF,  FG,  maiora 
lateribus  NR,  ad  KL.  Si  enim 
bis  ilia  forent  e qualia,  vel  mi* 
nora,  eifct  etiam  EG,  fqualo 
ipfi  NL  vei  mutus,  Yt  conilae. 
Qijare  abfeiflis  re&is  FO , FQ^ 
qu*  fiat  «quales  ipfis  KN>  KL 
6c  completo  parallelograrxnno 
FQtPOierit  hec  ipfi  LN,f quale, 
&.  eidem  fimile  fiimlitetq,  po- 
fitumA  propterea  ipfi  EG:  at- 
que adeo  circa  eandem  dia- 
metrum cum  £G, confidet, que 
fit  BF . Producis  iam  re&is  Ql 


P,  OP,  erit  parallclogrammum 
AP,ad  re&am  AB , applicatum 
deficiens  paralieiogrammo  PB, 
quod  fimile  eft  ipfi  EG  , fimili  • 
terq;  politum, & propterea  ipfi 


398  Tuclittis  Elem. 
ipfi  c.re&ilineo.Nam  cum  PGr 
cquale  fit  complemento  PE  i u 
addatur  commune  PB  , erit  & 
BO  equale  ipfi  EByhoc  eft,  ipfi 
B S , quod  aquale  «fi  *P®  E 

propter  bafes  squales  EA,  EB. 

Quare  fi  squalibus  A 0,  B Qj 
commune  addatur  EP,erit  APt 
aequale  gnomoni  TV.  Sed  gno- 
mon TV , equalis  eft  rcililineo 
C.  ( Nam  cum  EG>  parallelo- 
grammum  aquale  fit  ipfiC.vna 
cum  LNi  fi  auferantur  «qualia 
QO,LN,  remanebit  gnomon  T 
V.ipfi  C squalis. ) igitur  oc  AP» 
eidem  C,equale  erit.  Ad  retia 
ergo  AB, applicatum  eft  paral- 
lelogrammum  AP, deficiens  pa« 
rallelogrammo  PE, quod  fimile 
eft  dato  parallclogrammo  D,5c 
aequale  exiftenS  retiilineoda- 

to  C.  Quod  faciendum  erat.  • 

• • 

PROBLEMA  IX; 

POSU.  PROPOSITIO  XXIX, 
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Ad  datam  rc3am  lineam  , data 
reclt lineo  aquale  farallelegrd • 
mum  applicare  , excedens  figu- 
ra farallelograma  , qua  fimi  lis 
fit  far  alie  logramma  alteri  data 

AD  datam  re&am  Irneam 
AB, dato  re&ilin  eo  C, ap- 
plicandum iit  parallelogram- 
. mum  equale , excedens  paral- 
lelogrammo,quod  fimile  fit  da- 
to alteri  paralJelogrammo  D. 
Z)iuifa  AB  , bifariam  in  Ei  fu  per 
dimidiam  EB, conftituarnr  par 
rallelogrammum  EFGB , fimile 
ipfi  D , fimiliterque  pofitum., 
Deinde  rc&ilineo  C ,&  paralie# 
Jogramo  EG.conftituaturqua- 
dratum  H, aequale,-  cui  quidem 
fiat  parallelogrammum  IKLM, 
aequale,  fimile  vero  ipfi  EG>  fi- 
militerque  pofitum  i eritqtjc-» 
propterea  IKLM , maius  quam 
EFGB,  quandoquidem  equale 
cft  quadrato  H , quod  confixa* 

duat' 
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<Aum  eft  reAifineo  C.vna  eum  r 
parallelogrammo  EG, aequale . 
Cum  igitur  ob  fimititudifretiLj 
MK,EG,fit  Tt  MI, ad  lK.ita  EF, 
ad  FG,  erunt  quoque  latera^* 

] ' MI, 1K, lateribus  EF,FG, maiora. 

Si  enim  illa  his  forent  equaiia» 
vei  minora,  effer  quoque  MK*  * 
vel  ^quale  jpti  EG , vel  mimi$> 
vtperfpicuum  elt . Producti 
igitur  FE.FG,vt  reA*  FO,FN> 
f quales  tin  t rcAis  I M ,1  K,  8c 
completo  paralleiogrammoO 
N»  erit  hoc  fimile,fimiliterqu6 
potitum  ipti  EG,cum  iit  xqua* 

- le  ipfi  MK,  & fimile,  (imiliterq# 
potitum . Qjare  ON,EG,  cici 
eandem  diametrum  ColUtCnt. 

, Produ  Ais  iam  AB,GB,  ad  Q 

de  PO,  donec  cum  AS,  ipti  t-J» 

1 parallela  conueniat  m S,  erit 
parallelogrammum  AP,  app1*--. 
catum  ad  rc&am  4B,  <■  xcedes  . < 
parallelogrammo  Qil,quod  fi**» 

mUc 
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mite  ei  ipii  EG  > ac  propterca 
ip(i  O.  Dico  igitur  AP  , aequale 
efie  reililineo  C.  Nam  cum~» 
JlO,  ER,  fine  equaiia,  & ER,  e- 
quale  complemento  B N , erit . 
& AO,ipfi  BM,  equale  . Addito 
ergo  communi  OQj  fiet  AP>s- 
qualc  gnomoni  E P G . Atqui 
gnomon  E PG,equsdis  eft  recli- 
lineo  C.  { Nam  cum  MK,  hoc 
eft>ONjf quate  fit  re&iJineo  C> 
vna  CHon  EGi fi  auferatur  com- 
mune EG,  remanebunt  equa» 
lia  gnomon  EPG  , & re£Wincii 
G ) Igitur  &AP,  fquale  erit 
re^Hineo  C.  Ad  datam  ngo 
re&am  AB , dato  re&ilineo  C, 
aequate  parallelogrammum  ap 
plicatum  eft  AP,  excedens  pa* 
rallelogrammo  RQ,  quod  fimi- 
le  e ft  alteri  datoD.  Quod  fa- 
ciendum erat  , 

PROBLEMA  X. 

PROPOSITIO  XXX. 


Digitized  by  GoogI< 


401  TtttlidisZUm* 

Vropojitam  redam  lineam  terrnt • ^ 
fiatam  extrema , ac  media 
ratione  fecare . 

Sit  refta  AB,  fecanda  extre- 
ma,ac  media  ratione  . De- 
feripto  fu  per  eam  quadrato 
ABCD,ad  latus  DA,  applicetur 
re&angujum  DF  , aquale  qua- 
drato AC,  3c  excedens  paral* 
lelogrammo  wtfFjfimili  ipfi  qua- 
drato, ita  vt  iit  -^F.quoqi  qua- 
dratum , cum  quadrato  iolum 
quadratum  fit  fimile.Secct  au- 
tem re&a  EF»re<^am  AB>in  H. 
Dico  AB,  in  H,  fe£tam  effe  ex- 
trema ac  media  satione.  Cum 
enim  aequalia  fint  DF,  & AC,  ii 
dematur  commune  AE , rema-. 
nebunt  equalia  GH,  HC,  quae 
cum  habeant  angulos equales 
AHF,BHE.vtpote  redtos,  erut 
latera  circa  illos  rcciproca-j,- 
hoc  eii,  erit  vt  EH;hoc  eft,  vt  i 
AB, ipfi  EH,  equalis  ad  IIF,hoc 

cft» 
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eft,ad  AH,ipfi  HF, equalem,  vt 
wfH,adHB  Quare  cum  fit,  vt. 
tota  AB, ad  Tegmentum  AH, ita 
Tegmentum  AH  ad  Tegmentum, 
HB  , Te<£ta  eil  AB  , extrema  ac 
media  ratione,per  definitione. 
Propofitam  ergo  re&am  linea 
terminatam,&c.  Quod  erat  fa* 
ciendum. 

THEOREMA  XXI* 

PROPOSITIO  XXXI. 

/»  reftangulis  triangulis,  figurt-S 
quinis  a latere  rt&um  anguli 
fubtendente  deferipta,  iqualit 
efi  figuris  , qui  frtort  tllt  fimi* 
les,  & fimtUttr  pefiti  a laterim 
bus  reftum  angulum  conti nen • . 
tibus  deferibuntur . 

TRiaogulum  re&aoguluni' 
iit  ABC, habens  angulum 
%ACt  resumi  deTcribaturque . 
Tuper  BC,quaecunque  figuia_* 
rewlilinca  BCDE,  cui  ftmilesdt* , 

” ' mili.  ' 
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militcrq;  pofit*  fiiper  jfB,  AC*  f< 
conftituantur  ABFG,  AC!H. 
Dico  figuram  £D, squalem  etfe 
duabus  figuris  Afc  AI . Demiifa 
enim  ex  ^f,ad  BC,perpendicu* j 
lari  AK,erit  per  coroH.  propof* 

8.  huius  lib.  vt  BC,  ad  CA  , rr* 
CA  ad  CK.  . Quare  Yt  BC,  ad 
CK,  prima  linea  ad  tertiam, ita  * 1 
figura  BD,fuper  priiiiam*ad  fi- 
guram CH,  fuper  fecundam  fi- 
milem,  fiaiiliterq,-  pofitam,  per 
ooroii.  propof  1 9 ve!  so.huius * 
lib.  & comtertendo  vt  CK,  ad 
BG,ita  figura  CG,ad  figura  BD, 
Kd  fecus  oftederur,  effe  quoqj 
u BK,  ad  BC,  ita  figuram  B3, 
ad  figuram  Bz>,  cum  tres  Kneae 
BC ,£A,BK,finr  quoq,' propor-  , 
tionaies,  &c.  Quoniam  igitur 
eft  vt  CK , prima  quantitas  ad 
BC.fecundam,ita  CH>eerria  ad 
B4>,quartam;Item  vt  BK^quin  < 
ta  quantitas  ad  BCdecundam, 

ita 
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it*  BG, lecta  ad  md,  quartam, 

Vk  Ij  nrf  CK'cu®  qwnta 

BCfecundaw^ta  tertia 
CH»cfi  fexta  BQ^diD,  quarta 
P«»a  CK.&  quin 

“BK  i fimul  fquaJeffecund* 

^ l&tur  tertia  CH,  & fex  ta 
•oG»na«tI  ? quales  quoq»  erunt 

quarte  Eo.Quod  eft  p^pofitft. 

theorema,  xxir. 

propositio  XXXil.  : 

s*  ixo  tnanguU  , duc  Ister* 
tentus  frcportionsU» 
habeant, fecundum  vnum  **- 

f**ri**,ita  ut 
homologa  acru  Utera  fint  etia 
fa ralle U:  tum  reliqua  illorum 
triangulorum  latera  innlfatn 
'««***  referientur. 
f~fz,nt  tr,JnguIa  ABC.JJC 

^i!>,atera  AB>ACMaterib‘’S 
t>C;DE,  proportioualia.vt  qui- 
dem  ^Sfad  AC,  ita  DC,ad  DE, 

cotn- 


Digitized  by  Google 


'Vueltdis  flem» 

• corrponanturque  ad  angulum 
uiCO  i ita  vt  latera  homologa 
ufF,DC;  Item  AC,  DE,  inter fc 
lint  parallela  . Dico  duo  latera 

r reli qua  BC,  CE,  re<3am  copo- 
fiere  lineam.  Cum  enim  paral- 
’lel$  fint  APDC,crit  angulus  A, 
alterno  ACD,§qualis.  Eadcmq* 

• ratione  angulus  D,eidem  ACD 
^qualis  erit;  ac  propterea  A,& 
£>jinter  fe  quoqjexirtent  equa- 
Jes . Quoniam  igitur  triangula 
ABC,DCE,  haben  t latera  circa 
f quales  angulos  A,&  D,propor 
tionalia ; ipfa  erunt  inter  fe  ae- 
quiangula,habebunrq,f  quales 
angulos  B,Sc  DCE.Addicis  ergo 
equalibus  A,&  ACD,erunt  duo 
anguli  JB,  & A , duobus  angulis 
DCE,ACD,hoc  elFangulo  ACE 
equales.Rurfus  addito  comuni 
J AC fient  tres  anguli  triaguli 
ABC, duobus  angulis  ACE, ACB( 
equales : Sed  illi  tres  equales 
f::nt  duobus  replis. Ergo  & duo 
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^ ACE, ACB, duobus  erunt  redis 
aquales:  ^cque  idcirco  *C,CE 
vnam  reda  lineam  conftituet. 
Itaq,*  fi  duo  triangula, quae  duo 
larcra  duobus  lateribus  pro- 
portionalia  habeant,&c.Quod 
erat  demonfhandum . 

THEOREMA  XXIII. 

propositio  xxx  111. 

In  Aqualibus  arcuit ^anguli  ean- 
dem habent  rationem  ..cum  pe- 
ripberijsyquibus  tnfiftunt , /sue 
ad  centra  >fiue  Ad  periphenas 
x conflit  ut  i tnfiflant  : Infupcr 
iero,&feftores}quipfe  qui  ad 
centra  confiflunt . 

Sint  duo  circuli  aquales  AB 
C,EFG  quorum  cenrra  D, 
H,  fumanturq;  ex  circulis  duo 
arcus  quicunque  BC,  FG,  qui- 
bus ad  centra  quidem  infidae 
apguli  BDD,  FHG,  ad  circum- 
fer.etias  vera  anguli  BAC;IXG . 
Dico  effe,  vt  arcum  BC,  ad  ar- 


/ 
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«componanturque  ad  angutuni 
^CD  i ita  vt  latera  homologa 
AT ,DCi  Item  ACtDln  inter  fe 
fint  parallela . Dico  duo  latera 
* reliqua  BC,  CE,  reltam  copo- 
nere  lineam.  Cum  enim  paral- 
>lel£  fint  ABDC.crit  angulus  A, 
alterno  ACD^qualis.  Eademq; 
ratione  angulus  D,eidem  ACD 
£ qualis  erit;  ac  propterea  A.& 
#,iiner  fe  quoq;exiftent  equa- 
Jes . Quoniam  igitur  triangula 
ABC,DCE,  haben  t latera  circa 
^quales  angulos  A>&  D,propor 
tionalia  > ipfa  erunt  inter  fe  *- 
quiangula,habebuntq, squales 
angulos  B,8c  DCE.Additis  ergo 
fqualibas  A>&  ACD,erunt  duo 
anguli B,  & A , duobus  angulis 
DCE,ACD,hoc  e&angulo  ACE 
eqnales.Rurfus  addito  comuni 
Adi,  fient  tres  anguli  triaguli 
ABC, duobus  angulis  ACE, ACBf 
squales  : Sed  illi  tres  equales 
Lnt  duobus  reftis.Ergo  & duo 
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ACE,ACJJ,duobus  erunt  re<fiis 
* ^quales:  -dtque  idcirco  *C,CE 
vnam  zcAX  lineam  conftituet. 
Itaq;  (i  duo  triangula, quae  duo 
lacera  duobus  lateribus  pro- 
portionalia habeant,&c.Qiiod 
erat  demonftrandum . 

THEOREMA  XXlIf. 

PROPOSITIO  XXXIII. 

In  Aqualibus  etr  culis  anguli  ean- 
dem habtnt  rationem  .cum  pe- 
ripherijs^quibus  infi fiunt , jiue 
ad  centra  ,fiue  ad  periphertas 
, contUtuti  tnfifiant  : Infupcr 
leroi&feftoresiquipfe  qui  ad 
centra  cenfittunt . 

Sint  duo  circuli  aquales  AB 
C,EFG  quorum  cenrra  D, 
H,  fumanturq;  ex  circulis  duo 
arcus  quicunque  BC,  FG,  qui- 
bus ad  centra  quidem  iniiliat 
apguli  BDD,  FHG,  ad  circum- 
fer.etias  vera  anguli  AAC-FFG . 
Dico  effc,  vt  arcum  BC,  ad  ar- 
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40&  r Euelidis  %Um. 
cum  FGata  anguium  FdC,  ad  j 
FHjC*&  BAC,ad  FEG,&  fe&o-  ! 
rem  BDC,  ad  febrem  FHG. 
Appl-centur  enim  in  circulis  i 
equales  CI, quidem  ipfi  FC>  & 
ipfi  FG?GK,  KL  , Aquales  igi- 
tur erunt  arcu.s,quibus  hse  re? 
Ax  inditu nt;  ergo  & anguli  ad  ; 
centra  aequales  inter  ft  erunt  j 
B DC,&  GDI,  fitniliter  FHG»  & 

: GHLr&c.  ergoarque  nrmltiplk 
ces  funt  arcus.&  anguli  ad  ce- 
trarum fint  diuifa  tn  partes  $- 
quales  , & ip?cla  ad  cen  tra,  & 
arcus;  fi  erga  arcus  k excedet, 
vel  aequaies  erunt,  fimiiiter,  & 
anguli;  ergo  vt  fe  habet  arcus 
BC,ad  FGiita  angulus  BDC,ad 
FHG , 5c  hoc  idem  de  fpac  io , 
vt  arcus  ad  arcum, ita  fpacium 
ad  fpacium  , ergo  etiam  vt  an- 
* ?uLis  EDE, ad  JFGHiita  dimidifi 
ii  A C,  ad  dimidium  FEG,  i 

od  erat  demondrandum* 
FINIS.  ' 
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